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PRAEFATIO.

Pappi Alexandrini collectionem mathematicam, cuius co-
dices manu scripti neque rari erant nec fere ignoti, nonnulli
iam viri docti in publicum edere cogitaverunt, pauci etiam
incobaverunt; nec tamen ea vel consilia vel operis initia quis-
quam perduxit ad finem. Ac mihi quidem, cum primuin
studiorum tirocinio peracto ipse iam, quantum in me esset,
operam aliquam. Graecis litteris navare institui, Pappi reli-
quias ex tenebris minime meritis in lucem. vindicare animo
erat fixum et destinatum; sed anno demum 41864, postquam
Heronis geometrica et quaecunque alia id genus elaboranda
erant absolvi, viam hanc difficilem et arduam ingredi suscepi,
qua tandem tot veterum mathematicorum theoremata ac pro-
blemata splendidissima, a Pappo collecta aucta illustrata,
communem eruditorum in usum proponerem.

Nec. defuerunt fausta statim ab initio auspicia. Nam cum
de incepto meo consuluissem Treoporum Mommsen, qui in-
signi sua et humanitate et auctoritate nunquam petenti mihi
deesse voluit, ab eoque quaesivissem, an forte in Italia,
maximeque in bibliotheca Vaticana Pappi codex antiquior ser-
varetur, quoniam Parisini reliquique tum noti essent recen-
tissimi, ille mihi audivisse se respondit a Curtio Wacas-
umutH cum alios mathematicorum libros tum Pappi codicem
Romae inspectos ‘esse. Quem cum ea de re litteris adiissem,
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rescripsit mihi meminisse se quidem vetustum ac spectabilem
Pappi codicem in Vaticana latere, sed certiorem eius rei nun-
tium ab Aporrro KigssLin¢ me impetraturum esse. Nec spes
fefellit; nam egregia comitate hic mihi indicavit Pappi codi-
cem ceteris, ut iam tum videbatur, multo praestantiorem,
quem postmodum omnium reliquorum archetypum esse co-
goovi. Sed priusquam Romam ad excutiendum eum librum
me conferrem, continuus Graecus textus ex aliis codicibus
describendus et quaedam quasi praevia editio paranda erat.
Quam operam aestate anni 1865 exigere licuit, postquam
Parisiis et Lugduno Batavorum ii libri manu scripti, quos
inprimis adire necesse erat, ad me missi sunt. Iam proximo
anno illins quem dixi Vaticani partem priorem Romae cum
meis schedis contuli, tum redux in patriam, quidquid prae-
terea ad edendum scriptorem opus erat, congerere coepi.
Sed intercessit Polybii edendi munus non minus gratum mihi
ac vix minore temporis spatio praeparatum. Quo absoluto
id iam sagere instituebam, ut Pappi editio, cum tamdiu in
cunabulis quasi iacuisset, suis iam pedibus in publicum pro-
dire valeret. Attamen id fieri non potuit nisi subsidiis qui-
busdam subministratis, unde honestissimus bibliopola sumptus
ac periculum edendi libri paucorum in manus venturi facere
auderet. :
. Itaque feliciter et peroptato contigit, ut AcapEmMia vLiTTE-
manun  Recia Bomussica, adsentiente et iubente MivisTERIO
surreno Reero, quod rebus sacris et medicinalibus atque in-
stitutioni publicae praeest, tantam pecuniam ad Pappum eden-
- dum concederet, quanta pro paucitate eorum qui librum
empturi essent contribuenda videretur. Cuius insignis libe-
ralitatis elogium ut nuuc ego gratissimo animo refero, ita, si-
quid opera mea quantulacunque profectum erit, multes ha-
rum litterarum studiosos gratiis a me actis spero adstipula-
turos esse.
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DE CODICIBUS MANU SCRIPTIS.

Quoniam de aetate, qua Pappus ocollectionem suam com-
posuisse videatur, ae de titulo operis in tertio volumine dis<
putandum erit, hoc loco restat ut de apparata et copiis, unde
haec profluxit editio, paucis exponam. Est Romae in biblio-
theca Vaticdna Graeocus liber manu scriptus CCXVIII mem-
braneus, saeculi XI, ex quo reliqui, quotquot adhue ita in-
notwerunt, ut de eorum origine iudicari posset, descripti aut,
intermediis aliis, derivati sunt. Cuius priorem partem usque
ad V libri finem anno 1866, at modo dictum est, ipse con-
tuli; tim veliqua rogatu meo sedulo excusserunt Aucusrus
Wawanns et Hoao Hreex; demique libri VII capita 212—290,
cum haec quidem schedarum pars non pervemisset ad me in
itinere amissa, iterum cum editione Gerhardti a. 4873 con-
tulit Avewsrus Mav, qui etiam scholia, quae sunt in margine,
deseribenda, operam magni admodum laboris ac paene tae-
dii, suscepit. Praeterea et Hinckius, qui, dum Romae erat,
quaecunque ego absems interrogabam' de iis summa comitate
respondere mon cessabat, et Augustus Mau, denique etiam
Lupovicus MaxpeLssonn Jocos monnullos, si qua in progressu
operis dubitatio mibi incidisset, iterum in codice Vaticano
inspexerunt. Co

Prima libri Vaticani folia occupat dvdeucov #epi mapa-
ddkew umyarypeéror fragmentam, recentioré mamu scriptom;
tom a folio ferliv menus saeculi XII Pappi collectionem -inde
a verbis yd¢ abredg dAdoooveg udr elver ita exarare incepit,
ut iam' in ‘archetype, ande librarius haec deseripsit, initium
Graeci ocontextus defnisse appareat. - Verum propria insuper
labes in ipsum Vaticanum invasit, cum ad imos foliorum
margises interiores humore ae situ scriptura passim evanue-
rit. lam cum iisdem locis codices recentiores ommes lacu-
nanim hiatus ostendant, hos ex ipso Vaticaho, non ex ullo
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velustiore codice derivalos esse manifesto constat. Itaque hi
libri, nisi forte coniecturas probabiles exhibent, nullo sunt
pretio, -nulla auctoritate. Quibus emendandi studiis -iam in
Vaticano plures manus_incubuerunt, eaque opera continuata
est in Parisino 240 cum laudabili diligentia, passim -etiam
prospero eventu. Pauca correcla sunt in Parisino 2368, quo
e libro Scaligeranus et, ut videtur, Vossianus originem duxe-
runt. Hi autem quos postremo dixi codices singulari digpi-
tate excellunt ‘propter recentiorum virorum doctorum emen-
dationes ibi perscriptas. Nam ille quem nota V2 siguificavi
vir fuit et in mathematicis satis versatus et dictionis, qua
Graeci eius disciplinae auctores uti solent, peritissimus.
Scripsit autem notas suas aut antequam Commandinus Pappi
interpretationem Latinam in lucem protulit, aut, si forte
postea, non inspecto hoc libro, id quod et multis testimoniis,
quae in adnotationem meam crilicam 'congessi, -confirmatur,
neque utriusque consensu infringitur; namque in mathema-
ticis rebus duos viros artis ac rationis peritos idem, quod
verum est, idque eadem Graeca appellatione expressum, in-
venire et omnino veri est simile et interdum paene neces-
sarium. Sed eum de quo dicimus ignotum virum doctum
non fuisse Raemundum Massacum, a quo codicem Vossianum
Petavio a. 1599 dono datum esse subscriptio docet (v. infra
p- X1V), efficitur mea quidem sententia ex diversis litterarum
ductibus. An forte fuerit Petavius, aliis relinquo diiudican-
dum. - Alter autem codex, quem Scaligeranum vocamus, in-
signi splendore enitet propter  plurimas Scaligeri emendationes
(hunc enim .auctorem esse constat ex catalogo bibliothecae
Lugduno-Bstavae p. 339; atque id ipsum confirmatum vidi
alio Scaligeri chirographo, quod mibi in manibus fuit). Hae
quoque notae, quae nunc demum ex obscuritate diuturna in
lucem prodeunt, saepius conveniunt cum Commandini con-
iecturis; tamen neutrum horum quidquam petivisse ab altero
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tam manifestam est, ut singillatim id demonstrare super-
sedeam. :

Ex his quos commemoravi codicibus anno 41865 per pau-
cos menses uli mibi licuit Parisino 2440, saeculi XV, et
Lugdunensibus Scaligerano Vossianoque, quos libros summi
illaram bibliothecarum curatores in manus meas tradi bene-
vole concesserunt. Ac Scaligeranum quidem totum partim
descripsi. parlim cum fragmentis, quae tum iam edita eramt,
contuli,; Parisini :maiorem partem usque ad libri sexti finem
excussi, -reliqua quae propter temporis angustias .ipse absol-
vere, non poluissem, secundum Waitzii apographum, de.quo
stalim dicturus sum, pertractavi. Vossiani minorem tantum
partem conferre licuit; tamen e tolo codice, quaecunque ad
editionem meam utilia esse viderentur, excerpere non omisi.

Et antiquissimo exemplo Vaticano et Parisino libro 2440
simillimi :sunt ceteri qui Parisiis publice servantur. E qui-
bus codex 2368 anno 4562 exaratus, de quo supra dictum
est, 2369 (qui partem libri tertii continet), 2370 a. 1646 ex~
aratus, 583 (in quo liber octavus exstat) innotuerunt mibi e
Taeovor: ‘'Warrzi apographo, quod, quamdiu hac editione
occupatus eram, -manibus  lenere et inspicere mihi licuit
viduae Wumrzme beneficio, quae illas schedas GuiLeLMo
BoacmirpTo mittendes mihi tradidit. Itaque et matronae
illi spectatissimae et huic viro in omni mathematicae doc-
trinae genere splendidissimo, quod primum de eo appa-
ratu certiorem . me fecerit et postea saepius in ea re operam
suam comiter praestiterit, singulares hic ago gratias. Ad li-
bri secundi reliquias, quas Waitzius non descripserat, usui
fuerunt notae e codice Parisino 2368 excerptae a G. G. Bre-
dowio in Epistolis Parisiensibus (Lipsiae. 1842) p. 180—183.

In  edendo fragmento .illo, quod in nostra editione inde
a libri VIII "capite 19 legitur, Vincentius praeter Parisinum
2368 adhibuit eiusdemy bibliothecae .codicem 2874 et supple-
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menti 15, Hos quoque communem ocum oeteris recentioribus
originem habere ex notis a Vincentio adscriptis partimque in
hac editione repetitis satis apparet.- '

Liber Graecus, quo Commandmus usus est, proxime ac-
cedit ad Parisinum 2440, sed ita quidem, ut mon ex hoc
ipso, sed ex alio simillimo deseriptus esse videatur (v. adnot.
ad p. 88, 9. 92, 19sq. 94, 2. 96, 5—6 et 7. 98, 2 et 6.
118, 8. 432, 18 ete.). Sic boc quoque apographum redit
ad communem fontem qui in bibliotheca Vaticana adhuc latuit.

Non diversus ab his recentioribus codicibus, et gui non
minus certa vestigia originis e Vaticano deductae prae se
ferret, fuit Argentoratensis ille, cuius aliquamy notitiam "Ca-
mererus de tactionibus p. 19—32 patefecit. Quibus in :no-
tulis nihil ex eo codice, quod ad contextum emendandum
valeret, nihil omnino proprium aut peculiare afferri potuit.

.. Codicibus Parisinis simillimi sunt duo Oxonienses Savi-
liani (citali etiam in Fabricii bibliotheca ed. Harles vol. ¥X
p. 474), e quibus Pappi libri VII propositionem 70 edidit
Horsley, Apollonii inclin. p. 18—21. Ac maxime quidem
cum Parisino 2368 consentit ille quem ““altertm” - appellat
Horsleius; magis ad Parisimum 2440 accedit prior Savilianus,
sed idem multis propriis viliis inquinatus est ac neutiquam
“eximii”’ appelatione, quam Horsleius ei tribuit, digtus.
Eosdem Savilianae bibliothecae codices Halleins, et alter-
utrnm Wallisius adhibuisse videntur in edendis iis Pappi
fragmentis, de.quibus infra (p. XIX. XXI) exponetur. Certe
nihil e suis codicibus hi duo viri doctissimi pratulerunt, qued
non communem cum reliquis libris recentioribus originem
proderet. Neque aliter indicandum est de eo codice, qui “ne-
sler M8ts” a Meibomio in dialogo de proportionibus appel-
latur, unde hic libri VII propositiones 232—234 edidit.

Ambrosiani codicis 266, praeter Parisinos 2440 et 2368,
mentionem facit Gerhardtus (infra p. XIX). Ac librum qui-
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dem Pappi septimum editor ille; quem minws alto silentio
de ea're uti optandum erat, ex alterutro Parisino repetivisse
videtur, ex alio autem codice nescio quo Pappi librum octa-
vam. Qua in parte quse sint codicis menda quaeque aliis
ex causis orta (omnino sane baud pauca), nostrum non est
scrutari; satis videtur hoc unum affirmare, in omni Gerhardti
editione nihil usquam inveniri, quod codicum subsidium in-
dicet diversum ab una illa familia, quae e Vaticano propa-
gata est. ' .

Guelferbyti cum anno 41864, edendis scriptoribus metro-
logicis jntentus, per paucos dies commorarer, inspexi Gudia-
num Graec. 7, qui Pappi collectionis libros III—VI ac par-
tem septimi continet, quem in idem genus alque omnem re-
centiorum gregem referendum esse facile apparuit. Testis
est praeterea G. G. Bredow, qui in Epistolis Parisiensibus
(Lipsiae 41842) p. 187—200 libri IIl extremam partem, quae
est de .duplicatione. cubi (cap. 96—104) ex eodem codice
edidit. o

Praeterea commemoro Urbinatem Graec. 72, saeculi XVI,
in quo liber septimus exstat, quem Romae inspexi et eius-
dem,* quam totiens dixi, familiae esse cognovi, meque tamen
cotiferre potui.

Neapolitani codicis bibliothecae Borbonicae, qui ex Vati-
cano 248 descriptus esse videatur, brevem mentionem fecit
Adolphus Kiessling ea in epistula de qua supra dixi.

De codice Vaticano, quo Torellius se usum esse dicit,
infra (p. XX sq.) paucis exponam.

- Vindobonensis codex suppl. LXV, saeculi XV, post He-
ronis pneumatica habet Pappi collectionis libros II—VI et
septimi. initium usque ad verba cap. 9 dsiwrvor 08 vadryy
HAmoldwviog uév » % =, Pauca ex hoc Graeca affert Kolla-
rivs in supplem. ad Lambecii commentarios de bibl. Vindob.
p. 432—436; sed ea ipsa satis aperte huius libri cum reli-
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quis recentioribus - cognationem ac -similitudinem declarant.
Eiusdem " bibliothecae codex suppl. LXVII, omnes reliquias
quae in hac nostra editione exstant continens, -descriptus est
ex Parisino 2440 (v. Kollar. p. §40).

Quoniam igitur omnis scripturae antiquitus traditae unus
fons atque archetypus est Vaticanus, quem nota A insignimus,
reliqui codices propter emendationes tantummodo et coniec-
turas, si quae in iis occurrunt, respiciendi sunt. Ne multa,
praeter Vaticanum, cuius auctoritate haec editio plane inni-
litur, - primariam ubique rationem habui codicis B, id est
Parisini 2440, et quaecunque in eo a variis viris doctis cor-
recta vel alioqui mutata sunt diligenter adnotavi, omisi au-
lem apertos scribae errores. Reliquorum recentiorum instar
omnium elegi Scaligeranum, atque una littera S non solum
hunc ipsum codicem notavi, sed etiam alios recentiores aut
consentire significavi, aut, si forte dissentirent, nihil mentione
dignum ex iisdem enotandum fuisse. Tamen, ubicunque
opus esse videbatur, Vossianum (V) et Commandini codicem,
rarius Parisinos 2368 et 2369 diserte citavi.

_Sequitur codicum ac notarum conspectus. Est igitur
A = cod. Vaticanus Graecus 218, cuius in scriptura

distinxi . .

Al = ipsius. librarii manum antiquam, ubicun-
que haec praeter continuum textum ad
primarios calami ductus, idque in medio
describendi negotio, aut addidit aliquid
aut correxit,

A? = manum suppletricem, ipsam quoque an-
tiquam et eandem fortasse atque Al,
quae nonnulla in describendo omissa,
ox archetypo denuo collato inseruit, plu-
rima praeterea correxit,
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A3 = manum scholiastae, qui et scholia quae-
dam passim margini adscripsit et fere
librorum titulos ac subscriptiones addi-
dit, multa etiam emendavit,

At = recentiorem aliquam manum nec crebram
nec satis ad emendandum idoneam, a
qua differt alia, ut videtur, manus re-
centior, quam '

A rec. significavi. Vaticanum sequitur

Parisinus 2440, in quo similiter distinxi

B2 = ipsius librarii manum correctricem,

B3 = manum cuiusdam correctoris mathemati-
corum non ignari et qui ad aliud exem-
plum librarii B apographum exigeret ac

passim eam scripturam restitueret quae
in Vaticano exstat,

B4 = aliam eiusmodi, sed nullo codicis sub-
sidio (praeter ipsum B) innitentem.

Has diversas manus separavi in adnotationibus
ad eam Pappi collectionis partem, quam ipse
cum codice B contuli; sed ad librum septimum
et octavum a Waitzio variae eiusdem codicis
scripturae rarissime adnotatae sunt, neque quid-
quam nisi hoc, alteram scripturam primariam
esse, alteram secundariam, tradi solet. Ergo
in hac operis parte B non tam ipse est Pari-
sinus quam Waitzii apographum, passim, ut
cognovi, ab archetypi ductibus paulo aberrans;
el praeterea nota tantummodo B° (qua scilicet
correctum esse in codice aliquid significaretur)
afferri potuit. Sequitur
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8 ‘= Lugduno-Batavus Scaligeranus 3 fol., cuius nota,
sicut miodo (p. XII) demonstratum est, alios quo-
que recentiores codicés comprehendere solet.
Quorum e numers compendiis scripturae no-
tati sunt ‘

V = Lugduno-Batavus Vossianus 48 fol., duabus di-
versis manibus, sed ex ‘uno codice archetypo,
qui Parisino 2368 fuit simillimus, descriptus,
cuius extremo folio haec leguntur “Amico inte-
gerrimo simul et Doctiss. viro D. paulo petavio
in suprema curia Senatori Raemundus massacus
Dono dedit tertio nonas Novembres 1599, tum

V2 = vir doctus qui scholia nonnulla adscripsit et
menda permulta correxit, denique

cod. Co = codex Commandini ab ipso citatus.
Accedunt hae notae:

| significat versus exilum in codice A,

/ spatia singularum litterarum, quae in eodem libro
evanuerunt (supra p. VII),

- spatia singularum litlerarum, ubi recentiorum codi-
cum librarii propter evanidam in A scripturam, va-
cuo spatio reliclo, lacunas notaverunt.

» in Graeco contextu lacunam, in adnotatione singulas
litteras in A erasas indicat.

* notse codicis adiectum significat dubitationem de
seriptura quae silentio tantum, ut aiunt, confirmatur.

() in contextu scriptoris pro vulgari usu parentheseos
signa sunt.- lidem uncini in adnotatione litterae co-
dicis recentioris circumscripti, velut (B), declarant
huius quidem codicis scripturam eandem esse atque
eius, cuius nota ante uncinos posita est, sed nullam
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.-fidem praestari de spiritn vel accentibus vel ¢ sub-
scripto vel » épedxvasix@ vel exeunte vocis ofswg
sigma vel etiam de linea super litteras geometricas
ducta. Namque ipsius Vaticani, id .est archetypi,

- scriptura diligenter enotata aliorum codicum in -his
minutiis varietatem adiungere plerumque inutile erat
el supervacaneum.

[} interpolatorum additamenta notant, quos inter un-
cinos, sicubi étiam hi () comparent, interpolatis iam
verbis ab altero infelicis istius industriae aemulo
aliud insaper interpretamentum insertum esse vi-
detur,

Super litteras geometricas et notas numerorum, ubicun-
que nihil adnotatum est, in A lineam transversam ductam
esse putato. Varietatem autem ubique adscripsi, etiamsi de
distinctione tantummodo vel confunctione litterarum agebatur,
velut pro .4 B, quod expressum sit in contextu, Vaticanum
habere 4B, atque alia id genus nusquam sciens equidem
commemorare omisi.

Quaecunque verba Graeco contextui coniectura sunt in-
serta, ea diversis litteris exprimenda curavi, item cursivis
litteris in Latina interpretatione quidquid perspicuitatis causa
ipse addidi.

VIRORUM QUI PAPPI FRAGMENTA EDIDERUNT VEL INTERPRETATI SUNT
' CONSPECTUS,

Sequuntur ndmina vel nominum notae virorum doctorum,
quorum emendationes, coniecturae, interpretationes frequen-
tius laudandae fuerunt.

Breton = Recherches nouvelles sur les Porismes d'Euclide,
par M. P. Breton (d¢ Champ), in annalibus qui inscribuntur
Journal de mathématiques pures et appliquées publié par
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J." Liouvitle, tome XX, année 1855, p. 209—304. Edita sunt
adhibitis codicibus Parisinis 2368 et 2440 Graeca huius edi-
tionis libri VII cap. 13—20; eadem in Francogallicum ser-
monem conversa. voluminis citati pag. 244—248. Tum Bre-
tonus Pappi lemmata (libri VII cap. 193—832) liberius in
eundem sermonem convertit, quibus inde a pag. 247 varia
ad explicandam porismatum rationem addidit. Denique ap-
pendicis instar pag. 299—303 propositiones de locis planis,
quas Pappus (VII cap. 23—26) breviter affert, adiunctae sunt.
Atque iteratis eliam curis ommem quaestionem quae est de
porismatis Bretonus tractavit in iisdem anpalibus Deuxiéme
série, tome II, année 1857, p. 185—205, et tome III, année
1858, p. 89—142. Equidem in bhac editione primum Bre-
toni tractatum secundum singulas paginas citavi, eas autem
quae secutae sunt disputationes et controversias hoc loco se-
mel commemoravisse satis fuerit.

Ca = Apollonii de tactionibus quae supersunt, ac ma-
xime lemmata Pappi in hos libros graece nunc primum edita
a loanne Guilielmo Camerer, Gothae 1795, et Apollonius von
Pergen ebene Oerter. Wiederhergestellt von Robert Simson.
Aus dem Lateinischen iibersest von Johann Wilhelm Camerer,
Lipsiae 41796. Quorum librorum prior continet huius edi-
tionis libri VII cap. 44. 12. 158—184, alter libri VII cap.
21—26. 185—192. De ratione critica quam in libro de
tactionibus tenuerit sic disserit auctor p. 19 sq.: “In eden-
dis his lemmatibus, quae nunc primum, e duobus codicibus
bibliothecae olim Regiae Parisiensis, codice nempe 2368 et
2440 descripta, collato etiam alio codice, qui Argentorati in
bibliotheca Academica servatur, Graeco sermone prodeunt,
ita versatus sum, ut, si unus saltim codex lectionem com-
modam haberet, eam amplecterer, neglecta prorsus inepla
reliquorum lectione, si vero nullus omnino lectionem haberet,
quae intelligi posset, meo sensu plerumque lectionem resti-
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tuerem, indicata tamen in margine msptorum lectione, si du-
bius essem, dubia pariter in margine notarem”. Prorsus
iisdem codicum subsidiis eademque ratione critica in altero
libro, qui reliquias de locis planis continet, Gamererus usus
est (vide illic f)raef. p. VI sq.)

Chasles = Les trois livres de porismes & Euclide, rétablis
pour la premiére fois, d'aprés lu notice et les lemmes de Pup-
pus, et conformeément aw sentiment de R. Simson sur la forme
des énoncés de ces propositions; par M. Chasles, Paris 1860.
Francogallico sermone vel liberius expressa vel in brevius
contracla sunt uae in hac Pappi editione libri VIl cap. 13—
20. 4193—232 leguntur. Praeterea quaecunque vir acutissi-
mus ad restituendos Euclidis libros porismatum contulit, ea
ex Pappi reliquiis se repetivisse ipse commemorat p. 86.
Invenit autem suo ingenio porismata CCGXXI, id est aliquanto
plura quam ipse Euclides, siquidem verba quae VII cap. 20
extr. leguntur: za sole BifAia Tdv mogioudrwy — Few-
onudtwy &otiv goca’ sine numeri errore tradita et, id quod
mihi quidem dubium videtur, ab ipso Pappo scripta sunt.

Co = Pappi Alexandrini mathematicae collectiones a Fed.
Commandino Urbinate in Latinum conversae et commentariis
illustratae, Venetiis apud Franciscum de Franciscis Senensem,
1589 et (quod ad calcem legitur) Pisauri apud Hieronymum

- Concordiam 1588. Eadem editio nullo nisi primo folio mu-
tato paulo post repetita est sub hoc titulo: Fed. Commandini
— commentaria in libros octo mathematicarum collectionum
Pappi Alexandrini — ad Seren. Franciscum Mariam II. Ur-
bini Ducem, Pisauri apud Hieron. Concordiam 1602. Itaque
cum tres editiones commemoret Fabricius in biblioth. Graeca
(vol. IX p. 473 ed. Harles), quae Pisauri 1588, Venetiis 1589,
Pisauri 1602 prodierint, pro illis haec una tantum quam
statim attulimus numeranda est. Alteram editionem Carolus

Manolessius Bononiae a. 1660 in publicum emisit incredibili
*
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paene cum ignorantia ac temeritate. Qui cum statim in ti-
tulo iactaverit Commandini commentarios ab innumeris, qui-
bus scaterent, mendis, et praecipue in Graeco contextu, di-
ligenter vindicatos esse, et in praefatione gloriose addiderit
emaculatiorem aut diligentiorem editionem nullam hac sua
fieri posse, tamen nec quidquam quod dignum mentione esset
sua industria addidit et Graecas scripturas a Commandino
plerumque recte, interdum mediocri cum errore enotatas ad
immanes corruptelas detorsit et hoc re vera assecutus est,
ut maculatior aut indiligentior editio vix ulla cogitari possit.
Sed redeo ad Commandinum, qui quam egregie de Pappo
meritus sit, ut in re manifesta, non opus est demonstrare.
Neque solum ad thecoremata et problemata, quae in hanc
collectionem congesta sunt, interpretanda atque illustranda
laudabilissimam operam attulit, sed etiam Graeca verba to-
tiens et tam feliciter emendavit, ut, si pares aemulos ha-
buisset eos qui secuti sunt fragmentorum editores, Pappi
contextum qui legi posset iamdudum haberemus. Correxit
autem vel ipsa Graeca verba, scriptura codicis sui diserte
allata, vel tacite in interpretatione pro Graecis corruptis po-
suit emendata Latina. Itaque ubicunque postea ab alio edi-
tore id Graece expressum est quod Latine significaverat Com-
mandinus, illam quidem, ut par erat, citavimus, sed simul
eius emendationis auctorem esse Cdmmandinum adiunximus.
Contra si eiusdem coniecturas Latina interpretatione signifi-
calas non recepimus, eas tamen verbis “voluit Co” in Grae-
cum sermonem translatas apposuimus in adnotatione.

Ei = Ilennmov ovvaywyai. Pappi Alexandrini collectio-
nes mathematicae nunc primum Graece edidit Herm. los.
Eisenmann. Libri quinti pars altera. Parisiis 41824. Trac-
tatum de solidorum corporum comparationibus, i. e. libri V
capita 33—105, omissa accentuum notatione, exhibet editor
uno subsidio codicis Parisini 2368 usus, cuius nonnullos er-
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rores emendavit, plurimos retinuit, quosdam etiam mirum in
modum auxit. Multae deprehenduntur lacunae, quae, si co-
dicem Parisinuin 2440 inspicere non libebat, ex Commandini
saltem versione expleri poterant, multa libero arbitrio eoque
vix unquam felici mutata sunt, omnino, quamvis Graeca cdita
sint, tamen hic liber multo longius abest a vera Pappi scrip-
tura quam Commandini versio Latina.

Ge = Die Sammlung des Pappus von Alexandrien. Grie-
chisch und deutsch herausgegeben von C. J. Gerhardt, zweiler
Band, Halle 1871, continet librumn septimum et octavum.
Quibus libris manu scriptis editor usus sit, incertum est, nisi
forte e notula ad pag. 216 codices Parisinos 2368 et 2440
inspectos esse licet concludere. Praecterea pag. 300 Ambro-
sianus 266 ab editore commemoratur (conf. supra p. X sq.)

Ha = Apollonii Pergaei de scctione rationis libri duo ex
Arabico MSto latine versi. Accedunt eiusdem de sectione
spatii libri duo restituti. Praemittitur Pappi Alexandrini prae-
fatio ad VIImum collectionis mathematicae, nunc primmum graece
edita: cum lemmatibus eiusdem Pappi ad hos Apollonii
libros. Opera et studio Edmundi Halley, Oxonii 1706, et:
Apollonii Pergaei conicorum libri IV priores cum Pappi
Alexandrini lemmatis ex codd. MSS. Graecis edidit Edmundus
Halleius, Oxoniac 1740. Horum Halleii egregiorum operum
prius continet huius editionis libri VII cap. 4 —67, alterum
eiusdem libri cap. 233—314. In praefatione ad libros de
scctione rationis, ‘“Pappi”, inquit, “praefationem non antehac
graece, immo vix latine editam operibus hisce praemisi; pri-
stinae integritati, quoad eius fieri potuit, restitutam e duc-
bus codd. MSS. bibliothecac Savilianae. Verum, ut ingenue
fatear, manum adhuc medicam postulat. Nam ut Graeca
Pappi in hisce codicibus saepiuscule luxata sunt et depra-
vata, praecipue in descriptione porismatum Euclidis (ubi ni-
hil fere sani occurrit), ita in plerisque absurda adeo et in-

/
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sulsa erat Commandini versio, ut neccesse habuerim aut pas-
sim eam emendare aut aliam de novo conficere”. Ex iisdem
codicibus Pappi ad Apollonii conica lemmata primus edidit.

Haumann = Versuch einer Wiederherstellung der Biicher
des Apollonius von Perga von den Beriuhrungen, von C. G.
Haumann, Breslau 1817. Graece repelita sunt ea quae Ca-
mererus libro de tactionibus (v. supra p. XVI) ediderat.

Horsley = Apollonii Pergaei inclinationum libri duo. Re-
stituebat Samuel Horsley. Oxonii 1770. Graece edita sunt
huius editionis libri VII cap. 27. 28. 126.

Hu = editoris emendationes vel coniecturae.

Sca = notae quas Scaliger inter lineas vel ad marginem
sui codicis (v. supra p. VII) adscripsit.

Simson = Apollonii Pergaei locorum planorum libri duo
restituli a Roberto Simson, Glasguae 1749. Ex Hallei libris
de sectione rationis ea quae in hac editione libri VII cap.
21—26 leguntur repetita partimque emendata sunt e codici-
bus Parisinis 2368 et 2440 a lacobo Moor collatis (v. illic
praef. p. X). Praeterea Pappi ad hos Apollonii libros lemmata
(in hac editione libri VII cap. 185 sqq.) Latino sermone expressa
Simsonus Apollonio suo restituto inseruit ac nonnulla ita cor-
rexit, ut ipse Graecus contextus inde emendari posset. Item
uberrimi fructus redundarunt ex Apollonii sectionis deter-
minatae et porismatum libris ab eodem viro subtilissimo re-
stitutis in volumine quod inscribitur “Roberti Simson opera
quaedam reliqua post auctoris mortem in lucem edita cura
lacobi Clow. Glasguae 4776, quibus libris etsi Graecca non
edidit, tamen ad restituenda genuina Pappi verba formulas-
que plurimum contulit.

To = losephi Torelli Veronensis geometrica, Veronae
1769. Edita sunt p. 89—96 Pappi libri IV capita §5—52
ex “Vaticanae bibliothecae codice mss.,” ut ipse ait praef.
p. XIIl. Qui codex num idem fueril ac noster A, propterea
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difficilius est iudicatu, quia, si forte Torellius aliter quid ad-
notet ac nos in A invenimus, id vel illius errore vel vitio
apographi, quod ille exarandum curaverit, factum esse vi-
deatur. Attamen in paucis paginis tol et tantac discrepan-
tiae a Torellio afferuntur, ut codicem Vaticanum, quo ille
usus est, alium ac nostrum A fuisse veri sit simillimum.
ltaque nos non omnem istam variam scripturam in hanc edi-
lionem recepimus; nam quaecunque in illo Vaticano ab A
discrepant ex describendi neglegentia originem duxerunt ideo-
que nulla sunt auctoritate. ‘

Vincent = Considérations sur les Porismes en genéral et
sur ceux dEuclide en particulier. Examen et réfutation de
linterprétation donnée par M. Breton (de Champ) aux textes
de Pappus et de Proclus relatifs aux Porismes. Par A.J. H.
Vincent. Etenim cum Vincentius in annalibus qui La Science
inscribuntur contra Bretoni de porismatis commentarium dis-
putare instituisset, plura ab utroque diversis iudiciis in mc-
dium prolata sunt; denique Vincentius, quaecunque de hoc
argumento prius scripserat, ea subtilissime retractavit eo quem
statim attuli commentario, qui prodiit in Journal de mathe-
matiques pures et appliquées publié par Liouville, deuxiéme
seérie, tome IV, année 1859, p. 9—46. Praeterea de Pappo
optime meritus est Vincentius edito mechanicorum fragmento,
de quo in adnotatione ad libri VIII cap. 19 commemoratum est.

Wa = Iohannis Wallis operum mathematicorum volumen
1ll, Oxoniae 1699. Cuius voluminis pag. 597—640 Wallisius
Pappi libri secundi reliquias iteratis curis edidit, postquam
primum a. 1688 eas in lucem emiserat. Ibidem p. 570—
572 et 578—580 inter Aristarchi Samii de magnitudinibus
solis et lunae propositiones insertum est fragmentum Pappi
sexti libri cap. 69—79. Quo codice usus sit, sic breviter
commemorat editor p. 596: “Cum itaque inter codices manu-
scriptos ab . .. Henrico Savilio bibliothecae mathematicae in
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usum professorum suorum datos inciderim iam dudum in
Pappi codicem MS. Graeccum, qui continet non tantum Pappi
librum tertium cum sequentibus, sed secundum etiam, non
quidem integrum, sed ipsius partem non contemnendam, ex
qua de reliquo iudicium fiat: facturum me putabam opus
mathematicis haud ingratum, fragmentum illud ex MS. eru-
tum tunc primum anno 1688 in lucem mittere”.

Quaecunque alii viri docti ad Pappi reliquias emendandas
passim attulerunt, ea suis. quaeque locis in adnotatione citata
sunt plenis librorum titulis adscriptis.

DE INTERPRETATIONE LATINA.

Interpretationem Latinam ita conformare studui, ut ab
huius aetatis et mathematicis et philologis, etiamsi in Graecae
dictionis mathematicae proprictate minus versati essent, com-
mode intellegi posset. Ergo, quantumcunque Graecus scrip-
tor, servato utique vetusti sermonis colore, concessurus esse
videbatur, formulas recentioris consuetudinis adhibui vel
eas, primum Graecis verbis strictius translatis, postmodum
‘apposui. Praeterea et in indice, qui partem tertii voluminis
occupabit,. omnia vocabula mathematica illustravi, el statim
in ipsa interpretatione vel in adnotationibus, ubi opus erat,
cxplicavi; pauca, quae longiorem disputationem requirerent,
ad appendicem item tertio volumini inserendam reieci. Om-
nino autem nunquam et Graecum et veterem mathemalicorum
scriptorem a me edi el illustrari oblitus sum, et, quidquid
mea coniectura addendum esse videretur, his me continui
finibus, ut aut aliorum veterum scriptorum theoremata ad
singulos Pappi locos utilia, ubicunque inveniri possent, cita-
rem, aut, si non invenirentur et tamen Pappum eorum ra-
tionem habuisse constaret, ex ipsa veterum mathematicorum
arte ac disciplina restituere conarer. Plurima etiam illu-
strare contigit hac ratione, ut demonstrationem a Graeco scrip-
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tore in brevius contractam, interpositis eis quae ille tacite
suppleri vellet verbis vel sententiis, planam et perspicuam
redderem.

DE QUIBUSDAM GRAECORUM MATHEMATICORUM FORMULIS,

Denique ne quis in dicendi genere saepissime apud Pap-
pum obvio alque a nostra dictione alieno haesitet, hic bre-
viter, quas formulas in proportionum latissimo usu Graeci
mathematici adhibere soleant, explicare propositum est.

Ex Euclidis praeceptis (elem. 5 def. 13—47) proportio
@ : 8 = y: d has variationes subire potest:

&vallda, i. e. alterna ratione sive vicissim (quod pleri-
que etiam permutando dicere consueverunt), @ :y = f: 4,

avdmaly, i. e. inversa ratione sive e contrario, §: a
=d:y

ovrdévee sive xaza gvvdeowy, i. e. componendo sive per
compositionem, ¢ + 3 : 8 =y 4+ 0: 4,

Ouedinze sive xava dialpeoty, i. e. dirimendo sive per
diremptionem (vulgo dividendo et divisione rationis dicere so-
lent)y a —8: 8=y —4d:9,

avaoreéparte, i. e. convertendo, a:a¢ — B =y:y—d.

Similiter quaenam fiant, si sit @ : =y :J, cum Eu-
clides omiserit demonstrare, addit Pappus VII propos. 3 sqq.

Porro secundum elem. 5 propos. 12 et 19, si rursus
ponatur @ : 8 = y : d, additione vel subtractione sunt

atxy:prxo=a:8=9:9,
quae ratio vocabulis gvvaugdregog sive Glog, et in sub-
tractione adiectivo Adotrwdg significari solet.

Schema ¢’ Zoov sive ex aequali secundum elem. 5
defin. 18 et propos. 22 hoc est. Si sit

a:B=20:¢ et
B :7 = e:{ hinc efficitur
a:y=290:¢
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Similiter oviuuévog sive ouvyxeluevog Adyog, quam nos
formulam compositae proportionis diximus, efficitur multipli-
catlis inter se duabus proportionibus. Velut si sit

a:8=20J:¢ et
B:y="C:mn erit
« 94
y &’
id quod pro velerum usu ex elem. 6 propos. 23 et 1 geo-
metrica ratione concluditur.

Denique est formula uéyeSog ueyédovg dodévse ueilov
7 & Adye, in datorum theorematis passim obvia, quam ad
verbum interpretari Latine, quamvis languida et subobscura
haec versio esset, necesse fuit. Hac igitur formula veteres
auctore Euclide (dat. defin. 14) significant in proportione

a—y:f
non ipsas quidem magnitudines « et @ datas esse, at datam
et magnitudinem y et proportionem a — y : 8. Similiter #ag-
gov §) &v Adyp, sive @ + y : @, explicandum est. Conf. Chasles
Apercu historique p. 8 versionis Germanicae, et Fr. Buch-
binder Euclids Porismen und Data, programm. scholae Por-
tensis a. 1866, p. &1.

\

Scribebam Dresdae d. XXVI m. Octobris a. MDCCCLXXV.
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Pappi Alexandrini eollectionis libri II reliquiae.

(Vide commentarios appendicis loco adiunctos.)

* Dam supponitur eos numero§ minores esse centenario Prop-
et per denarium divisibiles, et oporteat solidum numerum ex !
iis productum dicere, neque tamen ipsos multiplicare.

Sint igitur numeri 50 50 50 40 40 30; erunt igitur nu-
meri fundamentales 5 5 5 4 4 3, qui inter se multiplicati
efficiunt 6000. Et quia decades sunt numero 6, qui nume-
rus si per & dividitur, prodit quotiens 1 et restant 2, solidus
numerus ex his decadibus productus erit 100 myriadum sim-
plicium. Et quoniam productum ex decadibus multiplicatum
cum producto ex numeris fundamentalibus efficit productum
ex pumeris qui ab initio propositi sunt, myriades igitur 100
cum 6000 multiplicatae efficiunt duplas myriadas 60, sive
60-100002.

XV. Sit iterum quotcunque numerorum series 3, singuli Prop.
autem numer: sint minores quam 4000 et divisibiles per
400, et oporteat solidum numerum ex his productum dicere,
neque tameén singulos numeros multiplicare 1),

Factum iam sit, et quaeratur, quot sint singuli numeri;
quot autem sunt, hic ipse numerus duplicatus sit primum per
& divisibilis, et sub quemque seriei # numerum ponatur 100,

*) Haoc propositionem quintam decimam numerat Wa et sic porro
reliquas, praeter codicis A auctoritatem.

4) Nonnulla in hac propositione itemque in demonstratione ob-
scuriora videntur, quia et priores Pappi propositiones et Apollonii liber,
qui de hac pumerorum doctrina scriptus erat, perierunt. Tamen com-
mentarii instar habendae sunt propositio, quae sequitur, decima sep-
tima et aliae deinceps. Praeterea conf. append. ad hanc propos.

1*
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LIBER 1. PROPOS. 46. 5

et divisione per 100 facta existat series y; ergo numeri se-
riei y fundamentales sunt numerorum seriei 8. Sit autem
numerus solidus ex fundamentalibus productus . Jam lineari
demonstratione?) ostenditur numeris seriei # inter se multi-
plicatis effici duplas myriadas 120, quoniam numerus solidus
e numeris seriei 3 productus aequalis est solido ex centena-
riis numero multiplicato cum numero producto ex funda-
mentalibus, id est = 400002. 120.

Sed, quot sunt sinquli numeri in serie 8, horum nu-
_ merus duplicatus ne sit divisibilis per 4 ; erit igitur = 4 { + 2;
hoc enim antea demonstratum est, ubi { significabat, quotuplae
essent myriades). Itaque etiam centenariorum numerus
duplicatus erit = & + 2; ideoque ipse centenariorum nu-
merus = 2{ + 1. Ergo solidus numerus e centenariis pro-
ductus erit 100 myriadum potentiae [*), id est duplarum;
itaque apparet productum ex numeris seriei §**) esse =
100400005 - ¢, id est 42000400002,

XVI. Sint duo numeri & 8, quorum prior ponatur minor Prop.
quam 4000 et divisibilis per 100, velut 500, alter autem mi- 18
nor quam 100 et divisibilis per 10, velut 40, et oporteat so-
lidum numerum ex his productum dicere, neque tamen ipsos
multiplicare.

2) Graeca defxvvrar odv dit T6v yoeuudv sine dubio ad Apollonii
librum spectant, non ad lineas quasdam cum notis maximam partem
corruptis in codice adscriptas, e quibus nulla demonstratio concinnari
potest. Quapropter nos, perinde ac Wallisius, eas figuras repetere
omisimus; probabilem autem descriptionem restituimus in appendice.

8) Numerus igitur singulorum numerorum seriei 8 ponitur msgto0ds
sive impar, qui duplicatus si per 4 dividitur, restant 8, quotiens autem {
significat myriadis potentiam; ergo, si { = 2 ponitur, sunt uvpiddes
duniai = 100002,

*) Ergo illa quam ex Graecis effecimus formula 2 { 4 1, cum
centenarii numeri supponantur, significat (1002)¢. 100; habes igitur in

nuce, ut aiunt, ipsam logarithmorum doctrinam.
**) Vide append. ad hanc propositionem.

sex septemve litterae erasae  32. dexaros (sine acc.) et 4 super 7 Al
povades u B (uovddwy u S), f § A 23. apiduov] oregeor Wa (de-
buit rezodywvoy)
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*Eove 08 gavegov dia tav dpududiv: oi yag & & nvI-
uéveg avrdv ovieg [no. € xai po. &) mollandaoiuoIévree
oo povadag x', yihiantg 86 6 »' GtIuig woLsT uvord-
dag dvo mowovoag #ov 1o swv A B ywdusvov. o 08
youuuixdv dijkov 85 dv ¥aker Amoilwviog. 5

5 of. ’Eni 0¢ voi v Sewpruasog. “Eorw mAjdog tpd-
pov 0 3p’ wv va A, dv Exaorog Adoowy uéy Exasovradog
pevgovuevog 08 vmo Odsxadog, xal wAko mAfSog dorIudy
70 3@’ &y 1¢ B, av Fxaorog EAdaowy pby yididdog ustpor-
pEvog 0é vrd Engrovrddog, xai déov Fotw zov & tav dp’ 10

- v v A B ovegsov simeiv py) noldamdacidoarta avrody.

Eotwoay yoo mvduéves tiv puév 2p’ dv ta A ol ¥p’
&v ta H, uowideg o xai ' xai y xai &, tdv 08 ép’ &v
ta B ol &9’ v v¢ @, povédeg § wai y xal O xal &,
xad Anpdévrog toi éx Ty mvIuévey orvegeod [tdy ¥ 815
g 7 & €], vovtéorwy voi E, povddwy Bvsog fwn’, €0
nAijog Tav 3@’ dv v A meosiefor Tov durduviova roi
whiSovg Ty 3@’ wv vo B peroeiodw mpdregoy Hmod ve-
teddog [rave tov Z, uerosi 8¢ avrovg). rui delawvary &
HArolddvog Tov & mdviwy Tdv 8’ v ta A B otegsov 20
pvotddwy vogovrwy, Goar eiolv v v E povddeg, Suwri-
pwv w9 Z aoLdug, tovréorwy toumddv pveuddwy Sor’.
[uia yag mveiag oudvvpog T Z, zovvéory toumdi, émi
wov E, vovtéorwy ta Bwn’, yevouévy moiel wov . vav
ovegedy dorduov tav dp’ dv vo A B 6 &pa & Thv2s
dordudv ovegeog tiv 3’ dv & A B pvouddsg sloiv To-
oaitar, 8oar siolv & v E povadeg, budvuor v Z
Goudug.)

6. AlMa Oy v0 mhiidog tdv &9’ dv ta A, meooiaBov

1. of ykp EZ A(BS), corr. Wa 3. A Exat 8 4 A, uovddes ¢
aul 8’ § B (uovadwy ¢ xal povadwy 6 S), del. Hu 8. A x AB  post
uovadag x' add. Wa of 8¢ ¢’ 2al +' modlawdaoiaadévres moroiioe ylhia
4. @y 4B A, distinx. BS 4. 5. 7d J& — Amoliwviog om. B! Savi-
lianus (exstant in A Parisino 2868 8V, in B add. man. 8) 6. «{ Al in
marg. (BS) «y'add.B2Wa  cpidudv om. ABS, v dordudv edd. Wa
8. 7dv ante detdudv add. S Wa 9. 75 (ante &p’ &v) Nu pro oy,



LIBER 11. PROPOS. 17. 7

Apparet autem, si computatio per numeros fial. Nam
numeri fundamentales 5 4 inter se multiplicati efficiunt 20,
et centenarius cum denario mulliplicatus efficit 1000, et
4000 - 20 sunt 2 myriades, id est productum e numeris a g.
Linearis autem descriptio mamfesta est ex Apollonii demon-
stratione ).

XVII. In -Apollonii theorema XVIII. Sit series numero- PPOP-
rum e, quorum singuli minores sint quam 400 et divisibiles
per 10, et alia series numerorum B3, quorum singuli minores
sint quam 1000 et divisibiles per 100, et oporteat solidum
numerum ex numeris serierdm o ﬂ pfoductum dicere, neque
tamen ipsos multiplicare.

Etenim fundamentales numerorum seriei @ comprehen-
dantur serie 7, scilicet 1 2 3 &, et fundamentales numerorum
seriei § serie %, scilicet 2 3 4 5, et sumpto solido numero,
qui ex fundamentalibus efficitur, id est ¢ = 2880, quaeratur,
quot sint numer:i in serie & quotque in Serie B; dquot autem
sunt in serie @ et bis tot quot sunt in serie §, haec summa
sit primum per & divisibilis, sitque quotiens {. Et demon-
strat Apollonius solidum numerum ex omnibus numeris se-
rierum « B productum myriadas potentiae { tot habere, quot
sunt unitates in &, id est 100003.2880. (Hic vocetur pri-
mus propositionis casus.) ‘

Sed, quot sunt numer: in serie & et bis tot quot sunt

1) Vide append. ad hanc propos.

om. B Savilianus pd add. Hu  14. 1a 4B A, distinx. BS 13, &
ABS Tdy §¢ — 14. 9’ xal &’ om. A}, add. A? in marg. (BS) 13. 1y
T d: A?BS, corr. Wa  44. 3 A2BS  15. 46, 1éy BI4 BIAE AS,
distinx. .B, del. Hu  46. wovadwy S, & A, wovddos B “BGII AB,
Bon S 41 mpodhafoy Wa pro mooolafivta dimlaciagove (sine
acc.) A, alterum «o expunxit prima manus  19. xarx 10y Z — av-
tovs interpolatori tribuit Hu  20. & 4B A, distinx. BS, item post-
hac  24. 23. cuervuewy v§ Wa pro ouwvuuos  38. Toemiais 4 A,
touwiais §' B (rpendeis uovddes S), toimlai pvgrddes Wa, corr. Hu
BWIT ABS, item vs. 24 23. ula yap — 28. docSug interpolatori
tribuit Hu 24, Tevvéorev 16] yevouévn 1& ABS, Tovrior:e (omisso ¥a)
Wa  23. 1oy (post dpidudy) Wa pro 1oy 27. & A
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%ov durdaciova toi mwhidovg tav @’ wv Ta B, uergor-
uevov o werpadog wovaleinézw melregoy va. xai guvy-
dyst & Amolddviog 8xe & ¥ vy dududv ép’ «v va A B
otegeog pvoddeg elolv vocadtar Suwrvuor g Z, Goog
doziv 6 dexanmdaoiwy vov E, dav d¢ v0 meosionuévor mhij-5
Jog uetgodusvov Smo verpddog xavahelmy ddo, b x vdv
doududy ovegeog tiv 3’ v ta A B pveiddsg eioiy vo-
oadrar ducwuor t Z, 8cog dgriv 6 Exavovvamidoiog ToD
E agu9uoi, 8rav 02 1oels xavalecpIdwow, toog doviv 6 &
VTGV 0TEQEdS uvQLEGLY TodavTalg Ouwviuows 1@ Z, 8oog 10
doviv 6 yuhamhdorog voi E doiduod. )

o). Eni 08 100 1§ Jewgruavog. “Eotw Tig dguIudg
6 A #doowy uév éxavovradog uergovusvog dé vwo dexddog,
xai aAdot 6o0cdymoroiy aguIuol &hdodoveg dexddog oiov of
BT AE, nai déov &otw zov &x tvdv 4 B I' 4 E oregeov 15
airsiv.

*Eorw yog xad’ 8y uevgeivar 6 A v7o wijg dexadog &
Z, tovtéorwy 6 mvduny vov A, xal sikjgpdw 6 I v Z
B I' 4 E ovspeog rai dovw 6 H* Aéyw 8w o dia vi'v A
B I' 4 E ovsgeig denang eioiv oi H. 20

Kai ot @avegor dia tdv agududy- tod yag A vmo-
rewuévov, @éo’ simeiv, povddwy x' nal tod B povdédwr y’
xal 100 I' povadwy 8’ xai vot A4 povédwy & xai voi E
povedwr ¢’, 6 3 avvdv oregeds yiverar povadeg (0. alda
xai vob Z ovtog uovadwy §, 8¢ dove mvduny vov A4, o 25
zovzov xai 1@y B I' 4 E ovspedg Bexdwis yevouevog Eovau
povadeg Lo, loog vj éx viv 4 B I’ A E ovegep. w0 08
yoauundy vmo tov Amoldwviov dédeintar.

1. uetpovuevoy Wa pro pergovuévwy 3. ouvdyer idem, ovve-
yeov (sine acc.) A(BS) 3. 6 ante 2x ¥y add. Hu 4. t¢p add. Hu
g0os Wa pro o 5. Ali%oc S, 16 mAi%es AB3, mifi%os 6 B! Sa-
vilianus 6. 6 add. Wa 8. ol ante ouevvuor add. ABS, del. Wa
9. darly Wa pro dorar  43. iy Al in marg. (BS) 44, 3ooes | dnmor’
oty A, Sootxdnmor’ oly B, corr. 8 dddaaoves 8, Flarrov AB!, super
quod reg (voluit veg) scripsit B3  oior of add. Hu 5. B4 E
add. Wa 2« vdv ABTAE ABS, distinx. Wa  48. 19. ZBI'4E ABS,




LIBER II. PROPOS. 48. 9

in serie 8, haec summa si per 4 dividatur, primum in di-
visione restet 1, quotiens autem rursus sit {. Et colligit Apol-
lonius solidum numerum ex numeris serierum a 8 productum
myriadas potentiae { tot habere, quot sunt unitates in nu-
mero & decies ducto — qui est secundus casus —

sin autem eadem summa per 4 dividatur et restent 2,
solidum numerum ex numeris serierum « @ productum my-
riadas potentiae { tot habere, quot sunt unitates in numero &
centies' ducto — qui est tertius casus —

si denique in divisione restent 3, solidum numerum ae-
qualem esse tot myriadibus potentiae [, quot sunt unitates
in numero ¢ millies ducte — qui est quartus:casus?).

XVII. In Apolionii theorema XIX. Sit numerus ¢ mi- PPOP
nor quam 400 et divisibilis per 10, et alii quotcunque nu-
meri minores quam 10, velut 8 y d &, et oporteat solidum
numerum ex a 3 y & & productum dicere.

Sit enim, si « per 10 dividatur, quotiens {, id est funda-
mentalis numeri @, et sumatur solidus numerus ex { By d e
productus, anue 7; dico esse a-8-y-d-6 = 10 9.

Et manifestum hoc est per numeros; nam si verbi causa
ponatur ¢ = 20, 8 =3, y = 4, d = 5, & = 6, solidus nu-
merus ex his productus fit 7200. Sed cum sit { = 2 (qui
est fundamentalis numeri «) solidus ex { et 8 y 0 ¢ pro-
ductus isque decies ductus erit 7200, aequalis solido ex o 8
y de. Linearum autem ratio ab Apollonio demonstrata est?2).

1) Linearem, quam Pappus solet dicere, descriptionem vide in
append., et conf. Nesselmann, die Algebra der Gnechen Berolini 1843,
p. 128 sq.

2) Vide append.

distinx. Wa  19. 6 ante Jia add. Wa 19, 20. ABI'7E ABS, distinx.
Hu, similiter posthac 20. dexaxig oty 6 H coni. Hu 22. uova- .
dovx S, B K A, povides x B Wa  povadwy y S, 8 T AB, uovides
Wa, et similiter posthac  24. worddes %o Wa, £ Z6 AB\, 3 lo B3,
uovadwy {9 S 25, avduny rov x Wa o ante é&x add. Hu, utrumque
om. Wa 26. dexdxic add. B8 Wa _ ¥o7ex in A super versum add
man. 4 27. & ZC AB, uovddwy (o S, corr. Wa
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8 W. Ak 0y ovwoey dve Getduoi of A B, dv Exd-
$800¢ #Ado0wWY uEy Emarovrddog uereovuevog 0F vmo Osxa-
dog, 2av 06 I’ 4 E Exaovog Ehcoowy dexddog Eorw, nai
déov &otw wov ¥x tiv A4 B I' 4 E ovegedv sinsiv.

*Eotwoav yag tiv A B nvduéveg ok Z H- déyw w5
o0 & vév A BT 4 E otegeog o éx sav Z HI' 4 E
ot80c0D ExavovramwAasids dozey.

Daregov 08 nai voito die Ty dgLIudv, Toi A dvvog
povadwy x' xai tob B povedwy X xai goiv I' yovadwy
ral zob 4 povadwy ¥ nai sot E uovadwv & nai ot Z 1o
uovadwv § xai soi H puovedwy y'* 6 yag v7o siv .4 B
r4deEk auqcég dotwy u® V', 6.0é vno Z HT A4 E po-
mdeg oud’, ov'tog dé yevéyevog exatonmag mouel p* ov'.

10 02 yoauuwnov éx tav Amollwviov.

9 x. Alha dr) éoswoay tgccg agtIuoi oi A B F rai15
gotw Exaoctog avrdy EAdoowv uév Exavoviddog usrgovusvog
0¢ oo denadog, Enaovog 08 viv 4 E Z Zorw éhadowy de-
xddog, xai dorwoay twv A B I’ nvduéveg oi H O K, xail
eih’;tp&w 6 swv HOKAEZ oneség xal dotw 6 K-
o o & t6v A BT 4 E Z owepeog wog doviy yihiog20
Toig .

"Eote qavegdy dia tiv deuIudy, tob A dvrog Aéyov
xeoty povadwy x' xai tov B uovadwy A xai vob I' uovd-
Owy p' xal w0 A povadwv §' xai toi E uovddwy y nai wod
Z povadwy o', vov 0é H povadwy § nai w0t @ uovadwy 25
Y xai vov K povédwy &' - 6 yag vw6 A BT 4 E Z ovepeds
doty pvguadwy V[ anddyv xal povadwy g, 6 0¢ Vo Ty
H O K nvduévwy sai tav 4 E Z Eovar povadwr ¢og’,
abvar 08 ydidnig yevéuevar, tovtéoTwy & dx mavrwy oTEQEd,
yiverar poquddwy andav v§ xei povédwy g. 30

10 xd'. AAha dy 8orwoay mlsiovg touav ot A BI 4 E,

1. % add. B3S of add. Wa B A, distiax. BS &axoros Wa
3. TAE ABS et similiter posthac, distinx. Hx 6.6 add. Wa 9. uo-
vidor xS, 8 K AB  movedwy X] 2 4AS, 4] B 9—11. A Bet
similiter posthac AB, uov” Betc. 8.  12. £ v é di, id est mvpias
ankij etc., B3 in resura, 44 dvo d A, mevddwy i & dbo di S, uv-



. LIBER II. PROPOS. 19. 20. 81. 11

XiX. Sed siut duo numeri ¢ $, quorum utérque minor PrOP-
sit quam 100 et divisibilis per 10, et alii numeri ¥ d ¢, quo-
rum quisque minor sit quam 10, et oporteat solidum nume-
rum ex a 8 y 0 & prodwuctum dicere.

Sint enim fumerorum « § fundamentales £ 7; dico esse
a-B-y.0.6=100,-9-y-8-e.

Hoc quoque manifestum est per numeros, cum sit @ = 20,
g=230,y=2 d=3,¢e=14 (=2 n=23. Est enim
-B.y-0-8=x 14400, et {-7-y-0-& = 1kb. Linearum au-
tem descriptio ex Apollonii lLibro repetenda est.

XX. Sed sint tres numeri ¢ $ y, quorum quisque mi- Prop.
nor sit quam 400 et divisibilis per 10, quisque autem nu~
merorum 0 & { sit minor quam 40, et sint numerorum « 8y
fundamentales 7 3 %, et sumatur productum ex 7 3 x d e {
sitque &; dico esse a-f-y-d-&-L = 1000 &.

Manifestum est per numeros, cum verbi causa sit ¢ = 20,
B=30,y=140,0=2 =3, [=4 tumpn=2 9=
3, » = 4. Nam productum ex o gy d & { est 576000, pro~
ductum autem ex fundamentalibus 7 3 % et J ¢ C erit 576.

XXI. Sed sit nwmerorum plus trium series' @ 8 y d l;lﬂ;
*) Propositio XXI et XXII ab interpolatore quodam, qui numerum
buius libri propositionum Apollonianis aequalem esse vellet, intersertae
esse videntur; nam Pappus, etsi interdum impeditius et languidius,
nunquam tamen inepte scribit aut leviter. In his autem, quae inter-
polata esse dico, nonnulla tam neglegenter scripta sunt, ut omnes emen«
dandi conatus eludant.

pués « povades Jv, 6 38 Wa__ toi ante imd add. Wa _12.13. & PM
A, povides op B, poviday eu S, corr. Wa  43. £ Jv B3 partim in
rasure, 4 v A, i Jv S, uvprdde a povadas Ju Wa 15 x Al
in marg. (BS) of om. Wa ABT AB, dnstinx S, ftem vs. 18
17. AEZ ABS, distinx. Hu #ldoowy Hu pro 2ldrtwy dexados add.
Wa  18. HOK AB, distinx. S.  19. HOK AEZ et 80. ABT' AEZ
ABS, distinx. Hu  22. idyov in A add. man. 2 super vs.  38--26. uo-
vadov ubique S, & A, povadeg vel & B 2. xal 1od ¢ ﬂ g 8dd. B3
(Wa) xai tod ¢ BS, %0 703 C A 26. Umod agydel B, o BI'A EZ
AS 7. pvpiddew S, fi AB 4 5 AB  28. HOK et AEZ ABS
uovade; qgos B, f PO A 29. 6 & névvwy vel 6 2x riiv ABT AE 2
add. Nu 80. pvpradwy hoc loco etiam in AB plene scriptum est
31. xa Al in marg. (BS) ABI'AE AB3S, afyd B
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xai Exaovog 8hadowy uév éxavoviadog pergovuevog 08 V7o
dsxcdog, 7@y 0¢ Z H O Exaovog Eotw Elacowy dsxadog.

To nkij9og vév A BT A E mobrepov uerpeiodw vmod
serpddog xaze tov O, xai ¥ovwoay vov A BT 4 E nv9-
puéveg ot K A M N E: Sseo3xviv A BT 4 Z H @5
otege(‘)g toog doviv pveudey Suwvinors T O Goar povadeg
eigly & ©@ orege TH éx tov K 4 M N 2ni vov éx tav
Z H 0.

*Eozt d¢ qavegov dia Tdv dpedudv, toi A Umoxsi-
uévov Aéyov yagwy povadwv ¢ xal voi B povadwy » xailod
vov I’ uovadwy A’ xai ot A4 uovddwy u', el v K A M N
mvSuévay Sviwy povadwy o xai § xei ¥ wai 0’ 6 &pa
¥ v@v A BT 4 ovepedg dovwv amhay uveeadwy »d', 6 0f
10v A BT 4 Z H O potadwy ardav oud’, 6 0¢
s@v K 4 M N mvduévwv povadwv 8’ - oitog 08 yevduevog1s
it vov & vav Z H @, Ovia uovedwy ', mowel puovadag
oud’, Boar uveiadeg amdai eiow toi éx viv A BT 4 Z
H O orepeod, dia 70 xal rerpada Gmal uergeiv to mhidog
v A BT 4.

11 AN& O ©o 7nhfidog vy A B I 4 E pv pergeiodw 20
v7o werpddog: uetgovuevoy o) fwor o | § ) ¥ Aedyer.
&l uév ovv ¥va Aeiper, ¥ovar 6 ¥ viv A BT AEZH®
oTee0g pveLadwy Ouwvipwy t@ O, Soog doviv & ¥ Tdv
K 4 M NZ ovegeos 3mi tov & vav Z H @ yevduevog de-
xaxig, el 08 dvo Aelyer, Exavovedug [yevbuevog 6 elpnuévog 25
ovepedg). &l 08 coeig Aeder, Sowv 6 dw taov K A MNE

2. ZHO ABS 8. AB TAE A, afyde BS, item proximo versu
4. 8. xal forwoay — K 4 M N 5 post dexadog vs. 2. transponit
Wa 5. KAMNE ABS ac similiter posthac 6 add. Wa 6. ¢
O Wa prota: 6 uovades (sine acc.) A(BS) 7. orepep Hu pro éré-
owt & tovy KAM ABS, N add. Wa 10—12. uoradwy ubique S,
A A, 2 vel povedeg B 43. 6 Wa, o dpa Hu pro w6y 43. 716w
ante a@nioy additum in ABS del. Hu uvpiedwy S, i AB, at proximo
versu idem plene scriptum in AB (in A sine acc.), item vs. 47 yveuxdec
45. A AB, item vs. 16 bis  18. 19. 70 xal To¥ 9 aum; ueroei vovg ABIA
ABS (nisi quod B rod pro tolg), 16 xal Tov 0 alrod uetgely Toi afyd
B, revpdde corr. Hu, reliqua Wa  20. 8 hoc loco add. A'BS (conf.




LIBER II. PROPOS. 24. 13

e...1, quorum quisque minor sit quam 4100 et divisibilis
per 10, et numerorum § n 3 quisque minor sit quam 10.

Quot sunt numer: in serie « 8 y d ¢. .., haec summa
primum sit divisibilis per 4 sitque quotiens o, et sint nume-
rorum ¢ B y 0 ¢ ... fundamentales » 4 u v § .. .; dico
solidum numerum ex ¢ f y 0 ... { 5 & productum aequa-
lem esse tot myriadibus potentiae 0, quot unitates sunt in
solido ex x 4 e v ... § n 3 producto.

Manifestum hoc est ex numeris, cum verbi gratia sit
a=10,8=20,y=30,0=140, =1, 9=2 9 =3,
et fundamentales x = 1, A = 2, u = 3, » = k. Est igitur
a-B-y-d = 240000, et a-B-y-6-L-9-3 = 41440000, et
x-A-p-ve = 2; est autem 2%-5-9-3 = 25.6 = 144,
quot sunt myriades simplices in producto ex a8y d {7 9;
simplices autem myriades (id est potentiae 4) sunt, quia a 8y 6
quattuor numeri sunt, cutus summae per & divisae quotiens est 1.

Sed quot sunt numeri in serie @« 3 y 6 ¢ . . -, haec
summa ne sit divisibilis per 4; ergo in divisione restabit
aut 4 aut 2 aut 3. Jam si primum 1 restabit, productum
exa@yde...Ln3 tot myriadas potentiae o continebit,
quot wunitates continet productum ex x A v §... L9 3
decies ductum; sin vero 2 restabunt, centies; si denique 3
restabunt, quot erunt unitates in producloexx A uv§... L9

1) Ternis punctis guotcungue numerorum seriem esse significavi.
Eius modi seriem supra (propos. 15 et 47) of 2p’ @y r& A etc. appel-
lari vidimus; sed eadem, quae hoc loco, appellatio redit etiam in pro-
pos. 25, ubi nulla interpolationis suspicio subest. In exemplo autem,
quod scriptor huius propositionis 24 fingit, satis habet seriem a gy d
proponere, ceteros casus nihil curans.

propos. 22)  uyadd. B§ Wa  24. « 3 dYo 5 rgeis (7 sine acc.) A (S),
corr. B Wa 22. ABI'4E ABS, distinxit et Z H © add. Hu (o & rav
ABT'AE otvepeos End 1ov &x tidvy ZHO Wa) 23. post & O addendum
esse videtur rogovrew (rooeavrwy, incredibile visu, ante uvptadwy add.
Wa) 24. KAMN ABS, 5 add. Wa, item vs. 26 post Z H 6 add.
xal 6 ABS, del. Wa  25. Aefiper Hu pro Aslmes 28, 26. yevduevos
— o15p6dc del. Hu 26, dowv add. Hu
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éri voy &x vav Z H @ yihanig ysvousvog &ovae uovadwy,
TooovTmy popaday Guaviuwy T@ 0. %0 06 yoouuxoy x
%07 ezotysiov dijhay.

%8’ . "Eatw 6 uév A dagawy uév yulaadog petoovuerog
0¢ Vo Exavoviadog, Exaorog 0¢ vy B ' 4 laogwy de~5
1000, xai déov Eerw vov ix vy 4 BT A ovsesov &imsiv.

Ksio3w yag zoi uév A mvduiy 6 E, 0 96 éx vov
EBTrA4d6Z %u o éuvisv.AdBT A greeedg énazav-
rexg dariv 6 Z.

Devegov ¢ xai Tovro o TGy GLIudy, voi A Smo~10
xsipdvov, @’ eingiv, povddwy v xai toi B povddwy y
xal voi I’ uovadwy 0" zai 106 4 povadwv & 6 udv yag
Oreo wadv 4 B T A4 doviv u* 5, 6 dé on6 1ay EB T 4
doriv povidwy o' obwog 02 ysvouevog Exazovrdwug devar
K* . ¥ 08 yoouuxoy &x Toi grotysiov dihov. 15

xy'. 'Emi 0¢ %00 x0' Sewgiuazog. Toi A vmoxespévav
Adyov gaev povadwv o xai Tov B powgdwy v wai s00 I
povadwy § wod 08 4 povadwy y xai vai E povadwy ¢,

0 otegaog 35 avrdv Zorar uvgddwy amhiv eud’, Emel To
diwhagioy voi mAndovs Tiv A B ueresizar Vmod seToadog 20
dnal [xaza zov K, 6 0¢ vno tav Z H nvduévav xai siv
I' 4 E 3oty uovadwy ud [6 O gregedg: Gmhav oty pu-
padwv oud’ dotiy 6 éx viv 4 B I' 4 E oregéog).

Eav 0é 0 dimhaaov vob mhijYovg tiv A B ui pe-
Tofjizae Vw6 sevpadog, OfAov Bxe usrpovuevov neve Tov K25
lelwer dbo- zodro yap dvaitegov ddelySy. i Iy TofTo
[k Toi Aelmeadar dvo) uveiadeg siolv Exarov duwvvuor T
K, »ai Zovwv 6 & viv A B I' 4 E oregedg 6 O Taog 1§

1. povaddwy pro uvpiddwy restituit et vs. 3 uvprddwy add. Hu
2. 70 O A, corr. BS 4. x" ex p. 12, 20 huc trensponit Hu, xy’ add.
B 5. di (ante Ymé) Wa pro uiv BIAE et 6. ABTAE AB!S, E
del. B3 Wa 7. 6 J¢ Wa pro rde d¢ 8. EBI'4# ABS ac similiter
posthac 9. 6 (B, OZ A, ¢£S o6readd. Hu  10. xel om. Wa
14. 13, povddwy ubique S, 2 A, 4’ vel yovades B 48, V1o 76 (ante A)
om. Wa ABTAEABS, Edel, B3 Wa  § y (id est uvoiadog amlijs etc.)
B3, A ,E AB!, povddwy 7 S, uveddes (sic) @ uorades - Wa, item




LIBER II. PROPOS. 32. 33. 15

millies ducte, tot myriades potentiae o erunt in producto ex
afByde...Lnd Linesris autem descriptio ex libro
elementari mamfesta est.

XXII. Sit @ minor quam 4000 et divisibilis per 400 et Prop.
nwmerorum 8 y J quisque minor quam 40, et oporteat soli-
dum numerum ex a § y 0 productum dicere.

Ponatur enim numer: & fundamentalis ¢, et - #.y-6 = {;
dico esse a-f-y-d = 100 .

Hoc quoque per numeros manifestum est, cum verbi
causa sit « = 300, 8 = 3, y = &, d = §. Est enim
a-B-y-6 = 18000, et 8-8-y-J == 480. Linearis autem de-
scriptio ex libro elementari patet.

XXIUI. In Apollonis theorema XXIV. Si verbi causa sit Pl‘og
o =200, =300, y =2, d =3, ¢ =4, productum ex
his erit 10000-1&4, quoniam « 8 duo sunt numer: cenlarii,
et duo duplicati ac per & divisi habent quotientem 1, et pro-
ductum ex fandamentalibus { = 2, 5 = 3, ac y d ¢ est uni-
tatum 144,

Sed quot sunt numeri in serie @ @ .. ., si haec summa
duplicata non divisibilis sit per 4, ultra quotientem x mani-
festo restabunt 2; #d enim supra demonstratum estl). Qua-
propter sunt 100 myriades potentiae x»; et &, id est pro-

*) Haec quoque propositio ed saltem, quae nunc exstat, composi-
tione iustae suspicioni obnoxia est.

4) Conf. supra propos. 15 cum adnot. 3.

vs. 45 A4 8 PIT AB 15, yocuuixxxdv Ay dijlov add. Wa  16. xy
Alin marg. (8), x6 B 47.48. povedwy ubique S, £ AB  19. lmel
Hu pro &y  20. uerpijitec 8  24. eva 7ov K del. Hu 6 J¢ Hu
proéyép  24.23. ZH — TAE et simililer posthac ABS  22. 2ot
Hu pro ¥oree A AB 6 © — 23. orsecog interpolatori tribuit Hu
3. pvpicdoy add. Wa 2%, uerpsiree AB, corr. S 25, dfAowdre
(sic) A 26. d% om. Wa  27. 2 voU Aelmecdar dvo coni. et inter-
polatori tribuit Hu, & tév A M dbo exarovradwy A (BS), & 1od Aeiu-
uerog dvo fror Exerovrados Wa, &x 1iv Aamoubvwy dvo éxatevradwy
Bredow epist. Paris. p. 182 éxatov Wa pro yidlec 28. lgog —
p. 16, 4. ot1epe@ add. Hu :



16 MMANNOY ZYNATQIHE B.

¢x tov ZHI AE oteped i wac &xazov pveuddag Spwvi-
uovg 7@ K. %0 yoauuinov wg Amolduviog.

28, ’Eni 8¢ voi xe' Yewgruarog. "Eorw vdy uév A B
énazegog 8ldoowy uév Exaroviadog uerpovuevog 08 Vo Je-
xadog, &xaovog 9 v I' 4 E [forw] hdoowv Jdexadog, xais
déov Eotw vov 2E avrdv oTeedy simely.

*Eorwoay yag v A B nvduéveg ot @ K, xai v &
%6y @ K T' 4 E ovegeg loog &otw 6 A St 6 & waov
A B T' 4 E ogrepedg ioog doviv éxazov toig A.

"Egzi 0¢ qavegdv die v douIudv, tov A Ovrog uo- 10
vadwy »' xai tot B povadwy ', xai zo0 I' povadwy & xai
106 A uovddwy ¢ xal toi E povddwy [, xai tav @ K
nvduévey viwr povadwy f' - 6 yag dmo 1oy @ KT' 4 E
yivetaL ovegedg povadwy wy', odtog 02 Exavovtduig yevd-
pevog Eotar uveeddwy 1 - povadwy 8, ioog T &k TWY15
A BT A E ovepey dotIug.

xe. To &’ 2ni ndoe Yewonua xg’ medracwy Eyer xai
anddeky vowavwyy. “Ectwoay dvo douduol 7 mhslovg oé
A B, dv ¥xaorog &Adeowv uév yihadog pergoduevog dé
V70 Exarorrddog, xai &hhor dgeduol booudimore oi I' A E, 20
&y Exagvog doowy piv Exarorvddog peteovuevog 02 Vo
dexddog, xai addor mwdiiv deoidnmorody detduoi oi Z H O,
oy Exagrog ehdoowy dexadog, xal déov &oTw TOV x TV
A BT 4E Z H O oregeov simeiv.

*Eotwoav yag tiv A B I' 4 E nvduéveg oi A4 M N25
B 0. 6 01 dunddotog 10 mhidovs zdv A B pera tod Tdv
I' 4 E ankoi dotduoi #ror uetosivar omd zevpadog 7 ov.

1. 7l B Wa, énel AS rag éxarov Hu (éxarov Wa) pro yidiag
(sine acc. A) 8. xd Al in marg. (S), x6¢ B 8. 4. 76y ulv 4 B éxd-
tepos Hu, 6 udyv modrog ABIS, 6 ulv § BY, o udv moditos xal 6 dev-
16005 AB Wa, 6 udv metiros A dlacowy udv yiliddos uergovuevos dd
mo éxarovrddog, 6 J¢ Jsvregos B dldoowy udv Exaroviddos uerpov-
pevos 8¢ vmo Jexddog, ¥xacros cet. Nesselmann Algebra der Griechen
p. 439 5. T 4 E sic hoc loco vecte distincta sunt in AS 6. fo1w
del. Hu 7—9. 4B — 6K — 6KI' AE — AB I'4E et simi-
liter posthac ABS 8. ¥orw Wa pro Yotas 9. orepeos om. Wa
éxarov Wa pro yidorg 10— 1k, uovadwy ubique S, & A, &’ vel uo-




LIBER 1I. PROPOS. 24. 25. 17

ductum ex ¢ g ...y d e, aequale est producto ex {7 . ..
y 0 & multiplicato cum 400 myriadibus potentiae x.

XXIV. In Apollonii theorema XXV. Sit numerorum a g PiOP
uterque minor quam 400 et per 10 divisibilis, et numerorum
y 0 & quisque minor quam 10, ot oporteal solidum numerum
ex his productum dicere.

Sint enim numerorum « B fundamentales 9 x, el 4 =
S-%x-y-0-¢; dico esse a-g-y-0-& = 100 4.

Manifestum autem est per numeros, cum sit @ = 8 = 20,
et y=05, d=06, ¢ =17, et’'lundamentales $-= x = 2. Est
enim ¥-.x-y-d-& = 840, qui numerus centies ductus erit
84000 = a-B-y-d-¢.

XXV. Omnium autém ultimum Apollonii theorema habet Prop.
banc proposilionem et demonstrationem !). Sint duo pluresve 28
numeri @ £ ..., quorum quisque minor sit quam 4000 et
divisibilis per 100, et alii quotcunque numeri y d ¢ . . .,
quorum quisque minor sit quam 400 et divisibilis per 40,
denique alii quolcunque numeri {4 < ..., quorum quisque
minor sit quam 10, et oporteal solidum numerum ex a g8 .
v0¢e...5n9 ... productum dicere.

Sint enim numerorum a« 8 ... y 0 ¢ ... fundamen-.
tales A u ... v§o0 ..., et quaeratur qdot sint numeri in
serie @ ..., quotque in serie y d ... Quot igitur sunt
in serie @ § ..., haec summa duplicata und cum tot quot
sunt in serie y d & ... aut divisibilis est per 4, aut non.

1) Vide append.

vades B 11. x (ante xal 105 B) Wa pro I 1. orepeds Wa
pro dgudués  povddwr wp') @ wu A, £ wp B, uovidwy pu-
olwr wp S, yovad'sc wpe Wa é:mnwrdmg Wa pro yideaxig A5, -
oades 7 ywad&c J Wa, fi op A, & ou B, pupedwy wp S 17, x¢
add. S 18. 7 Wa pro of 18. 19. of AB ABS 20. 800t 7~
notre AB, ocotdinore S, ocotdnnorody coni. Hu of ATE AB!S, corr.
B3 4. ulv add. Hu  92. Goor Jijmor’ oby AB, corr. S of ZHO
et similiter posthac ABS  25. "Ectwoay Hu pro é&dorov  26. 705
nlri.‘)oug add. Hu  péera 100 Hu pro xal 27. anlod ¢ptduo’ Hu,
andag apt.‘}ymv ABS, anlag aptudy akydovs Wa
Pappus 1. 2



18 ' HANNOY SYNATQrHE B.

Metpelodw medregoy vmod terpadog xara tov K, xal
voteraydwoay voig uév A B éxavovradsg ai IT P, wolg
08 ' 4 E dexadeg ai S T Y [rai 6 dimdaoiog dpa Tod
nAjBovs 2wy IT P pera 105 whjdovg tiv S T Y uerpeirar
oo werpadog xava Tov K). wal gpavegdy Gt 6 &k Tdv5
IIPETY éni vov & voov A4 M N E O Toog datl @ éx
tév A BT A E otepedy. eldijpdw 09 6 &x ziiv A M N E
O Z H 0O ovepeig nal otw 6 @ 8ve 6 & 29y 4 B T©
A4 E Z H B orepedg pvoeadeg eioiv togeizar ouavupeor e
K Goar povadeg sioiv &v v @. toiTo 08 yoauuinag Amok- 10
Awveog amédeiEe.

16 ’Eav 3¢ 6 dundeatog toi mhijSovg t@iv A B pera tob
nwAndovg w@v I’ 4 E ui) uevoijrar vmo teroadog, ueroov-
uevog dpe xeve tov K Asiwer 7 Eva 7 dvo 7) vosic. &l
pdv ovv $ve Aelet, 6 #x vy IIP3S T'Y ovepedg pvoiadeg 15
eloiv Jéne Oucdwuor v K, & ¢ dvo, pveiadeg énazov
ouwvopor v K, &b 0¢ woeig, pvowadeg yihtar Ouarvuor
©g K. xai dijlov &x tadv yeyoauuévorv 6t o éx tov A B
' 4 E Z H O orepsis pvoeadeg elolv rooairar, 8gog
dexanhdoog tov @, Sudwpor v K deidug, 7 Soog 620

. énavorarmddaoiog Toi @, oudrouot v K, 3§ Goog 6 yihea-
nhdatog 100 @, ouwwpor v K.

17 Tovzov &) [z0i Seweruavog) meoreSewonuévov med-
dplov, ndg Eorwv Tov dodévea oxiyov moldamladiagor xei
elmelv Tov yevduevov aguduov x Tob Tov medrov dgLIudw 25
v elhnge 6 medvov Ty yoauudrwy 2mi Tov devregoy
dotdudy by elAnge 70 detregov TAy yeauudTwy mwordamda-
oraodijvar xal Tov yevouevov &mi wov Teivov deuIuov O
stAn@e ©0 TeiTov yeduua xai weze 16 g mepalveadar
uéyot ¥0i duekodevsodar Tov oriyov, Ov eimev Amoldwviog 30
& doyij [xava Tov oriyov] olzwg.

1. uerpefo9w A? ex uergeiodar 3. «f II P Hu pro ol IIP
8. wl 2 T Y Hu pro of CTY 3. xal 6 — 5. xer& 1ov K interpola-
tori tribuit Hu 3. 4. 7od 7wifdovs add. Wa 5. 6. & 76y CITP
CTY ABS, prius Cdel. Wa 6. foog — 7. arepes add. Wa 40, uo-
rades plene scriptum in AS, &' B 18. pevoiiten Hu pro uevpeiten



LIBER [I. PROPOS. 26. 19

Sit primum divisibilis per 4 et quotiens », et substi-
tuantur numeris « $ . . . centenarii z ¢ . . ., el numeris
ydée... denarii 6 7 v . . . Et apparet productum ex
TQ...6 7 v... multiplicatum cum producto ex A g . . .
v&o0 ... aequale esse producto ex ¢ 8 . . . y d & . . .
lam sumatur productum ex A u...» §o0 ... L9 9 ...,
silque @; dico productum ex ¢ 8...yde... L 3. ..
tol myriadas potentiae x habere, quot sunt unitales in ¢.
Hoc autem per lineas demonstravit Apollonius.

Sed quot sunt numer: in serie ¢ 8. .., si haec summa
duplicata und cum tot quot sunt in serie ¥ § &€ ... non sit
divisibilis per &, in divisione igitur ultra quotientem x resta-
bunt aut 41 aut 2 aut 3. Si igitur primum 1 restabit, pro-
ductum ex ¢ ... 0 7 v . .. continebit 40 myriadas po-
tentiae », sin vero 2 restabunt, 4100 myriadas potentiae x,
denique si 3 restabunt, 1000 myriadas potentiae x. Et ap-
parel ex iis, quae lineis descripta ac demonstrata sunt ab
Apollonio, productum ex ¢ 8 . .. yd e ... L9 3 ... in
primo casu esse = 410000%.40 @, in secundo casu = 40000% -
100 @, in tertio casu = 10000%.4000 ¢.

Hoc autem theoremate demonstrato apparet, quomodo P
datus versiculus multiplicari et numerus dici possit, qui effi-
cilur numero, quem prima littera designat, multiplicato cum
numero secundae litterae eoque producto cum numero tertiae
litterae multiplicato et sic deinceps usque ad finem versiculi,
quem exempli causa Apollonius initio sic proposuit

1h. Bve S, @ A, o B (sed paulo post &e etiam AB) 16. éxatov B,
fxar A, 0 S 18. yeypauuévoy Hu pro yevouivev o add. Wa
20. Jexamldotog 16t b ABS, corr. Wa  ouwvupog cod. Savilianus
o (ante éxarovr.) B, J° AS 2. 700 P AB, 1@ ¢ S 22. ouwrvuog
B Savil. (nonAS) 28. d2 Wa 7100 Scwpnuaros del. Hu  mpoexre-
dequévov B Savil, 34. 7ds om. Wa  eorw sine spir. et acc. A,
201 sine ace. S, 201 B 25. ageSudy (alterum) Hu pro tév dorucr
26. o» add. Wa (& B)  ypopudrwy Wa pro yeeuudv  21. molle-
nlacieadijvac Wa pro molvmiaciacdijver 30. ov Hu pro us
31. xara vov otiyov del. Hu (nam vix probabile videtur xard 76 avor-
Jéioy coniicere) ovtog (sine spir. et acc.) A, corr. BS

2*

rop.
26



18

19

20 [TAMITIOY SYNATQTHYE B.

’ 14 -~ 4 pl h) ’ -~
Apréuidog rheize ngarog &Soxov évvéa nobear
(z0 08 xheivré gnaw avei Toi vmouvijcats).
¥ 0 ~ ~
Enel ovv yoauuara &ty Ayl wob oviyov, vavre JF
I3 J \ ’ \ ’ !’ ’ ’ ’ ’ ’ ’ ’ ’
megiéyer aprduovg déna tovg @ 7 o' 7 o 7T o ¥ V' @,
T J 29 .7 2 ’ -~ W€ N
wy Exadrog Ehacowv uéy oty yiktadog uergeitar O v
€ ’ \ J) \ \ ’ ’ ’ ’ ’ ’ ’ ’
éxnarovradog, xai agrIpodg L zovg ' f o A A ¥ o
’ [N ] ’ ) T oo 29 7 2 <
Eo o v vVivaadld, dv Eraorog dhasowy uév oty éna-
’ -~ \ C \ A \ \ \ \
zovradog perpeitar 08 vwo dexadog, xai Tovg Aotmovg [ovy
-~ ’ ’ N ’ ’ ’ ’ ’ r o7 ’ ’ ’ T
Tals uovaow] ta’ 1o o ¢ 8 & & o & & & d o, wr
L) 1 7 U h ) b4 \ /7 b \
#raorog élacowy dexadog, fav &pa [tovg Jéxa aptIuovg
durdaciacwuey ral Tovg yevoudvovg »' meooIdusy Toig elgn-
uévoig amhig deiduoig énvaxaidexa, Ta yevéuera opov AL
#ouev Tav O’ adrob yevopubvwy avalywy, x&v] Toic uéy
déne aprIuoig vmoralwuey loapiduovg Jdéna xava zawy
(4 A -~ \ < ’ 3 U 4
éxarovradog, toig 08 ' Ouoiwg vicorafwusy denddag o,
povegoy 2x Toi avwtegoy AoyiaTiod Sewoijuazog ¢S Owe
Oéxa Exazovradsg pera T@v ! dexddwv morotar pvgradag
éwarmhdg déxa. [ai yap Oéra Exavoviadeg Oig yeviuevar,
/ ’ At -~ \ 4 ’
Tovtéorwy «', nai mpookaBoigar zag L dexadag yivovrar AL
) 4 » 3 \ \ ; b ] \ 14 -~ .
avadoywy ovia: uegiodévia 08 ra AL eig Tov &' motel Tov
3 To0 peguopoi ¥ ral navalelnerar o', g elvar pvorddag
dvvanddg déra ta & Tov Exaroviddwy déne xal Sexadwy o)
> \ \ \ € ~ ~ ’ >
Ercel 08 nai mvIuéveg 6uod taov pergovuévwy cped-
UGy Yo Exazoviadog xai Tdv uergovubvwy vmd Jdexadog
eloiv. ot vmoneluevor xL
’ ’ ’ 4 ’ ’ 14 ’
¢y Byeyfddea
’ ’ ’ ’ U U ’ ’
Ty d g0 f T,

4. xAsitae A1B Savil., « expunxit A2, unde xieite S 2. xheite
gnoiyv A2S, xdeitee @gnoiv A1B 3. iy Wa, 1M et eddem mauu
superscriptum A4H A, du Ay BS (sed in B uterque numerus ex-
punctus) 4. 100¢ APTCTPCXYP A Paris. 2368 S (magis etiam cor-
rupti B Savilianus}, corr. Wa 6. 7. 1o CMI®KATKOEONNNKOI
A, t00g et reliqua perinde B (magis etiam corrupti Paris. 2368 S Savil.),
corr. Wa 8. 9. ovvzeic fi A(B), del. Hu 9. 7ovs etc. add. Hu
10. Tovs Jéxa — 43. xv interpolatori tribuit Hu 4. mgooy@uer om.
Wa  tois yeroudvors Wa 12, anddy S. 13, in’ adroi] ‘Amoh-

5
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15

20

25
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Aoréuudog xlkeite npazog Eoyov évvéa noigar
(xAeire autem dicit pro Vwouwioaze, i. e. in memoriam re-
vocate sive celebrate).

Quoniam versiculus litteras continet 38, in iisque decem,
scilicet ¢ T 0 7 @ T ¢ x v ¢, quae significant numeros sin-
gulos minores millenario et per centenarium divisibiles, sci-
licet 100, 300, 200, 300, 100, 500, 200, 600, 400, 100,
porro septendecim, scilicet weoxAdexotoovvvroy,
quae numeros significant singulos minores centenario el per
denarium divisibiles, scilicet 40, 10, 70, 20, 30, 10, 20, 70,
60, 70, 70, 50, 50, 50, 20, 70, 10, denique undccim, sci-
licet @ ¢ 0 ¢ ¢ @ € ¢ ¢ @ @, quae numeros significant sin-
gulos minores centenario, scilicet 1, 5, 4, 5, 5,1, 5,5, 5,1, 1,
si_igitur decem illis numeris substituamus totidem in ordine
centenariorum, et alteris illis septendecini totidem denarios,
ex superiore logistico theoremate X1I apparet decem centena-
rios und cum septendecim denariis cfficere decem myriadas
noncuplas. [Nam 40 centenarii multiplicati cum 2 fiunt 20,
his additi 47 denarii faciunt 37, quae est summa analogorum 1},
d est singulorum denariorum, unde myriades computantur;
etenim 37 : 4 = 9, restatque 1; sunt igitur 10-40000%.]

Sed quoniam numerorum et per centenarium et per de-
narium divisibilium fundamentales sunt hi qui sequuntur vi-
ginli septem

)

6, &, 1 .
’776,77775’5)57277’ 4’

1) Vide ai)pend. ad hunc librum.

lavlov intellexisse videtur interpolator  yevoudrwy Al ex yevouevov

post avaloywy add. miiiYos Wa 14, Umordfousy A, w superscr.
{ man. déixe Wa pro d¢ xal, item vs, 17 16. avwrigov Wa
linvitis ABS; 18. «f yap — 92. dexedwr ' interpolatori tribuit
Hu  20. éveddywv — t& _4Z add. A? in marg. (BS) dvedoyov coni.
Hu, 10v @valoywy B, t6iv avaldywy Wa  uetpioSévre Wa (voluit ue-
Ton9évTa) 22. dixe xel Wa pro d¢ xai 24. xal Toiv Wa pro xai

o0 tr  25. x¢ add. Hu  26. 27. ABI'AI'BsAAAAZBTABE<Z
ZEEEBZA ABS, corr. Wa
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22 MMANNOY XYNATQrHZ B.

‘ahda xai @y 8hacodvwy dexadog eioly uz, tovréorwy doLd-

uot ot
al £' 6’ sl 8’ al 8’ 8’ 8’ al al’
av Tov #x ToUTwy TOY ta' ol tov éx TV Al m:&yévwv
otepeoy Ou” aldjAwy nollanlamaowyev, ot 6 megeog
yvng&ww ntganlww ¥ xei oLrhay glg xai Oermhay qvn .
["Toog d¢ vovry ouvvdyetar xal 6 die TGY Toi oTiyOUV
nvduévory dpa tais povdow
Aoréudog xheive xparog ESoyov éwéa novpar,

of gloww o o Y ES LBy yedfaad
7’;’#’8’;’:‘;’:8’8’&’8'8' alﬁl;ldl (x,a'a'.

& yap 2mi o ylveree &

&nl ¥y’ ylvezrar y

nd € ylvever 1€

¢l & ylverpn £

) o ylverae §

n & ylverew ou’

2n) § ytverar ayn’

2n) f ylveren yrk’

2l § ylverar syx

2nl y' ylverar u* g xal u° g&'

) & ylverar ut o xal u° o’

nl o ylveras p® o xel p® o

2nd ¥y ylverar p® A’ xed u° Bu°

nl & ylverar u* pre’ xal u° B

2l B ylverenw p 1f’ xai u° O

nd o ylveren u* 18 el u° J

2l o ylverar p 18 xal u° 4

il ¥ ylverar u WL xal u° B

1. 7ivom. Wa dJexddog Wa pro dexades a’add. Wa 4. 3. ¢oed-
uot of Hu pro cptducy 3. AEAETAEEEAA ABS, corr. Wa
4. uiv (ante ta’) Wa pro 1o0 1ov 2x add. Wa 5. mollandaoed-

{opev Wa  ¥oraw Hu pro éooviar 6. :9 B Wa, CO A8 7 sqq.

*Igog J¢ ete.] totum caput 30 interpolatori tribuit Hu 7. xal om. Wa

8. c':'ya tais povdcy non debebat omittere interpolator, add. Hu

9. xAdeezae (sine acc.) A, & superscr. 4 man. 10 sqq. of elaey elc.)
hinc usque ad finem capitis apponitur continua scriptura codicis A, et
uncis interclusa adiiciuntur si quae in BS correcta sunt; reliqua omnia

a Wa emendata esse putato: of loly AATE | AAAZBBTEATEBAA
TZsEsZEEEEEABZAAAA. & yap snu A ylveven A emd T ytverau

5

10

15

20
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LIBER Ii. PROPOS. 26. 23

et undecim numeri minores denario
1,5, 4,5, 5,1, 5,5, 5,1, 4,
si productum ex his undecim cum producto ex illis viginti
septem multiplicaverimus, efficietur solidus numerus
19-100004 + 6036 - 400003 + 8480-100002
[Aequale productum efficitur, si-.et fundamentales nu-
meros et unitates ex ordine versiculi
Apréutdog rheire roavog ESoyov dvvée xoigar
inter se multiplicamus, qui numeri sunt 1, 1, 3, 8, §, 1, 4,
7,2 2 3,5,1,3,5,21,1,3,7,2,5,6,7,6, 7,5, 5 5,
5 5,1,2 7, & 1,1, 1%

r{=nﬁ

10yuDd132
) z;ymp
Sapyrdnﬂsdﬁ
1oyuD
s3pnaon'=,n
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-
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53pn100
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XXXXXXXXXXXX
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........ ... . 20160
.v..|..10[0800
l....[..30/2400
Jov.t].454/2000
...... .302(4000

....|.907|2000

.
.
.
.
.

CO 20 OF QO OF Q0 2O 2O =3 -~ i~ CR

.
.

*) In schemate, quod sequitor, rationem multiplicandi, quam Grae-
cus scriptor adhibuit, quantum fieri potuit, retinuimus; expulimus au-
tem supervacaneas istas multiplicationes quae per 4 fiunt, eaeque ab ipso
scriptore, non a librario, in fine capitis omissae esse videntur,

T i E ytveuﬂ _I__E A yiverae E Eat A ylverae F el 4

ylvexas CM imt Z ytvevar AXII i B ytverar ATH i B

ylverae ;'1']( i T ' ytvevae B xal # PE iy E yivera i
(pugmd‘c; S) 1 xab 4@ im Aytverae i T 2l § @ i T yive-
tae f 4 xat i BK ini E ylvera § PNA xet § B im
ylvesae i TB xal a_ 4 it A yiveree § TB zal f 4 tm

0

ylreser f TB xai i 4 3t T yplverar i (uvgiddes S) DZ xai &

YENE-
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éni § ylreter p* oy’ xai u® &

m 3 ytverer p? & xat u“ gy’ xai u° g

2nt € ylverae pid 3' xei pt yqd

i 5' ylverar p? Ay xal pt axd’

it ' ylveren p? oks’ xat p¢ ok 5
2 ylreres uf ay xai p* yy

mt U ytveren pl o xat uf «of xel u* evs
et ¢ ylverar ur ¢ xal u? of xei p* eon’
2nd ¢ ylveres ul xn' xai @' vg' xal u* v’
2nt ¢ ylverae ur op’ xet uP ofy xai u® B 10
b & plverer pul W xai uf aris’

it € yplverar ur' yq' xal uf syn’

2} ylrevar uT yq’ xet pf zqn’

i 8 ylveras uI' o’ xat p? yok

2ni § plveren y" J xai uI' 39 xai u? ﬂgz 15
i & ytveraw p?® 19 xal pr shs’ xet w? qun')

»

21 Abrau 3% ovumoldendecialousvar i Tov &x Tiy Ena-
toviadwy xai dexadwv grepedy, TovTioTL TAG TIEORENEVAG
uvotddag dvwarhis 0éxa, mooioy uveiadag Toionatdexamhig
0Gs’, dwdexanroc &y, évdexamdig ldw'. {dwamhdai yap 20
pvotadeg éni uév tevpanldg moovor toeratdexanddg, Emi
0¢ toumhag yevouevar mototey dwderamddg, nai Opolwg
ént Oundag moldarchaciaceioar yivoviar Evdexamhai xx
TaiTe yag mavra meodédextar.

22 Dazéov ovv tov & deyiic oviyov 25
Aotéuidog rheive ngdrog Efoyov évvéa xotear
moldamdasiacdévra 0.’ alhidwy dtvacdar pveiadwy mii-
Jog roioxaidexandav oGs', dwdexamdoy 18y, évdexamiay
o', ovupuvwg t0ig Yo Anollwriov xaze Ty péJodov

dv agyij Tov PufAiov meoyeypappévorg. 30

tmt Z yiverae f < TN xet 8 1 a1t B plreren 5 A xct § QU xat
i, ll 2ni E plveren y S xal ﬂ TdA Em s ylveren ﬁ AH xet § ZPEH
A‘n) S ylveran ;l « ;uuuﬂ TH n} /y(cnm pe xat ,ACHE xai #
ANz ¢mi E ytverar § E, xed asr mz & Fei ¢ F ytvern f KH
xa) ;fNB xat Y ¢l E plretar 4 PmM x«l ﬂCE’I‘ xl # Z M E
ylveres ff T xei [‘4’ & Tl it E _ybveren r, I“b xet ,'Z "'I’IT ) 4
slvetes TP xa .14’ SPIT im B ylvere p ZA xet BPK &mi A
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X 7=....[....|....|[6350[4000
X 2="....[.....112700/8000
X5=...[.. .. .6[3504{0000
X 6=........|..38(1024(0000
X7=....|..../.266/7168/0000
% 6=....|....|16003008/0000
XT=...... 111202(1056(0000
% 5 =....|...5/6010(52800000
x5 =....|..28/00526400/0000
x 5 = ....|.14010263(2000/0000
x5 =....|.700[1316/0000/0000
X 5 = ....[35006580(0000{0000
X 2 = ....[70043160|0000/0000
% 7 = ...9009'2420/0000|0000
X & = ..19/6036/84800000:0000

Hoc igitur productum multiplicatum cum producto ex
centenariis et denariis, id est, ut supra computatum est, cum
10-100009, efficit 196 -40000'3 + 368 -1000012 + £800.
100001, [Est enim

(19-100004 + 6036-400003 + 8480-100002).40000?
=19-100004+? 4 6036-100003+ 4 8480-100002+9,
et id productum multiplicatum cum 10

= 1961000013 + 368-40000!2 4 4800.4000011.]
Haec enim omnia supra demonstrata sunt.

Jam dicendum est versiculum qui ab initio propositus erat
Aotépdog rheive npdrog ESoyov évvéa roivpa,
singulis lilteris inter se multiplicatis,. efficere 496-10000!3
+ 3681000012 + 4800-40000!!, congruenter cum iis quae
Apollonius ea quam invenit ratione initio libri demonstravit.

ylveree § TO xai .&EJE xal ﬁ"ﬁﬁi. 17. J% add. Hu, ody Wa
oupnohml«am(éperm ABS, corr. Wa 19. &vvandag agdd. Wa _ 1€l
zat Jexenl@s ABS, corr. Wa, ilem vs. 24 20. 4@ A, J0°0 BS
trvamdai — 23. évdexanlai interpolatori tribuit Hu; omisit autem inter-
polftor multiplicationem per decem (conf. infra cap. 26) 22. Jwds-
randiés Wa pro TB 23. Jindds Wa pro dimdeiv 26. post xderte
(sic) add. A ligaturam &/, sed eam expunctam 27. noddand. d’ ald’
om. Wa 28. 1p¢is xal Sexamlaiv AB, corr. Wa 29. 1115 AB (,r0
S) 30. nooyeyoauuévyy Wa
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Halwv dedéadw oriyog 6 vmoxeiuevog
Mipyer Gede Yea Anuiregog aylaoxndemov,
xal elhj@pdw Ta ve avdloye xal of mvIuéveg dua Tolg po-
vaoLwy Gomeg vVronsvral
Fnedodedadedaddededaddygdngyedad 5
! ’ ’ ’
CFayydlfgedarqld,
xal memwodhanhagidaIwooy 6 aAlijhwy ot aguIuol: yivov-
vat tezpandai pveradeg dvo, voindal ,cwud, durhai Juvff,
amhal &y.
Téooapeg yap nu° éni v yivovrar A 10
ini & yvovear of
éni plav ylvovear of
éni & yivertor o
é \ ’ ) ’
i o yiverar @
dni & yiverar 0 15
N ’ !’ !
éme piov yiverar 0
éni 0 yiveraw p* o xai p° ¢
h Y ’ !’ o ’
éni & ylverar p* 7
dni ¥ yiverar u* off
&ni & yiverar p®* t& 20
h 3 ) ’ ! o
éni o ylverar u® <&
2 N 6’ ’ o Y ’
dni & ylverar p* ovu
v ’ {j ’ \ o
gt ' ylvevor pf o xol p* o
dnl & yivevar uP & xai p* g’
i ) ylvevar uP As’ xai u“ my 25
dni y yivevar uf ot wai p“ &
s ’ y \ « ’
i & yiveraw B @vf xai p* Iy
L ) o ﬂ N « & U
émi o yiverow uf @vf xal u* Iy
i § ypiverar uP ywo’ xai u* o’
> v o Y “ I}/ ’ {. .~ ’
il B ylveraw pf Lpuc’ woi p® v 30

’

A. llalwv etc.] baec usque ad finem libri non a Pappo, sed ab alio
pusteriore scriptore, eodem fortasse gui cap. 20 composuit, addita esse
videntur 3. poracwy S, @ AB 5. 6. pro_omnibus his numeris,

quos restituit Wea, hos tantummodo habet A: 4 Il EAFE AH 7 A
et superscr, 4 man. E4 E4 6 E (magis etliam corrupti BS) 8. Te-



inter se multiplicentur:
4402100002 4- 5600 -
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Rursus datis sit versiculus qui sequitur
Mijvy aetde Ysa dnyujrsgog dylaoxdomov,
ac sumantur et analogi (supra p. 21) et fundamentales una
cum uvitatibus hoc ordine
5,8, 5, 1,5 4,5 1,459 5 1,4 8,48,3,51,7,2
1,3,3,4,7,2,4,1,8, 7, 4
et hi ipsi numeri (i. e. fundamentales und cum unitatibus)

Fiunt enim

XXXXXXXXXXXXXXXX
PO T Ut GO Q0 B Q0 W U O R e OF O CR QO

fiunt 2.
10000.
3| AT | T
35|25 (58| 5%
HERERES
Y| Ay 5F| TR
.o
...... d...8
...... .72
...... .1.360
...... ...[1440
..... .. 11520
........ ...56080
........ ..36|8640
..... .1.140(5920
...... ..].5562(9600
..... ...|3870|7200
..... v TTE115E00

4100004 4+ 1859 -10000% 4

rpendai uvpiades Hu, d¢ #' uvpiadsg ABS (ubi_d2 #' corruptum ex
Anlei), d¢ pvguades rerpaniai Wa
17—23. u“ Hu, ulv ubique ABS, Mv. Wa
rursus usque ad finem capitis continud scripturd ex A repetuntor (conf.

supra ad p. 23, 10 8qq.):

15. 16. ._4 utroque loco A (B)
) sqq. &) 7’ etc.) haec

mH yivereaw udv (MB. Wa, corr. Hu, et
similiter posthac) 4 xal 4 ,APK im 4, ytvera utv 4 xal X3 Sl
it H ylvera ..4; xed p“H 2l ,AXM a2 T

T ytveren @ PI xai

udv EDK int E yiverar pey 'ﬁNB 2l uey 6X il Z ylve-
e pdr l‘&)O xet # ZC i B yhveta

”

&,

ZYMA xai uév <1Y
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28 ﬂA[ll'IOY SYNATQrHZ B.

éni o ywetal, ub Ctpya xol p® ov'
éni y ytvuat y" ﬁ' xai uf yoxd' xoi p* yo'
dni y ylveraw ur ¢ xai pf Iyof xai p® P4
\ ’ ’ Iv ’ \ - \ o ’
éni a' yivezar u' g xot y/j Mo wal p* 9y
hJ \ 1} ’
i [ ylvesan ' pyf wod uf Lyl xai y"‘ Lo
émi ﬂ' yt'vetat u" G wai puf svxe’ xai y“ o
éni o ral makwv émi o y[vonou ur G nai ;Lﬂ evra’
xal u* 0v
éni 1/ yweraz ur 1pn nol pfg 7toa xal p* o
éni yweﬂu y" vEp rai ptﬂ ox wai gv'
éni 0 yivovrar p ﬂ’ , tothal ,cwud’, dimdai dvf,
amhal gy
Tav 05 avedéywr 8 xal pergovuévwy <o verpadog
[xai dvadog dmodewrouévng] Gaar povades yeydvaoiy [uérey
elg &, rooavraxig avéjoouey Tiv xfdvia did T TGV po-
vadwy ral [dte 1@y memodamdaotaouérov] nvduéroy aged-
’ ’ \ ’ \ 'y » -
pnov (Aéyw Jde tooavramg xeve pveradwy avénow), wote
yiveaSar Tov mooTegor vmagyorra popddwy TeTpanday don,
~ ’ ~ 4 \ < -~ U ~ b -~
touhav ewud, durday Jvf xel andav g, viv évwardoy
g, onramhov, awpd, énvandav Ovf, tamdar ey
, , aopd, ov Ovg, elandarv ey
Ly A / ~ > ’ U (43 h ) \
Ote 08 mepihéhewmar v avaliywy dvo, anep Eovi
Tijg éxazovradog, Tndavranig at&igouey Tov elonuévoy deY-
’ o 3 ’ 3 -~ ’ p) ~ ’
pov, wowe stvar urotadwy Evvairday ouy, oxzamioy 0Tud’,
envandav ove'.
‘Ppréov obv Tov & deyxiic oviyov
Miwy @side Yeo Adypujregog aylaoxdgmov
nmoldandaotacFévia dvvacdar uverddwy whijdog dvvandov
’ bl ~ 1 < ~ ’
oy, oxtendav SWud’, énzandov ovs'.

&ni J_i ylverar [ ZUMA mup Y Em T yéverer uiv B xed f IY:I{A
xal fi IC &mi T ylverer i s xc} i OXOB xal yev HX ‘tnt 4
ytvenu s xal i OXOB xei §i , GX mz ytveren fi mME xei fL

ZPT xad_uev Z6) End B B ytreren iGz [ I‘YI(A xal i ,AY (post
haec i w ylynm My. GT xat MB. jevxe xa) Me Jv add. Wa, 2mi
o tantummodo add. Hu) xal meley ln) 4 ylroviar p QZ EYKA xab
gAY i H yfvum £ WIT xad _udv TTOA xed § FC m Z

ﬂueuu § EYEB xal i TX xed i Y et A ylrovtan ﬂ B rpunlai
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..... . .2|3224/3200/0000
veeefe..6/9672(9600/0000
veod|. . 48(7710(7200(0000
cee.|..97|5424(64000000
....|.780(3371{5200/0000
....|5462/3600/6400/0000
1849|4402]5600/0000

Quot autem sunt analogi, hunc numerum per & divi-
damus, et quot sunt in quotiente unitates, toties mullipli-
cabimus illud productum, quod ex multiplicatione unitatum
et fundamentalium prodiit (dico autem “toties” de peculiari
myriadum multiplicatione), ita ut fiant
. {2-40000% + 1849 -400003 4 £402-100002 4 5600 -410000) -
100005 = 2-.10000° 4 418£9-400008 + £L02-100007 <+

' 5600 - 100006,
Quoniam autem in analogorum divisione relicti sunt 2, id est
100, toties multiplicabimus hunc quem modo dixi numerum,
ita ut sint 218100009 4 944 .10000% 4 256 -100007.

Dicendum igitur est versiculum, qui ab initio propositus
erat,

~I WO TWW

XXXXXX

X
)
I

*©

Mijmy Geds Yea Anuizegog aylaondemov,
singulis litteris inter se multiplicatis efficere 218-40000¢ +
£945-40000% 4 256 - 400007,

AWME diniai AYB énlei BX & N 43, d3] 3¢ Wa, & rav
ABS 14, zal — vmodeemouévns del. Hu  xal ante Umoletmoudvng
repetunt ABS, cuius loco 7ij¢ coni. Bredow epist. Paris. p. 183
G0er povades Hu pro o1s uidv 14. 15, uerpw &g (sine acc. el spir.)
E A(BS), del. Hu (uergovuevar els ¢ voluisse videtur interpolator)
16. dwd Tav memollanlaciaduévor Wa, tov Jwenenladuévov ABS,
del. Hu 11. Aéyw — atfnow] haec ulrum ab ipso huius loci scrip-
tore, an ab alieno interprete interserta sint, ambiguum videtur
18. upvpradwy add. Hu 19. viv — 20. &andav &y om. et post
@oTE ylveodar interponit uvoradwr 2vvanidv etc. Wa 20. &fa-
v S (Béend@v B), &yeniov A 23. uvprador Wa pro uovadwy
,ﬁ?ﬂ? AB, item vs. 28 25. odr add. Wa 28. in fine add. S
Big. ? 1élog
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TIATITIOY AAEEANAPEQE SYNATQIHZ T.
Meptéyer 8¢ mpofMjpata yempetpina éntnedd e xal ateped.

O ta & yewuetelq Lyrovueva fovAduevor Texvixdregoy
deangivety, & xgdriore IMavdgooiov, medBinua udv aoioe
xaketv 3p’ o6 mpofdileral T moiioar wai xavacrevdoal, s
Sewonua 08 & ¢ Twvdy dmonauévery TO Emdusvov avrols
xal wavtwg Emiovufaivor Jewpetral, TEY malauoy TGV uey
meofhiuare mdvia, Thy 08 Jewgluara shvar gacxiviwy.
0 udv oy 50 Jeonua moorelvwy cuwdwy Gvrivoiy Teomoy
©0 axéAovIov TodTe afoi [yrely xal ovx &v &Adwg Dyudc 10
mpotelvor, & 08 To mebghnua mooreivwy [By udv dradie 1 xei
mavtanaow i01dTg), x&v' ddvvardy mwg xaracxevacdivat
moooraly, ovyyvwords &oTiv nali dvvmevIvvog. TOU yap
Ciwoiivrog Egyov nai voito diogigar, ¥6 Te dvvaroy xai TO
advvaror, xdv 5 dvvardr, wore xai mwdg xai mwosayds Ov-15
vazov. &av 3¢ meoomorovusvog 3 To padipard mwwg amei-
owg meofiddAwy, ovx Eorwv alriag Fw. me@ny yoiv Tiveg
TGy T0 pMadpuaTa moomotovuévwy eidévar e ood tas TOY
meofAqudtay meordeerg duadds fuiv dotoay. mepl v
#0er nal Tdv magamhnolwy avroic dmodeikerg Tivag Hudc20
einetv el Wpéletav oy te nal 1@y prhopadovviwy & T@
Tolty TovTY Tig ovvdywyils Pifhip. TO udy ovy mewwov
16y menflnudrwy uéyag Tig yewuéteng eivar doxdy woioey
duaddg: ©o yae dbo dodeowy evdetdy o puéoag avaloyoy
& ovveyei avaloyig. Aafeitv Epacxev eidévar 01’ dmumédov 25

1. 2. nannov élefavdplug. ouveywydy T megidyet — oTeQEd om.
A1, add. A? (B, nisi quod hic ovvaywydy tolrov), Idnmov alefavdoéws
padnuatxdy ovvaywysy pif. T S, SYNATQIHS corr. He 4. xpa-
761y navdposiov ABS, Cratiste Co, corr. Hu (conf. indicem) 10. 70r
axclovdoy tovrov ABS, consequens eius Co, corr. Hu  Uyedis AB, corr.
S 4. av piv — 13, Mdiduoc interpolatori tribuit Hu  46. 47. mgoo-
TotoYuevos Roxnxévar Ta pediuere mws anelpws mpofdcidy coni. Hu
mpofaldwy S, meofd|ddy A, meofadwv B 48. ragadd. Hu  20. ano-
Jeidis (sine acc.) A, corr. BS 2. egellav A, corr. BS  qilopa-
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Pappi Alexandrini collectionis liber III').

Continet problemata geometrica plana ac solida.

Quicunque ea quae in- geometria quaeruntur ex artis
praeceptis accuratius discernere volunt, clarissime Pandrosio,
problema appellari existimant' in quo aliquid efficiendum et
construendum proponitur, theorema vero in quo quaedam ila
ponuntur, ut id quod consequitur atque omnino inde con-
lingit perspiciatur. Quamquam veterum alii problemata om-
nia, alii omnia theoremata esse dicunt. Qui igitur theorema
proponit, posiquam aliqua ratione id quod inde consequitur
mente praecepit, id ipsum quaerendum esse putat neque alio
modo recte proponere videtur; qui vero problema proponit,
etiamsi forte id praecipiat quod construi vix ulla ratione possit,
venia tamen est dignus et culpa vacat; quaerentis enim est
hoc etiam determinare, quid fieri possit, quid non, et, si
fieri possit, quando et quomodo et quotupliciter fieri possit.
At si quis mathematica se doctum esse profiteatur et tamen
temere proponat, non est extra culpam. Ut nuper qui-
dam eorum, qui mathematicis a te institutos se esse pro-
fitentur, problematum propositiones imperitius nobis determi-
naverunt. Quibus de rebus aliisque eius generis oportebat
nos, ut et tibi et omnibus quicunque doctrinae student con-
suleremus, hoc tertio collectionis libro demonstrationes quas-
dam afferre. Primum igitur problema homo quidam, qui
magnus esse geometra videbatur, imperite determinavit. Nam
quomodo datis duabus rectis lineis duae mediae
proportionales incontinua analogiainvenirentur,

1) Hic liber quattuor partibus constat, quas ipse scriptor satis
aperte distinguit. Primum enim problema, quod ab alio viro mathe-
matico propositum esse dicitur, explicatur cap. 2—27, secundum
cap. 28—57, tertium cap. 58— 73, quibus succedit quartum inde a
cap. 78.

Sovvrwy Hu pro ¢rloua$dv téy  23. rovrwy A, corr. BS  24. dvo
Hu pro dvo 7ar  25. dradoylg B3S, araloylav AB!
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Jewelag, nElov d¢ xai Hudg 6 avije mioreauévovg amo-
xeivacIar megl Tijg V7’ avrod yevydelong xaracneviis, TS
&xeL Tov Todmov TovToy.

2 o'. "Estwoar dvo evFeiar ai AB AT moog dpdag alii-
Aag, xal fxdw and vob B wjj AT magaddnlog ) Bd, xais
xela9w tjj AB-lon v BA, rai énsledydw 7 AT, xai ovu-
mnrérw vij BA xozve ©6 E, xai énd vov E 3jj AT nagal-
Andog 5 EO, xai &xfefiijedw 7 BA, »ai xS0 ano tov 4
5] BE moapdddnhos §) 4H, nai xslcYwoar vjj BA Voar at
AN NA A5 EK, xoi ¢ vov N 4 E K onueiwy ©jj BE 10
nagaldyror at NO AM EIT KO, xai zelcYw tjj BA ioy
% KP, xai sesuijodw dixa i) KP xeza 0 3, xai wg 7 KO
meog OF, obtwg ) SO medg OT, wg 0 1) SO neog OT,
ovrwg 1) OT meog O, xai agyerjedw ano sijs EI vjj AB
lon § XE, ol dneleiy9ow 1) XK xai ) X@, xai &no %00 15
I 1jj XO napaldnhog % SF, ano 0 zob F 15 KE napal-
Anhog §) ¥R, xai Eorw dg AM meog MK, otzwg 7 QM
mpog MA. ws 3¢ 1 QM mpoc M4, olTwg 7 AM 7008 MB,
xal apypiodo @no zijg ON zjj AB Yoy § NI', xai éme-
Lebpdw §) I'Ad zai 7) I'B, nai y%w ano vob L v BI'2
magaddnhog i) R4, ano ¢ vov A tjj AN nagaddylos 4 AE,
xai dovw wg 1} AH ngog HE, obrwg HE meog HZ, wg 08
% EH ngog HZ, otrwg ) ZH meos HO, »ai Enelevydw
7 Or, xal fyBwsav tfj OI' napaddnlor ot ZK EA, xai
ano tav K 4 vaic AT BA nogaldnhoe ai KM AN -2
deikar 831 1y AT BA péoar avadoyoy siow et MK NA.

1. plov 8¢ Hu, ntwodre (sine spir.) A (BS) 4. ¢’ om. AB, add.
S 6. emi|levydw (sine spir.) A(B), corr. S 7. ante ano vov E
cogitatione addendum est 7y%w, quod saepius scriplor omisit  10. y-
$woay ante Jié Gy add. B¢ dix 1oy NA EK A, distinx. BS
18. 7gds 9@ V2 pro ngos OF  nods OT, d Hu, m¢os 16 OT os ABILS,
7065 TIY 91 we B3 43. 4. agpog 6 ofrwg (omisso 7) A, corr. BS
18. fmlevydw AB, corr. S (nisi quod lapsu calami én¢levyw habet)
17.18. y WM nods MO npoc MB ABS, pro M6 corr. ua B Co, tum aig
0t wp meos pe ob1w ue add. el pro MB corr. u 8 B4, reliqua corr. Hu
19. agyenodw add. B¢  Z2nelsvyYw AB, corr. S 28. obtws % ZH
{Z in rosuraj A, lineolam ad Z add. B¢  24. ;; O AB!S, lineolam
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scire se dixit per planae figurae rationem, atque etiam a nobis
petivit, ut re considerata responderemus de constructione
quam ipse fecisset, quae quidem hoc modo se habet:

I. Sint duae rectae af ay ad rectos inter se angulos,
et ducatur a puncto 8 rectae ay parallela S8 et ponatur
B0 = af, et iungatur dy concurratque cum Sa productd in
puncto &, et ducatur ab e rectae ay parallela &3, et produ-

€ [ o ¥ 4 I
; v ? ¢
a [ ,7 S X -
,F.va(ﬂ; ‘ ga q‘v \od 4
4 '2'\,8 , (/]
s e R e

catur 8d, et ducatur a puncto J rectae Be parallela dy, et
in products B0 ponatur 8y = »d = A = & = 5, et per
puncta » A £ x ducantur ipsi B¢ parallelae vo Au &m %9, et
ponatur x¢ = P& seceturque bifariam in puncto o, et sit
®P: 90 =09: 95 =3I7: 3¢, et a recta §x abscindatur
rectae af aequalis x5, iunganturque xx xp, et ducatur a
puncto ¢ rectae yp parallela 6y, et a puncto Y rectae §x par-
allela Yo, et sit du: yw =wu:poe=mpa:puf, et a recta
oy abscindatur rectae af aequalis »,y, et iungantur yA y 8 et
ducatur a puncto w rectae @y parallela w d, et a puncto J
rectae A» parallela g, et sit dn:ne=ne:nl= Ly:13,
et iungatur 3y, et ipsi 3y parallelae ducantur {x gd, et
a punctis x A reclis ay #d parallelae xpu Av; demonstre-
tur rectarum ey @J medias proportionales esse ux »A.

sub T"erasit B3 xal 5y9woay rjj O add. B¢ Co  «f ZK ABY, lineo-
lam ad X add. B3S &1 B3 pro E4  25. émo @y K4 ABY, torr.
B} Co af KM AN AS, lineolam ad K add. B, tum pro 4 corr. ] B3,
denique lineolam ad N sdd. Hu  26. ¥} B3 et Co pro NA

Pappus 1. 3
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3 Taite udy odv éxeivog yodwag 8&édwney Huiv 1) mspt-
éyovia xai Ty anodefy tod meoxewuévov mpoflijuarog.
dmetdy) 08 xai ‘Iégiog 6 @rddoogog xai ddhot mwoAdoi T
avtoi pév italpwy duol 08 yvweiuwy Rlwcay dmoxeiva-
odal pe téwg megl wijc meoneiuévyg xavaoxeviig, &xeivovs
vy anddeber Emayyethapévov movjoacdar, tocodroy Hyw
0 viv eimelv, wg 00 Jedviwg, dAA’ dmelgws Syerjcaro T
ravaoxevij. diyorowsjoag yag vy PK e%siav v I xai
mwoujoag g uév Ty KO ebdsiav meog Ty O, obrwg TYY

S medg vy OT, énolnoey & 1§ avry Adyw xal vy TO 10
eog Ty OD. mdca 3¢ avayxy uijr’ éxsivov sdeioney €O
onueiov tiig Toudic Tod teizov Adyov, w¢ T @, und’ Juds.
Tijg 02 TowavTng dmogiag wage Ty avToi airiav dwaxolov-
Yovang dvepariosy Eavroy undé todro gumdévra To axdlov-

4 Jov. advvdrov yag tvrog GpLodivar T Tijg Toufg ouEiov, 15
wg 70 @ zob telrov Adyov, i) medregov vmoredévrog Toi
Abyov By &rew ) KO mpdg vy OP, vovréory woi 8y e
% BE moog v EA, o0 udvov avrog mepdrar {nrety o
advvavov, ¢lha xai fHudg aiol. moredévrog uévior zov
Adyov Tod Uv e ) KO medg vy OP, toutéotv 3) BE20
‘eog Ty EA, xei dodeiong tijg KO, dédorar 3 Ehdoowr
evdeia 00 ToiTov Abyov. xai do3év doviy 16 @ oqusiov:
d0Yév Gpa xai o fregov mépag tiig Fhaylozng. wai Gm
yrou pevald minver vdv O P 7 usteld @y P T SijAdv
dotwv. (O yap xai 7o T pevradd mwinver vov P S delbousy, 25

3. post moldol add. udv A!, sed id expunctum 7. dexdviwg A2
ex dev dvrwg 9. oirw ASBS 1. nday 02 drvayxn AB, ndoy J
avayxy S%, corr. Hu 44. toUiro accipiendum est pro zdde; minime
igitur 7oV scribendum 16. Omepextedévros B 47. 6P AL, K
superscr. A2, unde x0 S, ¢ B 7105 om. BS  18. % H meds 1y
BA AB'S, corr. B¢ (o 20. zovrioriy add. B4V, rourioTiy voU oOv
#yew mavull Hu 24. dtforar AS, corr. B 23. ore add. V2
24. 6P — PT AS, dislinx. B 24. 35. Jijlov &arar ABS, corr. Hu
auclore Co 5. o1 yep — p. 86, 3. meos Ty OP interpolatori tri-
buit Hu 25, r&v PZ A, distinx. BS
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N

Haec igitur ille scripta nobis tradidit omissa demonstra-
tione propositi problematis. Sed quoniam et Hierius philo-
sophus et alii permulti ex eius amicis, qui mihi noti sunt,
voluerunt de proposita constructione interim me respondere,
cum ille quidem demonstrationem promisisset, neque tamen fe-
cisset, hoc mihi in praesentia dicendum esse videtur, illam non
ita, ut oportebat, sed imperite in demonstratione versalum esse.

€ 7 0 ] z i

a 4 [ls’ x : ? Fi:"
o x U ) G v Y
R X &
B [ g 1 ¢ x ©

Nam postquam rectam g« in puncto ¢ mediam divisit et fecit
Jo: 9t = x3 : Y6, in eadem proportione etiam 73 : J¢
constituit. At necessario sequitur punctum sectionis in tertia
proportione, velut ¢, neque ab illo neque a nobis inveniri
posse. Cuius haesitationis cum ipse culpam contraxerit, ne
hoc quidem quod sequitur sese perspexisse ostendit. Nam
quoniam fieri non potest, ut sectionis punctum, velut ¢ in
tertia proportione, definiatur, nisi prius supposita sit pro-
portio x93 : J¢, id est Se: ex, non solum ipse id quod in-
veniri non polest quaerere conatur, sed etiam a nobis idem
postulat. Si tamen proportionem S¢: e datam supposueri-
mus et data sit x3, data est etiam minor recta in tertia pro-
portione, id est $¢*). Et datum est punctum 3; ergo etiam
alter terminus rectae minoris, id est ¢, datus est (dat. 27).
Atque id punctum aut inter 9 ¢ aut inter ¢ z cadere appa-

- % Hoc demonstrat Euclides in datorum propos. 2. Abhinc autem
usque Euclidis et elementa et data omisso auctoris nomine
citabimus, ’ :

3‘
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#al oTegoy 61t 10 @ onuéiov moré udv uerakd oy O P
woré 0¢ perakd vdv P T mage v vmddeaey o Adyov
Ov #ee ) KO dod¢ioa medg iy OP.)

‘Yroxeiodw yag 6 doFeig Adyog medvegov dumhdaiog
[#f}s KO meoc zov OP, tovréorey tiig BE mpog vy EA,5
7 wijg BA moog ATI']* Adyog &g xai 3ijg KO meis vy OP
Ox Eyer Ta B’ medg 1o o, Tovréory Uy & meog §+ xai wijs
K@ é&pa ngog O Adyog éoviv By &' meog 7 - xai ZoTev wg
7 KO medg OF, vovréorwy g &' medg y, ovrwg 3 O
neos OT, zovtéorwy og y' meos ' xai 0". wg 08 xai za 10
Y meog ta § xal ¢", ovrwg avre va § O medg &AAny
(dav yévyrar, Eovar meog) EAdocove Tdv dvo povddwy Tig
OP, dore iy dhaodova evdeiav Toi Teirov Adyov [xai ma-
oy aylorpy] &hacoova elvar tig OP, wai 0 Tijg Toufs
onueiov, &g 10 @, uerafd ninrew tav O P. 15

Ala 07 6 do%elg Adyog Eorw vevpamlAdotog: Adyog
doa tiig KO 7mgog OP 8y Eyer 1o 1 moog f§ ° xai ijg OK
&oa mgog O3 Adyog by Eyer Ta vy medg To £. wal Fomwy
wg Ta 7 meog Ta &, ovtwg Ta & meog Ta ¥ xai '
d¢ za & meog Ta y xal 70 1, obrwg Ta ¥y xal TO 7" wEoG 20
éldgoove Toy Ovo, dote malwy 3 Tour Toi Telrov Adyov
uerabv minver taov @ P.

IIdhey dmoxeiodw Aéyog tijg KO meog iy OP mevra-
nhAdotog* Adyog dpe Tiic KO meog @F Ov déxa meog dvo -
xal tijc KO &Goa medg Ty O Adyog Zaziv Ov td ¢ medg25
ta . xal EoTw wg uév Ta U meig Ta ¢, ovtwg avTe Ta
s meog ta ¥ S '* wg ¢ ta ¢ meog T ¥ S o', obrwe

¢
w3

1. 7ér 6P et 2. 1év PT A, distinx. BS 8. 7ijc KO — 6. mpbs
AT, manifestum interpretamentum, del. Hu 6. 7 tijs BA AB, 7 rig
Ba S Co 1.1k dvo mods v& A vovriory &v A meds dvo AB, 1& dbo
neds 10 &, touricTy Ov 1é00cpa meos JUo S 8. 9. loyos oty Oy
4 mebs T xal ¥ory oc 7 HO (voluit K6) moos 63 om. Al, add. A2
in marg. 10. wg prius] ovrw (sine spir. et acc.) A, ovrw BIS,
corr. B¢ 0. 14. o xal A4 — dvo xet A A, Vo xel &' utroque
loco B, dvo xad téreprov V2 Sca  44. ta B A" AB, 1& 0V0 3 S, 7&
dvo d" Sca, r& Jvo xal viragror V2  moog &ddnr] meocaiinia AB (S;,
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ret. [Nam etiam punctum 7 inter ¢ o cadere demonstrabi-
mus, et antea, punctum ¢ tum inter 3 g, tum inter ¢ 7
cadere, prout proportio xJ : J¢ supposila sit.]

Primum enim supponatur datam proportionem esse du-
plam; ergo est x3 : 3o = 2 :1 = 4 : 2; ilaque eliam x3 :
d6 =4 :3 (nam ex constructione est g6 = {-ox). Et ex
hypothesi- est 6 : 9t = »9 : Yo, id est.= 4 :3 =3 : 2}
Sed ut recta quae 3 unitatum est se habet ad eam quae est
24, ita haec ipsa, quae est 2}, ad aliam quandam?!) minorem
duabus unitatibus 2), quas ex hypothesi recta Jg continet, ita .
ut minor recta tertiae proportionis, scilicet 9, minor sit
quam Jg, et sectionis punctum ¢ cadat inter puncta J ¢.

Sed sit data proportio quadrupla; est igitur x3 : J¢
= 8:2, ideoque x3 : 36 = 8 : 5*). Etest8:5 =5:3};
sed ut recta quae b unitalum est, se habet ad eam quae est
3}, ita haec ipsa, quae est 34, ad aliam quandam minorem
duabus unifatibus, ita ut rursus sectionis punctum ¢, quod
est in tertia proportione, inter puncta J ¢ cadat.

Rursus supponatur proportio xJ : J¢ quintupla; ergo est -
x3 : J¢ = 10 : 2, ideoque %3 : 36 = 10 : 6. Et est 10 : 6

4) Instituit hoc loco scriptor id definire, quod nos brevius desig-
nemus per proportionem a: b = b: x, scilicet quibus terminis in hoc,
de quo agitur, problemate existat 2 == 2. Generalis autem conclusio
infra legitur cap. 6.

3) Sic brevius scriptor pro “minorem rectd quae 2 unitatum est”
et similiter paulo post.

*) Si enim tota x9 est 8 unitatum et $p 2, reliqua px habet 6 uni-
tates, et dimidia go 3; ergo Jp + ¢0 = Y0 habet 5 unitates, sicut etiam
haec figura ostendit ., . . . . . |, |

x c 0 3

neos &ile V3 Sca, corr. Co, qui simul addit zwe, quod quidem in
proximo dv latere coni. Hu  13. &av pévnret, ¥oree meos del. Hu:

13. 44, xal macwy Eayiorny del. Hu 15. 6P ABS, distinxit B3 (an
B49) 47. iyes add. S, 7& add. Hu  mgoodio A (BS) 19. T xad
H' AB, 1ole xalr, S dcadd. B4¢V2Sca 20. E A2BS, P Al T xai
10 H' ovrw; & T xal 70 H A(B), role xai 10 dydooy olTw T8 TElR
xal 10 7 S 2. oy ¢ ngoc § Hu 26. ¢ B3 Co, Jixa V2 Sca,
EAB!'S 27.T L' ¢ AB utroque loco, 7 ' i’ S et hic et posthac
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avte t¢ ¥ S ' meog petllove twva tav dvo. xai EoTey 3
@GP avtdv Ty dvo: ustakd dga tav P T vo onusiov mintst
%ijg Touijc Tov zeirov Adyov.

Kai dijhov wg movieg uév oi élaoooveg vod Terpa-

6 whaoiov Adyov moiolow iy toavTyy Touny ueraly F@V5
P O, novreg 88 ot uellovg tot mevvanmdesiov mowoioe TO
onusiov g vouis uevrald tov P T, og nal Ajuua mepi
tij¢ Totaving dvaloylag yefoiuoy vmérale.

Enel ovv 80slkauer to tijg Touis equsiov, og t6 @,

7 wosé uév usvald ninrov vdv @ P mwotvé 08 uevakd zav P T, 10
700 Totovzov undouds Vm’ avrod FewenFévvog oL’ Hy &i-
mouey alviay [avzog 08 Aéyer dstxvivar ©0 meonsiuevor,
dv 1e pevafd tiv O P g 10 @ onueiov ddv te perald vy
P T), &sivo xon 7o mdviwy oxomeiv Gve, dmov &v Aafy
0 @, 7ror xdtw Tod P 7 dvw, ovx ¥owar og § 3O meog15
OT, vovtéorw ug 1) KO meog GF, ottwg xai ) TO meog
OP. Zav ody Ay “yeyeviiodw dg uév 9 KO mpog vy O3,
oitwg ) O3 meog vy OT, xai ) TO medg vy GOP,” av-

" w0dey EAéyyerar TO Lnroduevov Guoloyovuevor Aafuy.. Ex-
BAn9siong yap vijc EK nai long vedeions =jj EK wijg KM®™, 20
xai dmilevydeiong vijg MO xai magadljdwy dydeiodv =
KM®* dta vév I xai T xai P oyusiov, yeyovog #otar o
Iypoduevoy xai Ay nws. Eover yag xai g §j KM* neig
SMP, ottwg % SMP ngog TMF xei 7 TMT meog vy PMO.

A. adré 7& Hu pro vd eire¢ T'L ¢ A (B ut supra) 2. av-
16y 1@y Hu pro rdv adriy 8. 6. 1y PO et 1. 1oy PT A
10. 74y OP — 1dv PT A itemque posthac, distinx. BS  48. adrog —
44, 1dv P T interpolatori tribuit Hu 15, 7] 7 AsBeS 19. o
ante dpod. add. Co  20. Tijs 5K ijs fl]all ABi, corr. B3 2. wijg
M*6] minuta littera « atque ilem posthac 8 y d in ABS ubique super
M positae sunt 2. 93. 5iig K M did iy C xad T xad P anucior
ABY, corr. B3 (minus feliciter ded Ta — onueic Vi) 23, dijlor mwg
A; vix tamen probabile videtur djloy nd¢ 9§ KM ABIS, corr, B3

I}

2%, 9 SM? Hu, EM, omisso %, AB!S, o pro E corr. BB més o
o

PM AB!'S, corr. B3V2
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= 6:33}%),; sed ut recta quae 6 unitatum est se habet ad
eam quae est 34, ila haec ipsa, quae est 33, ad aliam quan-
dam maiorem duabus unitatibus. Et ex hypothesi o est
duarum wunitatum; ergo sectionis punctum ¢, quod est in ter-
tia proportione, inter puncta ¢ = cadit!).

€ 7 0 u i ¥
v ¢
a| 7 S x > t”'r
‘ ¢
off] 2 o ‘L‘“ %" ¢ 4
A ,2. £ . [
B é g 2 t % [T

Et apparet omnes proportiones, quae minores sunt quam
quadrupla, efficere eiusmodi punctum sectionis inter 3 ¢, om-
nes autem, quae maiores sunt quam quintupla, efficere sec-
tionis punctum inter ¢ ¥. Atque etiam lemma ad eiusmodi
proportiones discernendas utile infra (propoes. 4) subiunxi,

Quoniam igitur demonstravimus sectionis punctum, velut
@, modo inter 4 ¢ modo inter ¢ z cadere, id quod ab illo
propter eam quam diximus causam minime perspectum est,
illud ante omnia considerandum est, ubicunque ille punctum
@ sumit, sive infra ¢ sive supra, non esse 03 : Jr (id est
%3 : J0) = 9 : I¢™). Quod igitur dicit: “fiat ut x3 ad Jo,
ita 90 ad 9=, et 79 ad J¢” extemplo erroris convincitur,
ut qui quaesitum pro concesso sumat. Productd enim rectd
&x eique facth aequali xu® et iunctd u®*9 et rectae xu®
parallelis per puncta ¢ 7 ¢ ductis, factum erit id quod quae-

*) Pro 3% Graecus scriptor ex suae gentis usu dicit 3 + § + Y.

4) In brevius scriplor conclusionem contraxit; demonstrat enim in
hoc casu rectam $¢ maiorem esse quam J¢; at vero eadem $¢ minor
est quam 47, quoniam ex hypothesi est x4 : 30 = 97 : J¢p; ergo pun-
ctum ¢ inter p 7 cadit.

**) In promptu erat et hic et stalim posthac pro &¢ coniicere 3¢ ;
at ex proximis: “erit enim xu®: ou” etc. apparet $¢ utroque loco
recte se habere. Manet utique quaedam obscuritas, quia plena ex-
positio scriptoris, cui Pappus adversatur, periit.
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xai ton goviv § pév KM* ©jj Bd, v 6¢é KP vjj AB, 73 dé
BE tjj KO, &ove wai vy AT lony shvar vjj PM? xei nbeij-
o9at 0o sGv AT B, tovtéerty dvo ey KM® PMI, ddo
péoag dvdhoyov tag SMP TMT, Gmeg 2oviv ddbvarov. &b-
Jelag yap ovong wijg OK xai onuelov éx’ abriig tob P,5
adivazdy dove O Emmédov Fewplag Aafely uerady Tov
P K dv0 onueie dg vo T 3, dove shvar wg tpp KO meog
up O, obrwg Ty O3 medg wpy OT, xoi iy TO mecs
wy OP. dore, xdv ©0 Z Aafy awvei voi 3, xel obrwg
adivarov gotar T0 medfAnua - oTegedy yap oty T pvcet. 10

8 dia Toizo O¢, oluar, xei abrog &idwg bTe T [nTovuevoy
opoloyolipevoy daufBdverar, oox &édunoey sineiv “1o Evsgov
nwéoag tijg EAaylorng evFelag dotw w0 P, avwrépw &%,
TovtéoTt pereld tov P O, Aefov abto xaza 76 @, dmo-
whneol t¢ Aowma tiig xavaorevis g BovAetar xai 0UdEv 15
ferov elg 10 & deyijs dmopov duminwer Aavevouevog. od
700 Exwv Yevdoygagel due mAabvwy sl dmaTyy TV &v-
Twygavoviwy, ald’ Eaviov magahopiouevog, wg delkw meo-
TEQOY xava TOV Ui Tedmov Epodevoas TO mwEOXslusyoy
(el Voregov Edéyywv avzod Ty SméFeowy uy dyidg etdmu- 20
pévp).

9 ’Enet volvoy dodels oty 6 ziig KO modg OP Adyog
xai dodsioa oy ) OK (voiro yap vmoxciodar dei), do-
Jeioa dpe xai §) OP xai Aowmy) 9) PK. addde xai 7 3P
nuiosie ovoe wijg PK- v 3¢ xai §; PO dodsica: nai GAn25

1. 2. exspectaveris 7 J¢ KP 1ij BA, 4 0t KO 1) BE; sed in
progressu demonstrationis scriptor ordinem inverlit, ut ex proximis
apparet % d¢ BE 1jj KO Hu auctore Co, i d¢ AE =it KO AB!S,
i 0t ac 17 oB B3V2 3. PM AB!S, corr. B3V2, ilem vs. 3 sigu-

6%a: (sine acc.) A (BY), jvgriadac B4, corr. S 4. Tag oﬁ B3 V2, roig | ]lC’I
ABY, 1a¢ ﬂ S 6. 7. 1@y PK — 1a TS A 8. xedl T,y TO AB3,
xal 79y T BIS 14, 0% oduce V2 pro déoper  42. ¢ ante duol. add.
Hu  13. {o10] esse Co; voluit igitur &lvee 14, 7Gv P A 486, ne-
Tov V2 pro mwiéoy 17, é&xwv Wevdoypagei Hu pro &x 1dy wendo-
yoepeiv 20. xal Uoregoy — elAnuuévyy, manifeslum interpretamen-
tum, del. Hu  un A 23. emurowwuy dodelong dotuy AB, corr. 8
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ritur, idque manifesta ratione. Erit enim xu®: ouf = guf :
tul = zul: qy" (elem. 6, 4). Elest xu®* = §0, el xp = fa,
et xd = B¢, ila ut etiam sit ay = gpt" el invenlae sint dua-
rum ey 80, sive xu® ou®, duae mediae proportionales ouP
zu’, id quod fieri nequit. Nam cum recta sit 9x in eaque
punctum ¢, nequaquam per planae figurae rationem inter ¢ x
duo puncta, velut z ¢, ita sumi possunt, ut sit x93 : 3¢ =
306 : 9t =19 : Jo. Quodsi forle { sumpserit ille pro o,
non magis poterit solvi problema, quippe quod natura soli-
dum sit. Quapropter, opinor, ipse quoque sciens quaesitum
se sumere pro concesso, dicerc non ausus est alterum mini-
mae rectae terminum esse ¢, sed posiquam supra ¢, id est
inter ¢ &, eum (erminum sumpsit in punclo ¢, reliquam
constructionem arbitrio suo complet; nihilo tamen minus in
priorem difficultatem sensim relabitur. Neque enim sponte
peque, ut legentes decipiat, falsa tradit longiore expositione,
sed ipse se in errorem inducit, id quod equidem demonstrabo,
postquam sana ratione propositum persecutus ero.

€ 7 0 u x 4

e ,7 'g x 0 _ F’ dr
K3 L T

I" lz U 0‘ I‘p

4 '2' C 16 @

B L v 2 3 % [T

Quoniam igitur data est et proportio xJ: J¢ et recta Ix
(atrumque enim supponatur necesse est — conf. supra p. 35),
data est etiam recta 9¢ (dat. 2), ilemque reliqua x¢ (dat. 4).
Sed etiam og data, quia est dimidia gx (dat. 7); atque etiam
Jo data erat; ergo tota 9o data est (dat. 3); itaque etiam

(
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doa 1) OI doJeioe forwy, wave xai O Adyog tig K@ medg
O dodels dotvi xai Eotwy wg ) KO moog iy O, 7
GX meos Ty OT, xai dodeioex dédetxzar §) O, dodeica
dpa Zotar xai ) TO. dea 1 ovve O xai ) O@ dodeioa
dorae, wore xai 1) diagoea Ty OP O® 0Ierdy dodeiod 5
dotey.  edgrodw odv ¥ @ pstald Ty O P, dg xal dia
Ty deLIudy 8eixdn. nal émei 0édorar ) OP diagope xok 1)
76 P X émilevpriovoa ebdeie Loy odoe tij EK, do9éy &g ©0
DXP volywvov bgFoydviov T4 etdel xai 1 peyéde. dodsion
doa 3 90 POX ywvia, wai lon &oviv vjj vmo KIS xvig10
ywvig: &fAndeiong &oa xai vijg QF 3ni vo Z, doIéy Eovar
10 SZ'F volywvov dpFoydviov T €ids. aAx xal T peyé-
de [ofrwg: &mel yap dodsioa doviy Evozrépa Ty PK PX,
dodeioge Zorar xai ) XK. xal Adyog doviv doeis tiic XK
meog Ty KW ({ adrig yde éovwy v vijg K meog iy K3 15
Abyp Bo%évri): 0qIeica &oa xai i) FK. clda xai 9 P
doYsioa dorwy, &mel xal og § OK meog vy K=, ovrwg 4
OX moog wy F3- xal dodeive dédeixrar ) ®X* dodeica
oy dotw xal §) F3. v 08 xai ) 976 PIK ywvie dodsioa,
dote xal 10 FIZ volywvov GpFoydveov 1 &lder nai T 20
usyéde dedouévov Zorar). dodeica &oa xai 1) FZ, mapdi-
Anlog odoa =i EK xai &n’ e0delag tjj ¥+ dodsioa dpa
xal ) A4 lon ovoa tjj ZK. xai el oy doviv 1) OK j
MAy édgowy 3¢ §) QA viig SK (on yep 3 24 ©jj KZ),
xal Eovw wg uév ) KO mpdg O, otrwg § SO meds Ty 25
OT »ai §) TO meog vy O, og 3¢ §) AM mpog ML,

1. 2. medg 63 doseion AB, corr. BSS 4. dpe add. Hu auctore Co

6. tdy OP A, dislinx. BS 7. xal mdédorar A, corr. BS §j 1¢ PP
coni. Hu 8. 7¢ P X Hu pro T4 PX; errorem iam indicaverat B¢
lineola ducta sub 1 10. P yovla AB!, corr. B'S KC& 2xrog
AB1, corr. B¢ Co, ¢ et y per dittographiam habet S 13, alda xai
16 ueyéder add. Hu (xal ueyéde pro obrwg coni. Co)  -43. olrwg —
24, dedoudvor Eoraw interpolatori tribuit Hu: vide adnot. ad Latina -
15. adrds ydp dorrv add. A? in rasura (BS)  24. post ueyéder add. g
(sic) A, % B!S, del. BSV2 22, ¥x B¢, HK BIS, fx V?
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proportio xd : 3a (dut. 1). Et ex hypothesi est x3: 3¢ =
Jdo : 97; et demonstravimus datam esse 3g; ergo etiam It
data erit. Eadem ratione etiam J¢ data erit, ita ut etiam
differentia J¢ — $¢ data sit. lam inveniatur punctum ¢
inter 9 @, sicut jam per numeros demonstratum est. Et
quoniam data est differentia J¢ — ¢ = o, itemque recta
puncta ¢ yx iungens, quae aequalis est rectae &x, triangulum
igitur orthogonium ¢ye specie et magnitudine datum .est
(dat. 44. 52). Datus igitur est angulus ey, isque propter
parallelas yp Yo aequalis exteriori anguld xoy; productd
igitur rectd wy ad {, triangulum oly specie datum erit
(dat. 40). Sed idem etiam magnitudine!). Ergo etiam recta
Yl data est, quae rectae &x parallela est et cum @y unam
rectam efficit; data est igitur etiam recta wid, quae rectae {x
aequalis est?). Et quia est Jx = ud, et ox > wi (erat enim
wA = {x) ideoque Y0 < uw*), et x9: 90 =09: 9 =
9 :9¢p, et Au:puo =wu:pe= ou:pf, erit igitur

1) Graeca verba olrwg usque ad 1 weyéder dedoudvov torar ab
interpolatore addila esse facile inde apparet, quod illud quod Pappus
modo demonstravit, triangalum oy specie datum esse, in his, quae
spuria esse dicimus, plane neglegitur. Ac praeterea alia occurrunt, in
quibus iure offendas, velut languida illa repetitio dodeioa ody 2oy xel
n ¥2, et lacuna in demonstratione, cum primum triangulum pox, tum
denique triangulum ol specie et magniludine datum esse demon-
strandum fuerit. Ne multa, equidem existimo huius interpolatoris culpa
genuina Pappi verba, quae olim fuerunt, d¢ile xel v@ ueyéde excidisse;
id ipsum autem, triangulum ¢{y eliam magnitudine datum esse, tan-
quam facile intellectu non disertis verbis a Pappo demonstratum esse
(scilicet eadem ratione plurimas alias demonstrationes a scriptore omissas
esse singulae paene huius editionis paginae docent). lam vero id quod
vetus scriplor fraetermisit, sine negotio a nobis suppletur. Cum enim
constet triangulum ol specie datum esse, restat ut demonstretur unum
eius latus magnitudine datum esse (dat. 52). Et est data recta o, quo-
niam (id quod etiam interpolator vidit) est ¢x : xo = y¢ : pa, dataque
est proportio ¢x : xa ac data recta yg (triangulum enim ¢yp specie et
magnitudine datum).

2) His verbis scriptor primum significat figuram e{xi esse paral-
lelogrammum orthogonium, ideoque specie datum; sed idem etiam
magnitudine, quia ex dala recta x{ descriptum sit (dat. 53); ergo rectam
o) magnitudine datam esse.

*) Haec “ideoque 90 < uw” in interpretatione addidi neque tamen
prepterea in Graecis rovrigrwy ) M uellwy 1ijc O3 excidisse exigtimo ;
nam talia tacite suppleri voluit seriptor. Sed his saltem addilis vide-
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i) MQ meog wiv MA xai ) AM mgog vy MB, ovar dge
pellwv. ) MB zijc O@ (xai T0i70 yap &&ijg deydjoerar) -
xal Aoy dga 7 BA i @K EAdoowy. Emel ovy makew
dodeiga dotwv 7 QA [80eix9n Ton yae i ZK dodsioy],
dodeioa 08 xai 3 AM (3ze xai § KO), xai Adyog dea wijgh
AM medg MR dodels. xai oty wg 1) AM meog iy ML,
xai ) QM nmgog mpy MA, xai dodeioe §§ QM- doeioe
doa xai ) MA. da 16 avra &7 xaiy MB dodsiod dovey,
@ote xal 0 B oyueiov dodév douwv, Gmeg Eovw dmonei-
pevov, Gmov Bovderar, fror puerakd vav § M, g viv dotw, 10
7 pevadd vav S A, vig A i'm;g t‘moxeme'wyg éxatégq TOY
KP AB x»x. & yag Xeyea 70 B nmimvew xoza 6 S, ©o
Cmovyevor ovdéy anw g buoloyodusvoy AaufBdver. Qai-
verar yap malw émi Host dedouévng svdelag Tig M-,
nal onueiov Twog &v avtjj doFéviog voi S, Aefor perald
dvo onusic Ta Q A xei moujoas wg Ty AM meds ML,
vy QM nmeog wipy MA xai wy M4 meog vy MS, Gmep
0008l avT ovyywesi. TOUTO yap wal 0t wakaiol Lyrodvreg
jrdenoay die Ty émumédwy edgeiv, wg xal avrog delfw
nmogadéuevos tag elvwy puvdag. wal avrog 08 0vdey st 20
Aéyerv aqvacxevagtixdy, Sav Aéywuev adry “el 1o S &

—

5 .

1. i M® ngis iy @4 AB!S, corr. B3VZ 5§ AM ngds iy M'B
ABS, lineola sub 4 addita erat in B, sed nunc erasa est 2.7 M B ABS
3. 7 BA ABS, lineolam add. Hu 4. &delydn — d‘o&elap del. Hu
&ty ton yap ABIS, 2dely9n yep Ton B3, l’ar, yéo, deleto Melx&q,
V2 5. post xal 1) K@ add. dod¢ice forar xal 5 yw V2 8. 7 M'B
ABS 9. ”B onusiov ABS  8meg 01w cet. non vacant corruptelae
suspicione; certe 6mov av Boviyra:r legenda esse videntur 10. 7dy
sM AS, distinx. B 44. % Hu auctore Co pro 7 1év gd A, 7dv ge
BS, corr. V2 éxarépes AS, corr. B secundum Waitzii collationem
11. 42. 1@y KP AB »*+ Hu, 13v KP AB XE TN AB!, vav xgag zEtv
S, vdv xp of & ,yv B3V2 Co, t6v xp uf xad & v BA, in lacuna
excidisse verba advvardr dorev 16 npdfAnue coniicias collata pag. 40, 10,
vel &lg dmogov dnlovdre Euninter coll. p. 40, 16 12. 76 B ABS
16. 26 @ A° A 7. 7iw MA° xcd Ty M4 A 19. alrodelio A,
avrd delfw B, corr. S 24, 76 g fallitur Co pro s coniiciens B
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Jo < uf (nam hoc quoque infra propos. 2 demonstrabitur) ;
ergo etiam x3 — 3¢ > du — uf, id est fA < gx. Rur-
sus quia data est wd (sicut statim demonstravimus) dataque

€ 0 I3 T L
€ o 4 __.—’JVI; x “ ‘r
£ T S ta S\
g g i d u’
7 ¥ N
8, ] g ) t % [

Au (quoniam aequalis est datae x3), ergo etiam recta pw
(dat. 4), tideoque proportio Au : uw data est. Et ex hypo-
thesi est Au: pw = ou : pa, et data est wu; ergo etiam
pe o data est. Eadem ratione etiam rectam u @ datam esse
demonstratur (erat enim ex hypothesi oy : po = pe: upf),
ideoque etiam punctum g datum est (dat. 27), quod quidem,
ubicunque ille vult, supponatur, sive inter puncta ¢ u, ut
nunc est, sive inter ¢ a (siquidem supponatur g = xp =
af) , manifestus est error. Quodsi, id quod unum praeterea
. relinquitur, punctum @ in ipsum ¢ cadere dicit, nihilo secius
quaesitum sumit pro concesso. Nam rursus in recta ud po-
sitione data, in qua punctum ¢ datum sit, apparet eum inter
g A duo puncta sumere et facere Au:pw = wp:pa =
g, : ug, quod quidem nemo ei concedit. Hoc enim iam
veteres per plana inveniri posse desperaverunt, sicut ipse
appositis illorum sententiis demonstrabo (infra propos. 5).
Neque ille quidquam, quo nos refellat, afferre potest, si ei
dicamus “si ¢ necessario est sectionis punctum tertiae pro-
mus proposilionem huius libri secundam, quam verbis xal roiiro yeg

e dey9ostac scriptor significat, recte citari; quem ad finem etiam
ordinem membrorum supra in Graecis paulo turbatum restitui.



46 MAMNIOY ZYNAI'QIrHZ T.

&voiymyg 0 Tijg toyﬁg onueioy Tov TEiTOU Myov, deifor
oTL ovre ,uawgv iy § A dvvm'ou ninvey ovts petaky
wwy M S qyecg yao anedecgayev & aep] xal &vw tov P
xal xdTw TO onueiov [mimter yop mapa Ty vmodeowy Tov
11 Adyov). 6,uolwg oty 'rﬁg avaloewg nqoxwgov'or)g & Tov 5
dedoocdar o SBI 'retywvov 7] sadet nai T peyéder, ndv
70 B vijg Touijs myysmv yeux§v 5 v @ d, dedoyevov o¢
xal ob 4QA teuydrov, Ouoiwg 8 Toig medTegoy ual Tijs
AE dedouévng, Eorow dodeis xai 6 viig AH moos ty HE
Aoyog, toviéorwy 6 vijg EH ngog vy HZ, tovréorwy ¢ Tijg10
ZH mgog Ty HO. xai ovdauds malv 6 tijs AH moog
iy HMW, Yong vmoxepévng rai viv ©ij KP, tovséorwr tj
AB, tijg AT, »&v ©6 O perald foAnrar wintew vav Z .
003y yop EEer nai Gde Aéyery dvaoxnevactindy, axovwy mag’
yuav  deifov Ove uyve pevald vav T H ojre pevakv zav 15
12M Z mwinver” i 08 xaza ovyywenow ¢rdig to Tig ToL-
avTng Touijs anusiov elvar waza ¥0 T Bovisrar, ©6 Lyrov-
pevov xal viv dg opodoyovuevoy Ehafev. w3 didouévov 4’
avsg sy Topy elvar xaza 10 TN onueiov (dmel undé xara
70 P ovveyweoiusy émi ﬁg KO mowodusvor v ds‘igw) & 20
xal ¢hlo w perald tav E H laﬂw eﬂoulsro, wg 70 Z,
avtog o0x oldd mwg anam&ug 70 O Flofev. wg ﬂovlsuu

A. deikayv B3 (voluit Jszgm) 2. 1ovs. A A 8. oy Ms ABeS,
distinx. Hu 4. wlaree — ).oyov del. Hu 6. deddoSac Hu pro
J[Jod&m 70 gpy B3V, 105 P A 1o ¢ B BIS 6. 7. xév 1
B A, xav 10 ﬂ BS 7. n (sic) Twy :a A (BS) 8. d¢ add. Hu
9. AE Hu pro AE 10. TovréoTry o tiisc EH ngog tr]v HZ om. 8,
unde Aoyog, 1ovn’unv o 1ijs 1,; 71008 (71 xal TiS L‘r) 7pos 'mv 1],‘} coni.
V2 1. xal ante ovdauds] ¢Ad’ coni. Hu . 18. mpos iy HI
Hu pro 6 mgog tiy HE 12. 18. 1ijs KP — tijg AB Tije AT ABS, corr.
Hu 13. Tijs /Ms] pro 7» nota numerali A et hic et infra formam T
habet, quae in codicibus recentioribus aut in ipsum 7 aut in formam
simillimam abiit (etiam Co 7 legit, Waitzius autem recte T> descripsit)
1@y ZDAB, 16v { 1 8 45, Jeifov Al ex deifwy, ut videtur, deifar
B tév NH AB, tdv 1S 15. 16. 7dy DZ A, distinx. BS 46, &
J¢ S, nde (sine spir. et acc.) A, 7ds B 18. xal ante vy add. B
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portionis, demonstra id neque inter ¢ . neque inler u ¢
cadere posse.” Nos enim initio (cap. 5 3q.) demonstravimus
illud et supra ¢ et infra cadere posse. Similiter igitur reso-
lutione procedente ex eo quod triangulum ¢ @8y specie et

£ 0 ) £ &
Y| P
« > 7 s X ? Fi"
W - Y L.”‘ v uf
14 ’2’ & 16 (] 1/;
8 LR y A t x e«

magnitudine datum est (etiamsi 8 sectionis punctum inter
g @ sit), datoque etiam triangulo dJwl, denique, similiter
ac supra demonstravimus, rectd quoque d e datd, erit etiam
data proportio d7 : 9, id est sn: 9l id est In: 79, mi-
nime autem proportio d7 : <> (hic quoque supposita JCT®
= x¢ = fa), etiamsi 3 inter N [ cadere velit. Etenim
ne sic quidem habebit quod contra dicat, si a nobis audiat
“ demonstra punctum % neque inter 7 > neque inter T ¢
cadere.” At si simpliciter ex concessione illud sectionis
punctum in €T esse velit, sic quoque quaesitum pro con-
cesso sumpserit. Sin vero ei non concedatur sectionem esse
in puncto €T (scilicet ne in ¢ quidem esse concedebamus,
demonstrationem in recta xJ facientes), etsi aliud quod
punctum inter ¢ 7, velut [, sumere poterat, ipse quidem
nescio quo pacto deceptus 3 sumpsit. Sed, quemadmodum

dedouévov S 19. xoza alterum add. Hu 20. 7orovuevor Al ex
motoyudvov (mowiocdar voluit Co) 20. 24. & xel cet. aut lacunosa
aut alioguin corrupta esse videntur; forsitan pro 28oviero legendum sit
ivaro 2. 1év E H Hu auctore Co, 1@y CK AB, 16y 0 x §

1o Z ABS, lineolam add. Hu  32. ¥lefev Hu, Aefwy ABS, sumit Co.
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0¢, nslodw yweis Toi elvar xoze w0 . xai Emlevbog
wupy O, xai mogalljlovs eyaydy vjj uév 'O vag ZK EA,
dee ¢ rov K A negaddijlovg tjj AT zag KM AN, dij-
Aov moel ui) vevomuévar To modfinua. mapallilov yap uy
yevouéwng =i EH vijg OT 7) dmo T'OH ywvia auflsia uévs
dove 700 O pevald tov H W mwinvovrog, 6fsia dé Tob O
pesafd @y M 7 dvtog: 3 yae meog T T ywvia dod
3011, xad’ v uovwg yiverar ©o medfAnue, Edv Tig ovyyw-
ooy, nada molddwg eimouey, dni Iéael dedopévng evdelag
tijc AH, xoi onusiov dodévvog Tob T, Aafeiv dvo onueia 10
wg E 7, dove elvor o¢ uév sijy 4H mpog iy HE, ofrwg iy

13 HE noog HZ, xai vy HZ ngog vy H. 1) didouévov d¢
zovTov advvarov EoTar 10 mEoTadér v’ avTod Sua TV -
mwédwy egedijvar, tig i dia TV GLIUGY adTdY axodovIwg
#jj avadvoer Tois Bovdouévoig dEéotan meraSijvae, yowuévorg 15
© TTxodenaiov navéve wepl T@v &v ninhy s0eLdv. elie Toi-
Tov udv dmogsiy Ouolwg toig &hoig Sédtiov v fjmep odTwg
evolonety, Tueis d¢ 1a dmegredévra viv deifouer.

14 . *Eorw wg evdeia §) AH verunuévy eig loo zasa
3¢ BI'4 EZ " &v dotiv wg ) AT meog I'B, 9 BT meig 20
%0 fjutov wiig BT, wg 08 % .AA 1eog 4B, otrws 3 BA meog
oy AT xai 7o toivov tig I'B, ¢ 08 1) AE moog EB, ottwg
7 BE mgog wiv ET xai v6 tévagrov wiig I'B, &g 08 3§ AZ
meog Ty ZB, ovtwg % BZ meog ty ZI' xai 0 méumzov
tijg I'B, wg 0¢ 7y AH neog wjv HB, oiswg 7 BH melg 25
v HI xai 2o &wvov zijg I'B.

"Eoti 3¢ gpavegdy tdy dordudy megaAngpIévtwy xxe
xai asl ovrwg, &t dg 0 dodels TV towy 08By aeLINOS
and tob A meog Tov povade Eldgoove, ovtwg 6 povdde
haoowy meog Tov povade avrod Ehdogove xal viig I'B ué-30
otov dudwpov T GoFévee mhijder Ty lowy evFedr.

1. xal A!B, xdv A2, ut videtur, unde x&v S 2. 3. rdg ZK ED
dud d2 1dy KA A, lineolas addidit et pro ™ correxit .4 B3 8. Tije
AT 16 KM AN A, zég corr. B3S, lineolam sub A del. Hu, lineolas
sub M AN add.B 5. vnd T'OH AS, lineolam sub © add. B dufisia
B3V?, /////// A, om. BIS 6. vy HT AB, sed cum H in A lilterae
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vult,” positum. sit punctum extra . Tum ille iunctd Iy,
eique parallelis ductis {x &4, ac pér puncta x A rectae ay
parallelis ductis x u lv, mamfesto -ostendit problema se non
intellexisse. Nam cum 7 rectae &y non parallela sit, an-
gulus y 37, si & inter 5 T cadit, obtusus est, sin autem
inter 6«1\ e acutus. Angulus enim ad P rectus est, secun
dum- quem problema hac una ratione efficitur, si quis, ut
saepius iam diximus, concesserit in recta dy posmone data,
datoque puncto TP, duo puncta velut & [ ita sumi posse,
ut sit Iy :ne= en:nl= ty: M. Verum si hoc non
concedatur, fieri non poterit ut id quod ab illo propositum
est per plana inveniatur, idque etiam per ipsos numeros,
convenienter cum hac quam nos instituimus resolutione, om-
nibus persuasum erit, si Plolemaei tabulam de rectis in cir-
culo lineis!) adhibebunt. At vero istum perinde ac reliquos
de resolutione dubitare satius eral, quam ista ratione in-
venire. Nos autem ea quae supra (cap. 6. 9. 10) dilata
suni iam ostendamus.

II. Sit'quaedam recta ez, in partes aequales divisa in Prop.
punctis 8 y 0 & [; dico esse ay : y8 = y8: 48, et @d : 58 !
= 0B (y -+ 478), et ac: 6f = ef : (67 + 178), et ol : LB
=08:(Ly+4B8), et an: 9B =18 : (py + 6.
ar Numeris 1, 2, 3 et sic porro adsumptis apparet,
ut datum aequahum rectarum numerum inde a puncto «
ad numerum unitate minorem, ita esse numerum uni-
tate’ minorem ad proximum numerum unitate minorem
und cum ea particula rectae 8, quae datae multitudini
| aequalium rectarum respondeat (vel, si una aequalis
pars dicatur a, datus autem partium numerus sit x,
a (x—1) )

1
a(rx—2) + —a
®

S

i
+

esse am-‘) =

hAd

L] L
1) Almageste ou astronomie de Ptolemée par Halma, vol. I p. 38 —45.

N simillimum sit, in 8 immigravit @y v D alntovros B4 pro nlmre
7. 1y DZ A, distinx. BS  &vros vel yvouévov add. Hu 10. AH
Hu auctore Copro 4K 4. &c EZ A, distinx. BS . 19. § add. S
74N A, corr.BS  20. r& ABT AEZ A, distinx. BS, et « erasum in B
3. 7d Tolrov Tiic By S 3. 7ijs I'B Hu pro rijc BT'  23. 24. 4 «l mpds
v BC S 28. 17¢ I'B Hu pro tijs¢ BT’ 27. nagalutp.‘}fvrmv S
post nagaqu#énwr lacunam indicavit et oiov 7@y ﬁ' y coni. Hu
8. 07¢ s Hu, ig'AS, om. B 29. ouuue’V2 Sca pro ore g 30. Tijs By S

Pappus I. 4

P
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15 Y. Ectwoay loar e0dsiar a8 A B, uellwv 68 § I'd
tijg N [Eledewr odoa éxarépag vdv A B], xai memoujodw
wg udv 9 A meog wiy I'd, § I'd nodg sy EZ, »ai 3) EZ
ngog my HO, g 8¢ 4 B moog myv N, % N medg = IT
xai ) IT meog Ty P+ Aéyw Gz 1) P hacowr Eoriv vhig HO. 5

‘Enei yop peilwy Zoviv §) I'4 sijg N, xelodw wjj N loy
iy TK- &owwy &oa og 1) A mog my 'K, 7 B medg wy N.
xai gnel og ) A medg sy I'd, v T'4 nodg EZ, yeyemjodw
wg 7 A neog v 'K, olrwg § 'K meog EA. Eoxe Jé
xai &g § B mpog N, 3 N meog I, xai oy Zowiv 7 mév A 10
tjj B, 1) 0¢ TK ©jj N+ 0." {gov apa xai wg v A meos wi»
EA, % B meog vy I1- loy aépa ) EA v II. e ta adra
07, &mel dorwv g 3 A meog wiy I'd, otrwg 4 EZ meog
HO, Zovaw Goa xai &g §) A meog vy I'K, 1 'K meog vy
EA, xai %y EA ngog Ehacoova tijc HO. &ozw medg sy 15
HM: &nei ovv 2oty wg uév v I'K meog sy EA, 7) EA
ngog vy HM, wg 0é 1) N meog iy II, obrwg v II meds
v P, xai oy doviv §) 'K ©jj N, 1 ¢ EA =jj I1, oy Gpa
xai ) P o HM - &\agowy doa 1) P vijc HO.
Hidwg ©0 adTd. 20

16 ¥. “Eovw lon ) A tjj E, peilwv ¢ 4 B wijg Z, xai
nemounjodw we uév 3§ A meog B, otrwg 9. B modg I' xai
n I’ meog 4, &g 08 v E medg wjy Z, % Z meos =y H,
xal ) H ngog tny O v ueilwy oy 3 4 tijg O.

‘Enel ueilwv dotiv §) B wijg Z, ion 0é 7 4 vjj E, 4 B25
g moog Ty A peilova Adyov e fmeg 1 Z meds Ty
E. avimaelv 3y A meog B #dogova Adyov Eyew fmeg 0 E
meog Z. ws 8 7 A mpos B, odrws 7 B wpos [T xal 4 B
. apa mpos I' &Adosova Ayov Exer wnep 4 E mpos Z. dig 82

1. 7'add. S af 4B el 3. 1év AB A, distinx. BS 3. Zidocwy —
1Gv A4 B_interpolatori tribuit Hu 9. g % « B3S, &g A AB!
10. 4. 201ty § udv A 1 B, 4 82] borw [/j/J//// 6% A, om. BY, loriv
Hudv. v .7 0ES, corr. B8 Sca 4. TK wijs N A, corr. BS  13. 4
B noos tiw w B Sca, [}/ Ay W) oeunn. .. S 13. obrac i EZ|
ovtws 1) I'd meos oy EZ xal n EZ voluit Co 21. 4 Al in marg.
(S), om. B 25. % B d¢pee — p. 52, 2. &g d¢ 4 B) pro his nihil nisi
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HI. Siet aequales restae & B, -et reecta yd maior quam » PNP

[eademque minor am a sive §], et fias = %g ;g,
v
. atque 7.= - = - dico esse ¢ < 7d.

- ‘ Quoniam enim est yd > »,
ponatur yx = »; est igitur a: yx
T =g:». Et quia est ¢:yd =
g yo:¢el, fiat o : yx = yx: ed. Sed
kN estetiam B:v=v: 7, et ¢ = (;
. ex aequaliigiturest a:ed=0:n

8 ' lelem. 5, 22); ergo eA=m. Ea-
' : dem ratione, quia est a: yd =
' — &l : p9, erit igitur ut a: yx, sive
yx : €k, ita A ad aliam quandam

e minorem quam 4. Sit ad yu; ac
quoniam est yx : el = el :qu, el v: T =m: 0, et yx = v,
et el = m, est igitur etiam nu = @; ergo ¢ < Y.

S omo N -
] (
N

ALITER IDEMY).

IV. Sit recta a = ¢, et §> (, etﬁa%— % %,

alque % = -% = %; dico esse d > 3.

- — Quoniamest 8 > L et a = ¢,
«

N 4 est igitur % > ete contrario
B « & [] B

' — = < 5. Sed est — = =; ergo
¥ 8 Cp . B .7 :

' 7 . etiam v <+ Sed T =5

1) Ubicunque in hac mathematica collectione unam demonstrationem
sequitur altera sub “4idws, in medio relinquitur, utrum hanc ipse Pappus
ex amplissimo suo operum mathematicorum apparatu, an alius quidam
scriptor posterioris aetatis adiecerit. Omnino modo hoc, modo iliud
factum . esse videtur; et hoc quidem loco prior demonstrationis forma
sine dublo est antiquior; altera multo tersior et expeditior, sed duobus
alifs lémmatis (propos. 8 et 4) innititar, cum prior demonstratio per se stet.

baec babet S: ] p dea mpos Ty a uellova Aoyor iy qnsg 1, ¢

neog . ag d2 9 8; quae sic emendare conatus est Sca: 7 « apa

oo THY ﬂ dlagoove ).oyov exn mrsg 77 € n(mc L xad 3 ﬂ npos y

tasoove Aoyov Eyeddjmeg 7 § mods n.  wg I 5 B cet. 81, 7nég 4 E)

qntenHEA,mu(nneB 28. w¢ 08 7) A4 — 29. qnep i E npog Z add. Hu
.4
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n E neog Z, ovtwg § Z meog H- xai % B &pa medg I
2dooova Adyov &y fmep  Z moog H. wg 08 §) B meog T,
m')"rwg y I mgog 4 wal ) T &'ea meog A &hacoova Adyov
sxez neg ) Z ﬂ-‘QOQ H. a‘:g 0¢ v Z moog H, oi"'rwg 1‘7 H
ngog @ wat 1 I aqa ngog A Edocova Adyov Eyew fmee s
ﬂ H ﬂQOQ O. &nei odv 1) uev A nqog B &\aooova Aoyov
_sxet nnsg 1] E ngog z, 1] J0¢ B ngog I 2\dooove loyow
exu qns@ 12 nqog H, 17 0é r neog 4 &deoova fmep
q "H ﬂQOQ @ "8 Yoov dpa ) A medg A &lasoova loyow
#ev neg n E ngog O e t0 Efg. xai Eowww Ton § A10
i E yul‘aw aqa n 4 vijg O, 8meg: ~

17 ‘H 4 ﬂgog B ldgoova Aéyov yérw fmeg 7; r
nqog A 0T xai évalla§ 7 A meog I' éhdacove dyov Exe
qne@ % B medg 'n;v 4.

Henomo&w wg 7 A meog B, ov'twg 17 r ﬂgog E-15
yet&ov aga doviv ) E vijc 4. émel olv ¥omwv g 17 A
neog B, ottwg 3 I' meog E, évaldaf dpa wg % A meog T,
ovtwg 7 B meog E. % 08 B meog E €hagoove Acyov Exe
ymep ) B meog A nal ) A dpa meog I' Ehdogova Adyoy
et ﬁ'nsq % B meog 4. 20

18 .. Tovrov. detxaewog 7 A ﬂqog B éidaogoova Liyor
dérw 7 nneg 17 A ngog E, sxe’rw 08 xat q B ngog I é\dgoove
Adyov fimeg 4 E neog Z: 8re nail O Toov 1§ A ﬂgog r
éhagoove loyrw yee mwe % 4 moog Z

"Enel yoo 7 A ngog B éiacoova loymr e mreq r; A28
meos E, dvallat 7 A meos A Ehdogova Adyov Exee fmee
7% B meog E. dia ta avra xal 9 B npog E Ehdeoova Adyov
éye 1’7'1teg 7‘) r ﬂgr‘)g Z. imel obv 7 A npz‘r A 1:0)\)\(*) g\docova
Adyov SXSL 'q'nsp % ' =pos Z, evalla§ nA 7tgog I &agoova
loyov e r;nee 1‘; A meog Z, Gmeg: ~ . 30

19’ C’ i uey ody ¥de & TLQOELTTELY dorwy TavTa, mreecg

5. 7 I'4 &ge AS, 7 * &ga B, corr. etiam Sca 6. 7 anle H
om. AB3S (plura om. BY), add. Sca 10. ton 7 « B3 (; in rasura)
Sca, 9 A AS 1. omg nulla sequente nota corppendii A, omso ~ B,
pmep det-~ - S 12. E At in warg. (S), om. B 17. dpa add. Hu,
item vs. 49 <. 21. g Al in. marg., om: BS  28. Zned ody — 29. 4 I'
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. ergo etiam y < 2 Sed ’é =g

L5 — . L’ K3 S __ l
B L. ' ergo etiam & < . Sed =
ergo etiam l < %. Tam quia est

ﬂ<c,et‘8<—,et <4,
ex aequali igitur est % < ; propter id quod deinceps de-
monstrabitur. Etest &« = ¢&; ergo 6 > 3 (elem. 5,10), q. e. d.

V. Sit —;— < %; dico etiam vicissim esse % < f—*). Pl‘gp-
. . Fiat Tg— = %, est igitur
N * _ % < % ideoque (elem. -5, 10)
. é .
o . €> d. lam quia est % = %,
Y e e e . . « [}
— vicissim igitur est 7 = Sed

4

est —f— < g— (elem. 5, 8) ;> ergo
s « 8
etlam 7 < F'

VI. Hoc demonstrato sit % < %, et % %; dico ex Pl‘:p-
aequali esse % < i;— :
: p ; Quoniam enim est % < %,’
- F; — propter superius lemma vicissim

est % < lf—. Eadem ratione est
y :
. . : 8 v ;
| 7 _ gnam + < T Jam quia est
P { i:;— < % < %, vicissim igitur est
S — « _ d
I3 _ 7 < 7 a4 e d.

VII. Haec igitur sunt, quae me praefari necesse erat;
*) Idem paulo aliter demonstrater infra VII propos. 5.
n()og Z add. Hu partim auctore Sca, qui 7oA dpa pdddoy 7 « meog
§ tdocove Adyov ¥ye mmep v y mpog [ conieceral  34. Z A! in marg.
(Sn om, B
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Teea TAg ezgqysvag &lg T xutamzem]v layﬁmonac 7oL~
whwtépar xal PBsfracuévmy ¥ovoar Ty yéveorv, omoim
Tuyyavovory ai fhixes xal zszpaywvifovear xal xoyhoetdeig 20
xail woodoedelg, molda xoi mapgdofa mepl avzag Fovoar
ovuntopata. Tolaveng 01 wig dragoeds Ty weofinudrwy
oz’)'m;g ol malawol yswpe'tqal, 0 ngoszgqyévov &mi ca"w dvo
ev&ccwv nqoﬂ’lmta ) Qioes otegsov vmdoyor ovy olol %’
fJoar xamouevagsw tq: yswyngmq; Adyp xatanolov&ovwsc, 25
émn undé zag tod xwvov roucs ggdiov & Emimédy qupsu
v [0¢ 0si 0o dodeoGy ebFeardv aviowy dvo uéooeg dvd-
Aoyov AaBejv v guveyel dvaloyig), Toig 8¢ deydvorg uerala-
Bovees avrd Iavuaclwe el ysipoveyloy xai xazaoxevyy
dmmideioy fyayov, wg ¥orwy 06ty [dmd T@v pegoudvwr 30
avzolg ovvtayudartwy, Aéyw 8°) ¥ v ’Epasocdévovg usoo-

1. 7a] 7et ve coni. Hu 18, elg vy yéveoy ABS, &l 1y xetaoxevny
Co, corr. Hu 19. Bepiacuévny AS, sed litterae Sefe vix perspicuae
in A, ucramleouérny B, xareoxevaouévyy cod. Paris. 2869, transmutabi-

lem Co 20, zuyxd ///////////]]] %at A wuyp............ xa) B, zuyydvou-
o al ... xal B3, tuyydvovas ......, xed S, EAixeg add, Co  xoydost-
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sed tibi. aliilsque qui in geometria versati sunt et ea quae
ille de constructione in medium protulit, et quae a nobis
obiecta sunt, diiudicanda permitto, ac satius duco et vete-
rum de hoc problemate sententias explicare et pauca de geo-
metricis problematis in universum praemittere, cuius dispu-
tationis hinc iam inilium faciam.

Geometricorum problematum veleres tria genera esse
statuerunt, eorumque alia vocari plana, alia solida, alia line-
arial). Quae igitur per rectas lineas et circuli circumferen-
tias solvi possunt, ea merito plana dicantur, quoniam lineae,
per quas eiusmodi problemata solvuntur, in plano originem
habent. Quorum autem problematum resolutio adsumplis
una pluribusve ooni sectionibus invenitur, haec solida appel-
lata sunt; nam ad eorum constructionem solidarum figurarum
superficiebus, nimirum conicis, uti necesse est. Tertium au-
tem relinquitur genus quod lineare vocatur; nam praeter eas
quas statim descripsi lineas aliae variam et contortiorem ori-
ginem habentes ad constructionem adhibentur, quales sunt
helices sive spirales, tetragonizusae sive quadratrices, con-
choides sive conchiformes, cissoides sive hederae similes, quae
omnes multas et insignes proprietates (symptomata Graect
vocant) in se habent. Sic igilur cum problemata inter se
differant, veleres geometrae illud quod supra positum est
problema de duabus rectis mediis proportionalibus, quippe
quod natura solidum esset, secundum geometricam rationem
construere non potuerunt, quoniam coni secliones in plano
describere non facile erat; instrumentis autem adhibitis miri-
fice ad manuum operationem aptamque constructionem id
perduxerunt?), sicut ex Eratosthenis mesolabo et Philonis

1) Eadem latius tractantur infra 1V cap. 87 sq.
2) Conf. infra VIII cap. 28.

deis A1, y superscr. A2, unde xoyyloeideic Bl, xoyyoeideis B4S 4. ai-
sag AB1S, corr. B3  27. @g Jei — 28. aveloylg del. Co  30. amo
16y — B84, Adyw d’ et p. 58, 4. 3 xaramadrixois interpolatori tribuit
Hu; celerum pro abrois ouvreyudtwr ille & 7ois abrdy aurrdyucc:
voluisse videtur
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AéBy xai toig ®iAwrog xai “Howvog ungavixois (1 xere-
madtinolg). oltor yog duoloyoivres gvepeov. slvar T6 wed-
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22 doig yoauuis, OU’ g el Ty ywviev &rguyorouncev. &x-

' Inodusda oy Téosagag avTol raTAOREVES HETE TEvOG uTS
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[otepeot yap mavvog Eregov ovepedv, Guocov T@H.doIéves,
xetaoxevaleral 71gog Tov dodévia Adyov, dav dlo T@w 15
doYeiady ebdeLdv Ovo péoar nata TO cvreyés avaloyo.

Appddaowy, wg “Howv &v unyoviroig xol xeramwedrinois.]

23 ’Eotw ovy nhwdiov mennyog 10 ABI'A, xai & adrg
Tolywva Gpdoyuwvia toa 1o AEO MZK NHA, d¢9ag éyovia
tag moog toig E Z H ywviag, xai 10 uév AEG mgoome- 20
nnyos uevétw, 1o 08 MZK gy xivyow €yétw émt wiv AB
T'4 xevovwv obrws wove vy uév MZ éni vob AB xavivog
pépsodar Epoviog owliva 0L’ Ghov, Ty 0 xopugny Ty K

4. ouugdvws — 7. xadovuévwy interpolatori tribnit Hu ‘7. 1é-
Avxe Hu pro xal Adyw:  xoyhosidols Al ante rasuram, xoyylocidovs
B!, xoyyoeidois A2B3S 8. ypauuijc B el S correctus (incertum an a
Scaligero), ypapuixiic AS! 10. 5 ante ‘Egar. om. AB, add. S
1. Ty mepl 1oV vexoundn S 14, orepeol — 17. xaramalrixois] nec
falsum est hoc theorema nec suspecta Heronis, qui citatur, auctoritas;
tamen haec interpretamenti loco ab aliena manu addita esse apparet
14. orepeol mavros interpolator ex Eregov suspensa esse voluit (ore-
oeod yag Jodévros conieceral Hu, otépeod yap mavtos dedouévou Co)
45. 1oy del. Hu 48. 70 AB I'd A, coniunx. BS 19, Joe A2 ex
tve  plc vqd B3V2, MZ KMHA A, plx und S, ule und B! 20. 1a
neos ABI, corr. B3§ 24. énd om. AB!S, add. B4V2 Co  '23. ow-
Aqre Sca, owinvloxov Hu, octo fere litterae evanidae in A, latuna
in BS :
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Heropisque mechanicis cognoscere licet. Hi enim, de solida
problematis mnatura consentientes, constructionem eius nulla
alia ratione nisi per instrumenta effecerunt [convenienter
Apollonio Pergaeo, qui resolutionem eius etiam per coni
sectiones ‘invenit, aliique- per Aristaei locos solidos, nemo
autem per plana quae proprie dicuntur]; Nicomedes autem
per .lineam conchoidem solvit, per quam etiam angulum tri-
partito divisit. - Ita fit, ut, addilo meo quodam supplemento,
iam quattuor problematis constructiones exponendae sint, pri-
mum Eratosthenica, tum ea quam Nicomedis schola am-
plectitur, tertium illa quae Heronianis probatur, maxime ad
manuum- operationem iis qui architecturae student accommo-
data, postremo ea quae a nobis inventa est. |Nam ad quid-
vis datum solidum alterum solidum, dato simile, iuxta datam
proportionem construitur, si duabus datis rectis duae mediae
in continua proportione sumantur, ut Hero docet in mecha-
nicis et catapulticis. ]

Duabus datis rectis duae mediae in continua proportione PI‘OP
inveniantur.

Sit igitur, inquit Eratosthenes!), margo compactusy
forma rectanguli oblongi, afyd, in eoque triangula orthogonia

7 ) ,?, x i o Q ')
. / //_,/
S
m‘ |
a pe vt b

aequalia aed ulx vyd, reclos angulos ad puncta ¢ { 7 ha-
bentia, ef triangulum a&d fixum maneat, triangulum autem
ulx maveatur in regulis ef yd*), ita ut latus uf in regula
of feratur canalem per totam longitudinem habente, vertex

1) ultum differunt ea quae Eutocius in Archimedis de sphaera
et cylindro libr. II (p. 445 sq. ed. Torell.) ab Eratosthene ad Ptole-
maeum regem scripta esse tradit.

) ‘Ex epistola Eratosthenis, quae legitur in commentarus Eutocii
in secundum librum Archimedis de sphaera et cylindro (p. 445) appa-
ret ipsum voluisse medium parallelogrammum seu triangulum affixum
esse et manere, non primum. Sed res in idem recidit; nam etiam si
ultimum maneat et alia duo moveantur, idem plane continget.” Co.
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Sca, per Co, xal ABS 4. Srav povlnral — 5. moiijoar, Nuiceiay
anolapﬂawuv 1i¢ AT 19y AE coni. Hu 6. MZ KNHA A, corr.
BS  7.1& A et 8. rais IT0 A, distinx. BS  13. np&c IIK) noés KH
AS, 7mgds xw B, corr. V2 Sca 14, moos OK] mpds ©K AB1S, corr.
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autem x in regula yJ ipsa quoque per totam longitudinem
canalis instar excavata, ac similiter triangulum »d in regulis
af 9 per eosdem canales moveatur. Quae cum ita prae-
parata sint, si quis cubum cubi duplum facere velit, rectam
4§ dimidiem rectae A7, id est ya, abscindat, tum triangula
uix vqd distrabat, donec puncta & § in eadem recta, in qua
triangulorum sectiones zz 0, posita sint, denique rectam amo§
iungat, quae rectae yd in puncto ¢ occurrat (hoc enim fieri
neoesse est), et sic illud quod ei propositum est contingit.

Nam cum sit

ay _ «ap ad Jo n$ _ mp nx x __ ox
nd 7 ax  xp ox op od 1o &

rectarum igitur ay §4 duae mediae in continua proportione
sunt w3 ox. Et est ay duplo maior!) quam &A; ergo etiam
cubus ex ay duplo maior est quam cubus ex m9*. Si
autem aliam quandam proportionem alter cubus ad alterum
habeat, eandem quoque recta ay ad §1 habeat necesse est,
quo facto reliqua eodem modo construuntur. [Atque ex his
apparet propositum per plana solvi non posse.]

VII. Nicomede autem auctore, datis duabus rectis ¥d
da, duae mediae continuo proportionales sumuntur hoc modo?).

Compleatur afyd parallelogrammum, et rectae af Sy in
punctis 4 & bifariam secentur, et iuncta 64 producatur rectae-

4) Daplo meior cum laline pre Graeco demdaarog sive Sumiaalwy
dicimus, ec similiter triplo maior pro rgsmidaecos etc., ablativi duplo,
triplo non differentiam, sed proportionem significant, velut si dixeris
dupla proportione maior etc.

*) Conf. elem. 5 def. 44; 8, 18; 41, 838; Bretschneider, die Geo-
metrie und die Geometer vor Euklides, Lipsiae 4870, p. 98 sq. 144 sq.
Copiosius de eo argumento expositum es{ a nobis in Fleckeiseni anna-
libus (Neue Jahrbiicher fiir Philologie und Paedagogik, vol. 107, Lipsiae
a. 1873 p. 498 —501).

2) Eadem demonstratio, paucis admodum mutatis, infra redit IV
propos. 34, congruens illa quidem cum Eutocii commentariis in Archi-
medem.

24, xal &x — 32. Aveode interpolatori tribuit Hu  28. H A!in marg.
(S), om. B . 27. voig .1E A, distinx. BS 28. i Ad) n A4 Hu
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‘Enei yop 1 BI' zérunror diye (9 E nai medonetrar 20
avej n T'K, ©6 doa vnd BKT peva voi dmo I'E ioov Zoviv ©
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wg 1) M.A meog AB, vy MA meog AK, g 08 1) MA meog 25
AK, otvws 1) BI' npog 'K, n&i wg dge vy MA meog AB,
ovtwg v BI' meog TK. noi &otv’ wijg pév AB fuiceta
n A, vijg 0¢ Bl durchij ) TH- oran &ga xai g 7y M4
ngog wpy A, obtwg i HI meog I'K. @ld’ wg 4 I'H
nmeog 'K, otrwg 1) ZO neos @K da tag magallijlovg 30

7

1. ante 7jj BI, ut plurimis aliis locis, cogitatione addendum est
7x9w, quod ne forte in contextum inserendum esse putes, conf. etiam
infra 1V propos. 24 3. 7 ante I'® om. A!, add. A?BS 8. 15 44
n i I'Z] pro 7 coni. Toutéery Hu 10. &¢ly3n) demonsiratum
hoc esse a Nicomede, non a se ipso, Pappus dicere voluit; aliler au-
tem idem &delfyd7 infra sonat IV cap. 48 41, .xoydosidoig Al, xoyylo-



LIBER III. PROPOS. 5. 61

que 8 productae occurrat in punclo 7, et rectae Sy perpen-
digularis ducatur ef, cuius punctum { ita sumatur, ut iuncta
yC aequalis sit rectae @i*), et iungatur {n eique parallela
ducatur y9, et productd By ad punctum x (adhuc definiendum),
cum datus sit angulus xy3**), a dato puncto { recta {Ix ita
ducatur, ut Ix aequalis sit rectae ad sive yL — hoc enim
fieri posse demonstratum est per conchoidem lineam1!) — et
iuncta »d producatur occurratque rectae S« productae in
puncto u; dico esse dy : yx = yx : ya = ua : od.
Quoniam enim £y bifariam secta est in puncto & eique
in eddem rectd addita est yx, est igitur propter elem. 2, 6
Pfn-xy + ye? = ex2. Commune addatur &{2; est igitur
PBx -y 4+ ye? + &2 = ex?2 + €2, id est
Bx-xy + y02 = »{2. Et quoniam propter parallelas ad
Bx est
ua : aff = ud : Ox, et propter parallelas uf dy
ud : O0x = By : yx, est igitur etiam
puae:af = 0y:yn. Etest af =2¢ld, et fy =49y
. - (quia 9B = ad = By); ergo erit
etiam 2)
pe: el = ny :yx. Sed propter parallelas 7 y9 est
ny @ yx = {9 : Ix; ergo etiam
componendo
*) “Oportet ex duabus datis 70 da maiorem esse riy dy. aliter
enim y{ aequalis «i non subtenderet angulum rectum yel” V2.

*#) Datum esse angulum xy$ ex iis demum sequitur quae libro 1V
propos. 24 ab initio supponuntur.

1) Vide infra IV propos. 23 sq. et conf. adnot. ad Graeca p. 60, 40.
2) Hic adnotat V2 “quia id quod fit ex g By est aequale ei quod
fit ex @A ny”, idem igitur per formulam multiplicationis significat, quod

Pappus per proportionem tacite supplevit, sisita: b = c:d, esse etiam
a:4b=2c:d.

edods B, xoyyoerdovc A2B3S 4k, xal ouummrérw BV? (conf. supra
p- 58, 28 et infra IV cap. 43), tot fere litterae partim evanidae partim
charta agglutinata inductae in A, om. S, fw¢ av avpntnrq Sca 18. wg
7 AT neos TK] /f/ //////_/K A _ﬁls‘* y0 modx xx BY, G¢ 7 yd mpds yx
B3, ...... 7 Bx S, ws ) uf mpos ﬂx Vi, corr. V2 Sca (praeter necessita-

tem insuper obtws add. Sca . % yx B3V2 Sca, # IIK AB!S :
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tag HZ I'O - xai ovvIéves Gga g 1) M.A mweog A4, § ZK
ngos KO. ion 08 vnoxewvas xal §) AA vi OK [énsi nai
©j T'Z ion doviv §) AA): Yoy Gea xai 7 Md zj ZK.
loor Gga xal 0 dmo M.A v@ dno ZK. xai Zove v uéy
ano M4 Yoov 36 oo BM.A psta soi anmo A4, s@ 685
eno ZK ioov &eiyIy w0 ¢m6 BKI uere vob and I'Z,
«v 50 @no A Voov 1 dno I'Z (lon yae dmoxersas 5 AA
% T'Z): Ygov & xel Aowmov %6 6 BMA Ao %
ono BKI* g dee 7) MB meog BK, oltwg 7 I'K meos
MA. @A’ wg ) MB meog BK, 9 AT meos I'K - nai ¢g10
&pa 9 AT mgoc TK, ) TK mgog AM. 3Zoxs 08 nei eg
% MB meog BK, 5§ MA neos AA* xrai eg &pe 7 AT
neos 'K, vy KI" moos AM xei 1) MA meog Ad.

25 ¥. Kara 02 vovg megi vov “"Howre, mag éovey Suvazoy
dvo doSelody s0Ieudv dvo péoog aviloyov Aafsiv dpyave-15
xdg, Oeibousv, Emedrineg éoviv 16 meofAyua voivo, xada
gnow xai 6 “Hewy, oregeow. “ 2xInooueda 06" gnowy “way
delbewr ey pcliora mpog Ty yspoveyiav ebderor.”

26  ’Ectwoav yag ai dodcicar evdesiar ai AB BI' medg
d0%ag alirjhaig xeluevar, wv 08i 0vo péoag avaloyor edgeiv. 20

Svunewhnewodw v0 ABI'Ad mogaldniéyeauuoy, xai
énpspiiodwoay at AT 44, rai EneletyIwoar ai 4B T A,
xal mwegaxnslodw xavoriov meos T B onuelp xai wvelodw

9. nel xal — 8. 7 A4 interpolata esse putat Hu, quemvis ea-
dem infra TV cap. 43 et apud Eutocium redeant 8. % AAM) 7 AA
AS, corr. BSca 7.8, 16 dno A4 | Al, tum post exitum versus G'
(i. e. fgoy) Tde et ante initium proximi versus éné I'Z. Ion yee vmo-
xezar 7 AA adscripsit A%, porro it TZ loov dga xet cel. Al
14. © At in marg. (S), om. B 17. & snte 2x9naducda add. ABS,
del. Hu  20. dAdjheig B3S, ¢Adidas A, om. B!  21. 10 AB I 1A,
coniunx. BS 22. 2n:lsvydwoay BS, in A manus secunda (an alia re-
centior?) in particula membranarum anliquae scripturae superducta
scripsit énefevySm, tum initio proximi versus sequitur cay pr. m.
exaratum 93. af AB T4 A, corr. BS 23. B onuelp) octo de- -
cemve littersrum spetium inductum in A, 8 ..... .. B Sca, 8 onueio
B¢, om. S
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pA: ad = [x: 9x. Sed ex hypothesi est ad = Ix;
ergo eliam uid = (x, et

uA? = »2. Et propter elem. 2, 6 est

pA? = Bu - ua + al?, et supra demonstratum est

{2 = Bx-xy + y{3. lam in his est aA? = {2 (nam
ex hypothesi est ¢ = #{); ergo
etiam subtrahendo

Bu - e = Bx - xy, ‘id est proportione facta (elem. 6, 16)

uB : fr = yx : ua. Sed propter parallelas ug 8y est
up: fx = dy: yx; ergo etiam

dy - yx = yx : pa. Sed piropter parallelas fx ad est
uf : Bx = ue: ad, ideoque

yx : pa = pa : ad; ergo etiam

Oy : yx = yx : ue = ue : ad.

IX. Quomedo autem secundum Heronem!) eiusque
sectatores duabus datis rectis dnae mediae proportionales in-
veniri possint instrumento adhibito, iam demonstraturi sumus,
quoniam hoc problema, sicut etiam ipse Hero dicit, solidum
est. ‘‘Exponemus autem’ inquit ‘‘ demonstrationem omnium
maxime ad manuum operam accomodatam’’ 2).

t Sint enim datae rectae of yo ad
reclos angulos inter se positae, qua-
rum duae mediae proportionales in-

8 veniendae sunt.

a . Compleatur afyd parallelogram-
mum, et producantur dy da ad puncta
(nondum definita) € *), iunganturgque
d8 ya secantes sese in puncto 7, et
é )% ¢ _ apponatur regula versatilis in puncto 8

1) Conf. supra cap. 21, infra VIII cap. 25.

2) Similis demonstratio exstat in Heronis quae feruntur belopoeicis
(veteram -mathem. op. ed. Thevenot p. 143 8q.), quam passim mutalam
sub titulo ws Hgnw & unyavixeis eloaywyais xal v voig Pelomorixoic
repetivit Eutocius in commentariis ad Archim. de sphaera et cylindro
p- 136, Sed in utroque libro ipsa Heronis scriptura minus accurate

* servata esse videtur quam in hac Pappi collectione.

*) Neque hoc loco in Graecis 2n) ra E Z nec paulo post réuvovaer
dilydas xata o H addenda esse existimem; namque haec ipse Pappus
brevitatis causa omisisse videtur.
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téuvov tag TE AZ, &yeig od %) and vob, H dybeion 2ni
oy wijg¢ TE zousy ion yéwyras 1jj dmo vob H Eni v vijg
AZ touy.  yeyovérw, el Eotw 1) uév vov xavoviov éog
% EBZ, {oov 0¢ ai EH HZ- Myw odv &1 oi AZ T'E
uéoar avdloydv glaw vav AB BT. 5
‘Erei yag dedoywwidv 2oty t0 ABIA magelinid-
yoauuov, ai'téocageg evdeiar ot 4H HA HB HI Yot
dAMidaig elolv. Emei odv oy §) AH wvjj AH, xei dvijxzer
% HZ, v dpa 9o 4Z.A peva voi and AH Voov éowiv
3¢ ano HZ. dwe td avza 01 nal 50 vuo AET uste ot
e TH Yoov &oviv v ano HE. xol eloiv ot «i HE HZ
toov doa xal ©6 Vo AZA psve vov o AH v vno AET
pere zof and TH. v w6 éno I'H gov deriv v dwo HA -
Aouwov &pa 16 o AET Yoov dotiv ¢ tmo AZA- g
doo 4 E4 moog AZ, 1y ZA noog TE. wg 08 ) EA meog 1
AZ, § ve¢ BA noog AZ xai + EI meog I'B, wore Zozae
xal wg ) AB meog AZ, ¥ ve ZA neos TE nal §) TE
" 7ebg I'B* vév &pa AB BT péoew avahoydv sioww at AZ TE.
27 V. Kvfog 0¢ #vBov dumdaciog ob uovov edglonetar die
700 Dmoxeyuévov dgydvov xai xad’ fudg, dlhe xai xadéiov
Adyov Eywv tov EmiayFévia.

‘ 1. H éySeioe i i) tot fere litterae inductae in A, % &m1 19y B
Sca, om. S, ay9eioe add. Hu 4. ioce 0 @i EH HZ abundant, ideo-
que suspecta videantur; sed similis pleonasmus infra cap. 97 redit
6. 70 AB I'4 A, coniunx. BS 8. 7jj ay BS, 7it AN A 40. Jj BS.
AH A 12. 10l @mo an B3V2 Sca, Tod amd TH AB'S 13. Toii &_m'f
yn B3V2 Sca, 7tov ano TE AB‘S ¢ ano ne B3 Sca, 16t and HE
ABIS 16—18. y7e BA ngo; AZ wwrk x% %% | ngo; TE xed 11 TE
7Qos . TB. Gore ¥otcr xal w¢ 5 AB 7008 AZ 5§ 1s | ZA ngo; TE xal
n T'E mpos TB At erasis novem fere litteris ab A2; post un BA npo;
AZ add. A2: xai 7 ET woos | TB* dore Eorar xol o5 % AB ngds AZ
11 TE ZA tum sequuntur, ut modo significatum est, pr. m. serlpta mod¢
TE za 7 I TE mpos TB; demque ea quae porro A! habet, dore usque
ad 7oos TB, del. A2 19. + om. ABS 19 —214. aut negligentissime
haec scripta sunt a Pappo aut corrupta a librariis et hunc fere in mo-

_ dum restituenda: xed’ fudc J¢ dik Tob Umoxeiuévov dgydrov ob yévov
evptonsTar xvfos xvfov Jimddoros, dlde xai xa.‘}olou Adyor i‘xwv TO¥
EmraySérta S
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moveaturque secans rectas ye al, donec recta ab 7 ad sectionis
punctum rectae y¢ ducta aequalis facta sit rectae quae ab 7

Z

ad sectionis punctum reclae af duca-

tur. Factum iam sit, ac regulae po-

sitio sit &g, et en = 7f; dico igitur

rectarum af 8y medias proportionales
i esse af ye.

Quoniam enim parallelogrammum
“afyd rectangulum est, quattuor rectae
\ on na 5B 7y inter se aequales sunt.

lam quia a vertice trianguli aequicruris

y a0y ad productam basim ducta est nl*),
est igitur
00-Lo + an? = ni2. Eadem ratione est
Oe-cy + yn? = ne2.  Et ex hypothesi aequales sunt ne
7L; ergo etiam
00 Lo + an? = de-ey + %  Ex quibus est
an? = yn?; ergo subtrahendo
O -La = de- &y, ideoque proportione facta
& : 0L = La: ey. Sed propter parallelas of JOc et
¥8 0L est

&0 : 0L = Ba: af = ey: y8; ergo etiam
of : el = al: ye = ys: fy.

X. Nostra autem ratione per id quod supponitur in-

strumentum non solum cubus, qui dupla maior sit quam
cubus, sed etiam omnino, qui datam proportionem habeat,
invenitur 1).

4

0

*) Graeca verba, quibus Hero brevissime, ut solet,
theorema quoddam auxiliare significavit, ita transtulimus,
ut, quid scriptor sensisset, statim intellegi posset. De-
monstratio aulem, quam supplevit Commandinus, sic se
habet: Ductd perpendiculari 79, propter elem. 2, 6 est
d¢-te + «92 = (92, Commune apponatur 792; itaque
est 92 4+ 792 = an2, et {92 4+ 792 = {n?; ergo J¢-la +

7 an? = ni2,

4) Haec problematis solutio infra redit VIII propos.
14, eandemque e Pappo xata Aé5ir, ut ait, repetit et cum
Dioclis problemate comparat Eutocius in Archim. p. 189 sq.

Pappus 1. b
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. Koteorsvdodw yog fumdxhiov ©6 ABI, xai and sod
4 »évreov meog dpdag aviydw 7 AB, xai mveiodw xavévioy
% mepl 10 A onusiov odTwg Wote TO pév & mégag avvod
nwegunelodar twhip Tl xave ©6 A onusiov éordTe, ¥0 JE
Aotrrov uépog g mepl xévigov 7o Twdoiov nveiodar uerald 5
t@v B T. zovrwy Jy xoveoxevasuévwy Emueraydew dvo
xwfovg eveeiv Adyov Egovtag medg ¢rhnlovg dodévra. xal
@ Aoy 6 edrog memouwjodw 6 vijg BA meog AE, xai
dmbevydeioa 1, T'E éxfeflijodw éni v Z. magayéodw Oy
70 ravovov uerofy tav B T, fwg of 10 dmolaufavouevor 10
avroi uégog ueratv viv ZE EB ebdeadv ioov yévizar v
uerald vijig BE e0delag xai vijg BKI megipegslag: voiwo
yoo mepalovieg alel xal perayovieg T0 xavovioy fediwg
mounoousy. yeyovizw 01, ual dybrw Yéoww vy AHOK,
dove Toag evae zag HO OK. Aéyw Gve 6 and sijg BA15
xUfog eog Tov amo wijg 4O xvfov Aoyov ExeL Tov Emivay-
Yévre, vovtéory vov wijg 4B meos AE.

Nogiodw yap 6 wxvxdog meosavamendnpwuérog xai éme-
Levydeioa 7 KA xPelijodw &ni 10 A, xai Enelevydw
% AH: magdddylog doa Zoziv tjj BA dia w0 fony etvar20
wpy uév KO vjj OH, iy 08 KA vjj AA. EnelevyIwoay
Oy xai ) ve AA xai ) AT. 2nel odv S dovwy 1) Hmo
HAA ¥ fpunvndly nai xddevog § AM, Eouv dga g 0
ano AM neog o amd M.A, vovréony wg vy I'M meog M.A,
ottwg 10 amd AM meog 56 ano MH (xai yap og 7y AM25
eog Ty MA, obrwg v M.A meog Ty MH, wore xai wg
20 @nd AM meog o amo MA, obrwg 76 arnd AM meog
70 ano MH, nai y T'M mgog M.A). xowds meooxelcIw
Adyog 6 wijs AM meog MH. 6 dga ovyxeiuevog & T tob

2. i AB Hu pro 7 B collato VIII, 26 et Eutocio 6. rd@v BT A,
distinx. BS, item vs. 10 140, Zwg o 76 in A paene evanuerunt
1. 42. 10 perafd A, corr. BSV2 19. 2mi|levy9w A, corr. BS
24. 22. ¢neledySw % Pappus infra VIII cap. 26 et Eutocius 28. post
& quuxvedlp add. yap B3, ovoa Hu 25, xal yop &g — 28. » I'M
meos M.A om. Pappus VIII cap. 26 et Eutocius 29. o ante Adyog
additum in ABS del. Hu Tov add. B3
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Construatur enim semicirculus afy, cuius a centro o
erigatur perpendicularis 83, et regula quaedam circa punctum
o ita moveatur, ut alter eius
terminus detineatur clavulo in
puncto ¢ infixo, reliqua autem
pars circa clavulum tamquam
centrum inter puncta 8 y movea-
tur. His igitur constructis propo-
situm sit duos invenire cubos, qui
datam inter se proportionem ha-
beant. Ac datae quidem pro-
portioni aequalis fiat proportio
B8 : de, et iuncta ye producatur ad § punctum circumferentiae.
lam regula inter puncta 8 y circumagatur, donec eius seg-
mentum, quod inter rectas {e 8 abscinditur, aequale factum
sit segmento, quod est inter rectam & et circumferentiam
fry; hoc enim temptantes semper et regulam circumagentes
facile efficiemus. Factum igitur sit, ac regula positionem ha-
beat andx, ita ut sit 3 = IJ«; dico cubum a 8d ad cubum
a 09 datam proportionem habere, id est 80 : Je.

Fingatur enim circulus completus, et iuncta »d produ-
catur ad A punctum circumferentiae, et iungatur An: haec
igitur parallela est rectae 30 (propter elem. 6, 2, quia ex
constructione est x3 = 37, et 0 = 04). lam iungantur rectae
al Ay. Quoniam igitur angulus gad, ¢ in semicirculo, rectus,
et in triangulo Ane perpendicularis est ou, est igitur

Au?: po? = au? : un?, id est

yu 2 pe = au?: un? (namque propter elem. 6, 8 coroll.

est Au:pa = ou:uy, ita ut sit etiam
A2 pa? = au?: un?, et, quic m triangulo
semicirculari yak, perpendiculari ductd Ap,
est yu : uh = Ay : pa, propter elem. 6, 20
coroll. 2 est yu : o = yu?: ud2=2Au?: ua?.
Harum proportionum utraque multiplicetur
cum e : un; est igitur per formulam com-
positac proportionis

5*
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wijc TM meog M.A xal b wijc AM meos MH, vovsécuey

0 wfi¢ I'M meog MH, Adyog 6 avrdg &avey T@ ovyreeuéve
& ve 70D Tob- ano viig AM meog ©0 amo viig MH xai 2x
t0d wijc AM meoc MH. 6 08 ovyxeiuevog &x T& 00 ToD
ano AM meog 70 odno MH xai vob wiig AM meog MHS5
b adrdg oty T3 Adyw Ov ¥yer 6 @mo wijg AM xiBog meog
zov ano vijc MH xt8ov- xai 6 wijs I'M &oa meog iy MH
Adyog 6 odvég doriv v Ay Tob and tig AM wifov medg
7ov and g MH xdfov. @A’ ¢ uév ) I'M ngos MH,
‘ottwg §) I'd medg AE, vovvéorwy §) BA medg AE, dg €10
n AM meog MH, obrwg ) A4 meog 40, vovréorty § 4B
mweog 4O xai &g dga 7 BA moog AE, tovréery wg 6
doIeig Adyog, olrwg 6 and wijg BA xifog medg Tov amod
zijg 4O xifov. Zav ovv moujowusy wai &g Ty BA medg
iy 40, oltwg Ty 4O meog &AAyy Twd, olov Ty AN, 15
Zoovtar 1@v BAd AE dvo péoar avaloyov ai 4@ AN.

28 1. To ¢ detregov tiv meofinudrwy v Tdde.

Ev juoxdiy tog teeig pesdryrag Aafely aldog g
Epaoxer, woal fpunvxdiov 16 ABT éxdéuevog, ob xévrgov
70 E, xai zvgov oqueiov éni wijg AT Aefov 70 4, xal ar’ 20
atTob meds 0p9og dyayev i ET tiy AB, xei mileifag
wpy EB, xai avti xddetov dyaydv &no vov 4 iy AZ,
Tag teels peoornrag Eeyev amddag & v nuxvxdip 8x-
redeiodou, vy puév ET péony dordunronpy, vy 08 4B péony
yewuerouy, Ty 08 BZ aguoviny. 25

Ove udv odv §j BA péoy ¥ovi w6y A4 AT & vjf yew-
uetounj] avadoylq, i) 06 EI tiv A4 AT v ©fj doidunmvuni
ueabTyTe, avepdv. ot yap g pév N AAd meog 4B,
7 4B ngog AT, dg 08 3) AA meig Eavriy, obtwg v T@Y
AA AE dmegoy, vovréory 1) tvov A4 ET, meog tiy twv 30
ET I'd. ndg 0¢ xal § ZB uéon 2otiv tiis couovixiis

1. 700 anle 1ijc AM et 3. ante ano tijc AM add. Hu 4. 700
ante 705 ané add. B3 7. dpe mgog 1wy B3 Sca, doe mpos wije A(S),
omisit et haec et alia B! 44. 2a» oUv et cetera om. Pappus 1. c. et
Eutocius A5. vy v B3V2 pro vy AM (ad DX Co) 16. raiv
B2 AM AB!1S, corr. B3 Sca Co «f A6 AH AB!S, corr. B3 17. 74
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N T

"= “‘“3. Sed est 2 = %fir=

pn - pn un ¢
B o = 0
e o un -~ 8%
%; ergo etiam

%’ = g%.:; est autem B9 : de

data proportio.  Si igitur fece-
rimus ut 8d ad 03, ita 09 ad
aliam quandam velut d» erunt rectarum 3J de duae mediae
proportionales 3 dv*).
XI. Secundum problema!) hoc erat.
In semicirculo tres medietates sumendas esse alius qui-
dam proposuit ac postquam semicirculum efy, cuius cen-
trum erat &, descripsit, et in rec-
ta ay quodvis punctum J sump-
sit, et inde rectae & perpen-
dicularem erexit dg, et rectam
&8 iunxit, eique perpendicula-
rem a puncto d rectam d§ duxit,
tres medietates in semicirculo simpliciter expositas esse con-
_tendebat; nam ey esse mediam arithmeticam, tum g mediam
geometricam, denique S harmonicam.
Tam vero 80 mediam esse rectarum ad dy in geometrica
analogia, et sy rectarum «d dy in arithmetica medietate ma-

nifestum est. Namque est ad : 08 = 3 : dy, et (quo arithme-

tica medietas demonstretur) o _ wdow _ad—ey geq quo-
ad &y —yd ty —yd

modo etiam B; media in harmonica medietate, vel qualium

*) Nam quia est J3: J93 = gd : Je, propter elem. 44, 33 cum
coroll. est Ad : 09 = 9 : x = x: J¢, et est x, sive ut Pappus ait, dv
data, quoniam data est et proportio 8J : J3 et ipsa J¢ (dat. 2).

4) Conf. supra p. 34 adnot. 1.

Al in marg. (S), om. B 19. 20. xévrgor 16 B AB!S, corr. B3

4. 1w udv EA ABS, corr. Co  27. y 02 AE ABS, corr. Co  38. 7
ante 44 add. S
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I3 N ) 3 ~ b 3 ’ \ o ’
peadTnrog, N molwy e0IeLdy, ovx eimev, udvov 3¢ dve Toity
avddoydév dovwv tov EB BdA, ayvodv 8ve ano tov EB BA
BZ ¥ vjj yewuetouxi] avaloyly 0voGy mhdooerar i) dopo-
vixy pecdrng. detydjoerar yop S’ fudv Gozegov 8re dvo
ot EB xai teeig ai AB xai pla vy BZ g pla cvvredeioar s
mowoioL Ty peilova &xpav Tijg Gouovixis peodryrog, dvo
0¢ at Bd wai pio 1) BZ vy uéony, uia 0¢ ) B4 rai pia
% BZ v &heyioryy.

ITgoregoy J¢ Jiahnmréov mepl TWv TOLDY HEGOTTWY
[xai uera vaire mel Tdv & Hunvxdip), elva mwegi T@Y 10
avoxeuévoy avtels dhlov TeLdy rata Tovg madalovg, xai
UoTegov 7eQl TGV TOQE TOIG VEWTEQOLG TEGTAQwWY GxolovIwg
Taig proualg avt@v, xai wg dvvardy doTv ExdvTny TGV
déna pegorirwy Oia i yewuetoinils avaloyiag edoioney,
tva xal Tov moxeiuevor Eheyyov dia whsidvwy gooTnodueda. 15

Iegi @y ToLdv pedoryrwy.
’ ! I} b ’ ~ 0y v

of. Awagéper Tolvwy ueootng avaloylag T@de dre &t
pév ti ot avedoyle, TobTo %ol pesdrng, oV gy wel
dvdnaly. ueodrnreg ydo eio Teels, v 1) uév doLIunTin),
7y 08 yewueroun), 7 08 douovexr. 20

P 3 ~

AptYunrins) uev ovv Aéyetow psadrng, Gvav roLdy oviwy

Sowv 6 péoog T tow &vog uév Tav anpwv Omegéxy, Omep-
’ \ C \ ~ ~ < p A ! \ \ 4 \
éynrar 08 Vo Toi Aowmol (wg Exee 6 &' meog Tov ¥ xai
\ ) 3 N ¢ S 4 C ~ o \ C
Tov y' @oududy), ) Grav 5 g 6 medrog Beog medg avToY,
7 mouwry Vmegoyy meds Ty Oevtégav. [mewra ¢ dxovery 25
del za vmegéyovra.]
\ \ 3 ! 3 b] ’
Tewuetoury 08 Aéyetar peoorng, vovréorwy dvaloyia
¥y - ~
welwg, drav 5 wg 6 uédog boog ‘mweog Eva T@v dxeww, ob-
twg 0 Aotmdg meog Tov péoov (wg &xee 6 g’ deLIuog meog

\ ! N \ ! \ b [ 3 < C -~
ze Tov 18’ xal Tov ), xai adhdwg* Otav 3 wg 6 Me@TOG 30
8oog meog Tov OevTegov, v mewry Vmegoyy meog suY Oev-
Téoar.

1. 0t 3t Hu pro diore 3. 16y EBA ABS, corr. Hu auctore Co
5. xal 7peic Hu pro xel «f 1pei¢ 1. ule d¢ Hu auctore Co pro ulay

J¢ 10, xal pere — quixvxdle del. Hu 17. IB A! in marg. (S),
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rectarum media esset, non dixit; sed tantummodo hanc esse
tertiam proportionalem rectarum &8 80 significavit, ab ipsis
&8 86 BL, quae in geometrica sunt proportione, harmenicam
medietatem formari nesciens. Infra enim (propos. 20) a no-
bis demonstrabitur in harmonica medietate esse

maiorem extremitatem = 2¢8 + 398 + S

medium terminum = 28 + B¢

minimum terminum = d8 + SL.

Primum autem de his ipsis tribus medietatibus, tum de
aliis tribus, quae apud veteres his opponuntur, disserendum
est; denique de quattuor illis, quae sunt apud recentiores,
secundum ipsorum sententias dicemus, et, quomodo unaquae-
que e decem medietatibus per geometricam analogiam inve-
niri possit, exponemus, quo copiosius hanc quam ingressi
sumus demonstrationem persequamur.

DE TRIBUS MEDIETATIBUS.

XII. Differt igitur medietas ab analogia eo, quod qui-
dem omnis analogia medietas est, minime autem contra.
Etenim medietates tres sunt: arithmetica, geometrica, har-
monica,

Arithmetica medietas dicitur, si, tribus positis terminis,
aequalis differentia est inter medium terminum unumque ex-
tremum atque inter alterum extremum mediumque (velut 6
eodem differt a 9 et a 3), vel si primus terminus ad se
ipsum eadem proportione est ac prima differentia ad se-
cundam.

Geometrica medietas dicitur, si medius terminus ad unum
extremum eadem proportione est atque alter ad medium
(velut 6 : 12 = 3 : 6), et aliter: si primus terminus ad se-
cundum eadem proportione est ac prima differentia ad se-
cundam.

om. B & A2 in rasura 24. 7 S, ropla AB 7 &¢ 6 B (7 dos B3
‘in rasura), //// A, 9 &¢ (sine 6) S  adrov ABS, corr. Hu auctore Co
25. 26. mpdre — vmepéyovre interpolatori tribuit Hu (vide p. 87
adnot. 1) 28. 6 ante uéoog om. S 30. 7ov dwdexe (sine acc.)
xal 7ov 7ole A(B), numerales notas restituit S -
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‘Jouovinr, 08 dove peadrng, drav 6 uéoog Beog T avey
péoer vmepéxn uév Evog T@v ampwy, vmepéynrar 8¢ Vo Tob
Aotob (g Exee 6 ¥ aguIuog moog e tov'f wal wov &),
7 Ovav 5 dg 6 meditog Ggog meog wov Telvov, % mewry
vregoyy) meos Ty devrégar. 5

Toltwy vmoxeiuévwy edpijgousy 6uod Tag Toeis Ussd-
wrag & Elayiorarg edYeloug mévre Tov doLIudv meoyea-
péviwy Tavde.

31 "Eotw 07 medtov dodewodv tiv AB BI uéony edoeiv
%QTC TV yewueToLay avaloylay. 10
"Hydw meog 6pdag 7) I'd, nai
J dixe vetunodw 3 AB v¢ E, xai
megpl xévrgov ©0 E dia tod B mege-
pégera ypageioa teuvétw Ty meog
o Ty E >y dpdag xava 'I:()’J, xai tfj t@ B 415
gmievyvvovay ton agreriedw 3 BZ,
xai yiveraw ) Lyrovuévy uéon ) BZ. émilevydeioe yag § 44
S0y megiéye ywriav pera tijg Bd o vo lony eivor Ena-
zépav t@v BE EA ] émilevyvvoboy ta 4 E. &rwv 06 nai
3y meog v I' 0pd1). xai igoywwiov &ea ©o ABA telywvoy 20
7@ BI'4, »ai dia Toizo ol mwegpl Ty xovy avrdy ywviav Ty
700¢ T B mhevgal avdloyoy eiowv: g &pa 1) AB meoc 4B,
9 Bd moog BT, wai uéoy vév AB BI' 1) B4 ioy vjj BZ.
32 /. "Eoto 08 doYeodv tav AB BZ v $docova
dxgav Aafeiv. ‘ 25
Tezujodw dixa 3% AB ©¢ E,
xal 7egl xévrgov ©o E dia tov B
megupéoei  yeypapdw, xal adry
/ rerunodw Vmo Tig dia vov Z mepl
, xévtgov 70 B yoagouévys megipe- 30
« by ¢ p gelag wara 10 A, rai xadevog Jydw

0

3. 5 B3 pro 7 (idem tacite corr. Co)  45. & B AS, distinx. B
19. 7@ AE ABS, distinx. Hu  22. nisvpai B3 pro mlevpar {idem ta-
cite corr. Co) 24. 1y add. Hu 2ldrrove AB, corr. S 28. alry
B, avry sine spir. et acc. A, adty S 29, de B3 Sca, @ A, &S, J»» Bl
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Harmonica est medietas, si medius terminus eadem parte
superat unum extremum ac superatur ab altero extremo
(velut 3 superat 2 dimidid huius parte et superatur a 6 di-
midiA numeri 6 parte), vel si primus terminus ad tertium
eadem proportione est ac prima differentia ad secundam {).

His definitis tres simul medietates inveniemus in mini-
mis quinque rectis lineis (propos. 415), postquam haec prae-
miserimus.

Primum igitur propositum sit, dalis rectis af Sy, me- Pmp
diam in geometrica analogia invenire.

Ducatur perpendicularis yd, et bifariam secetur af in
puncto &, et circa centrum & circumferentia per 8 descripta
secet perpendicularem in J, et rectae puncta 8 J iungenti
aequalis abscindatur 8f; iam fit media quam quaerimus gC.
Nam iunctd da angulus odf rectus est, quoniam est fe =

= de*). Sed etiam’ angulus #yJ0 rectus est; ergo triangu-
lum «fd simile triangulo 08y, ideoque latera circa commu-
nem eorum angulum @B proportionalia sunt, id est ef: dg8 =
d8 : By, sive rectarum of By media proportionalis est g9,
quae aequalis est ipsi 8C.

XIII. Propositum autem sit datis rectis «f S minorem Prop
extremam in geomelrica analogic sumere.

Bifariam secetur a8 in punclo &, et circa centrum & per
punctum g circumferentia describatur, et hanc circumferen-
tia per punctum { circa centrum g descripta secet in puncto
d, et ducatur Jy perpendicularis ad «f; iam rectarum

4) Formulas igitur hasce proponit Pappus: primum in progressione
guae descendere sive ad minus vergere dicitur, positis ternis membris
a b ¢, notationes esse

arithmeticae medietatis a : a a—b
geometricae » » a:b b H
harmonicae » » a:c¢ =-¢

at in crescente progressione similes esse formulas membris differentia-
rum vicissim positis.

*) Hoc voluit dicere: quoniam ex constructione punctum J est in
circumferentia semicirculi, cuius diametrus est ¢8 et centrum e&.
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% AT, xai yiverar ©iv AB BZ volzy avddoyov 3 BI. dei-
wvtae yag Opoiwg [rara Ta avte] voig meoetgnuévols &mi
Tijg péong.

(Kai pavegor Gze, gav uév 6 doeig tijc dvaloylag Adyos
7 Ourddoiog, wove vy AB wijg BT tevpaniaoier eivat, 15
ton tfj 4B tdeuévy diyoropia Zotiv wijc AB, vovséory
1‘7EB 5011‘,:', gav O¢ yeitwv 7 dmléomg 6 Adyog 7, &Adaowy
ozl Tiig nuoelag, av O¢ éhdgowy 5 Tob duhaoiov, yetng
goviv vijc EB fueoelog.)

33 ’Eorw 08 viv dodetodv @y ZB BI” vy peifove dxpav 10
eboeiv.

"Hy9w dy meog dedag 4 I'G,

nal 7megl xévigov %0 B dia zov Z

yoagouévy negLpbocta Teuvétw av-

tpy xore 70 O, xai i BO &me-15
ety s §evx0u’ag;‘n96g dpdag ﬁ'x&tg 1‘7’49'
ylvevae 0n 7 AB. tpivy avaloyoy
oy B BZ. xai yep votzo qavegov $x v moodedery-
uévow.

34 o’ IMakw Eotwoer dbo eb9siar at AB BT, nai moog 20
oedag ©jj -AB 1) AAE, dove lony eivar vy A4 wjj AE,
xal &neletyIwoay at B4 ETZ, xal ano tob Z xadsrog
éni vy I'B % ZH- 6% doviv o v AB meog BH, oitwg
7 ©wv AB BT bmegoyn meog wv v@v I'B BH dmegoyyy.

‘Enei yag oty wg i) AB moos BH, 1) 4.4 ngog ZH, 25
toviéorwy | AE npog ZH (lon yae éovwv 4 AE vfj Ad),
xal ¢ Goa 9 AB meog BH, ovtwg %y AE moos ZH. a&Ad’
og ) AE meog ZH, oirwg §) AI' meog I'H dia %6 ioo-

i)

4. % By B3 Sca Co, # Bd AB'S 2. xara 1& adre del. Hu
4—9. haec alienum a Pappo stilum produnt 4. initio notam 1y’
add. S 6. fone A, corr. BS 7ij om. AB!S, add. B4 Sca b 113
Jiyotoule B¢ 7. 7 ante dumrd.] 1’)L Al e A2 43,9 yd B3 44, ad-
tis A, corr. BS 15. xaré 70 0 xal 74 BJ B3 16. 1 ad B3
20. IA4 A! in marg., om. BS 23. &yf B3 pro I'Z (ldem tacite corr.
Co) 23. Jéyw ante o1 add. B4 7. 28. @A’ &¢ 7 AE moos ZH
A? in marg. BS, om. Al
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af B¢ terlia proportionalis fit 8y. Demonstratio enim similis
est superiori de media proportionalr. ‘

[Et manifestum est, si data analogiae proportio dupla
sit, ita ut af sit quadrupla 8y, rectam quae aequalis rectae
@4 ponitur dimidiem esse a8, videlicet ipsam &f; si autem
maior quam dupla proportio sit, eandem esse minorem quam
dimidiam; denique, si proportio minor quam dupla sit, ean-
dem maiorem esse quam dimidiam.]

Jam propositum sit datis rectis 8 Sy maiorem extre- Prop.
mam in geomelrica analogia invenire. 8
Ducatur perpendicularis &, et hanc circumferentia circa
centrum @ per { descripta secet in puncto &, et iunctae §J3
perpendicularis ducatur 3; fit igitur a8 tertia proportiona-
lis rectarum 8y 8. Nam hoc quoque manifestum est ex iis

quae supra demonstravimus.

XIV. Datis. rectis af By minor extrema in harmonica Prop.
medietate invenialurl). 9
o - Rursus sint datae duae rectae .

af By, et ipsi af perpendicu-
laris ducatur recta dae, ita ut sit

& da = ag, et iungantur rectae 8d
« Ny 5 e?fc, et a punclo { perpe'ndicula—
7 ris ad y@ ducatur {n; dico esse

af __ o—Py
~ Bn yB—pn’

‘ Quoniam enim propter paral-
. lelas da Cn est

off : By = Oa:(n = ac: Ly (est enim da = «s), et
propter similitudinem triangulorum
aye yni

ae: [y = ay : yy, est igitur etiam

1) Hinc usque ad propositionem 48, quid quoque loco propositum
sit, in Graecis non legitur; addidit Commandinus, cuius verba nos pau-
cis mutatis repetivimus.
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yine evar 1o tolywva ATE TZH:- ot Gpa xei wg AB

eog BH, otvwg % Al meog TH. nai &ovey ) uév AT,

vmegoyy vwv AB BI', 7 0é I'H dmegoyy swv I'B BH-

govwy dga &g 7 AB mgog BH, obrwg 3 vév AB BI' vmeg-

oy meog Ty s@v I'B BH Vnegoyijy. [todro 08 16 Fed-5
onue xeNoLuoy oty &lg TNV GopovIniY MEGOTITR " TEWEY)

y¢o &otw 1) AB, devrépa ) BI', veiry % BH.]

35  Eav 0é ai AB BH doddGow dngat, Lyrdusy 8¢ wy
uéony, EmilevEarreg myv BA, xai mgog dedas abavieg amo
vob H vy ZH, xai and vot Z &ni 16 E EmifevEavreg 10
vy ZT'E, &ouev v I'B péony vdv AB BH. ol 1) ano-
debig pavega.

36 1e’. AoYeodv ¢ tiv EB Bl wy uellove angav ev-
grjoouey @no vob E meog dedag akavveg vy AEZ nui loag
Yévieg vag JE EZ, nei vog BZ AT émilsvEavreg xai &x-15
Bakovreg Eni vo H. .4 yag and tov H &mi woy BIT x-
BAndeioav xdIevog ayouévy HO iony amoréuvee ©jj Lyvov-
pévy wpy OB.  |ovumeooiviar yap ai I'd BZ g émi vo H
nyuévar: Oei yap tnoridecdar vy BE peilove vijg ET.)

37 &', dVo ndhv doYeroiy ebdeaav vov AB T, dv pei-20
Lwv ) AB, uéony &v iy dmegoys] ebonoouey ovrwg. xreiodw
wj T oy §) AB, »ai ) 44 dixa zezunodw xata ©6 E, rai
©] EB oy zelodw 3 Z. xoi qovegov bt 1) Z Eoviv 4
Cnrovuévy ebdeia.

. 5. tolito — 7. 7 BH interpolatori tribuit Hu 7. # AB B HBT
r' 7 BH A (item B. nisi quod hic distinxit 7 8y), devrépe et 7olry
restituit S 43. IE A!in marg., om. BS tav EB BI' Hu pro
tov I'B BE A4. AEZ Hu pro E4Z 17. 29 B3 pro 7 6
18. 19. ovumegoivrar yep cet. scholii inslar ab aliquo Pappi interprete
addita idem diserte monent quod tacite Pappus supposuit 18. ouu-
negovvras B, convenient Co; octo fere lilterae obductae in A, quas ex-
cipit edrar non satis perspicue scriptum; eandem scripturam post la-
cunam significat S 48.49. &mi 10 H nyuévar Hu pro 2nl ra H uéen
19. vmor(Yeodar iy B et codex Commandini, ¥76 £ ac deinde initio
versus decem fere litteras obductas habet A, vmo #¢......... s
BE aegre agnoscitur in A, om. B!S, Sy add. B¢ et codex Commandini
175 &y Co, tij¢ O AB1S cod. Comm., ijs ¢ B* 20. Is A!in marg.
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of : fp = ay:yp. Et est a7=a,3j-ﬂ7: et yn =
8 — Bn; ergo etiam

gy = =B
s B = 5y

Datis rectis af 8y media in Prop.
harmonica medietate tnveniatur. 49
£ Si autem af @7 extremae

A datae erunt et mediam nos quae-
4 X f remus, iunctd 8 a punclo % rec-
tae af perpendicularem ducemus
7L, et a { ad ¢ iungemus rectam
Lye; sic habebimus ipsam y8 me-
diam rectarum of 87. Et mani-
festa est demonstratio.

XV. Datis rectis &8 8y maior extrema in harmonica me- Prop.
dietate inveniatur. "

™

Datis autem ¢f fy maiorem

g exiremamn inveniemus, si a puncto

& rectae By perpendicularem du-

U4 /9" 7 F cemus rectam del, ita ut sit Je =
&L, et iunctas B Jy producemus

¢ ad 7. Nam perpendicularis 79,

ab 7 ad 8y protractam ducta, abs-
cindit rectam 38 aequalem ei
quam quaerimus. [Concurrent
" enim dy B versus punctum 7
- ductae ; scilicet 8¢ maior quam &y supponenda est.]

XVL. Datis vectis af y media in arithmetica medietate Prop.
nveniatur. 12

« Rursus datis duabus «f 'y, quarum maior
of, mediam in aequali differentia sic invenie- *
mus. Ponatur rectae y aequalis 80, et da bi-

¢ | fariam secetur in &, et rectae &8 aequalis po-

¥ natur {. Et apparet { esse eam rectam quam

o -
I
!
I

8 1 quaerimus.

d

(8), om. B 7@y ABT' A, distinx. BS  22. 7 0@ B3, 7 _1F ABIS,
% B Co xare add. Co 70 ¢ Co, 1t EXK ABIS, 1¢ ¢ B3
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38  ‘Ouolwg 08 &v ai Z T’ do9dowr, Ty Vmegoyly abrdvy
npoodéveee vfj Z vy yevouévyy Eousy tony Ti AB.
*39 "H ndhwv &av ai AB Z dodd@owy, ) vmepoys) abrv amod

¢ Z agaugedeioa mowel iy I tolenp. :

40  “Eotw odv 4 Z péoy viv AB T 3 Yoy tmepoyj* xaib
gorar aguIunTin) ueadsng v AB Z I e0deadv. yeyevi-
03w 08 xal wg ) Z moog vy T, 0y I meog H- xai Eorar
v Z T H evdeidy yewperguny pecding, toviéoriy ava-
Aoyla wwolwg. x&v O ©6 moodewydéy 0vo ebdadv TV
I'H, &v peifwv § T, mpy @ mopowusde, Gor’ evar ¢g10
v I 7gog iy O, obrwg tyy wav I H vmegoyny meog wny
16y H O vmegoyny, &ovow &pa xai vav I' H O edady
dopovian pegorng. 6 avrog 08 Adyog Tijc AB medg Ty T,
xai tig I meog iy O, Tdv &nowv Spwv &l ve Tig det9-
unTixiic pueadryrog zal wijg Geuovixils: Eoovrar ovv mévrels
T0v aguIucy layiorar evdeiar megLéycvaat Tag ToEls uesd-
mrag (Jvvausvar xal ¢ovpuergor eivar mpog arinlag).

1 Aua xai 00 apdudv haylotwy wévre cvvioracdau
xata te Tovg nollamhaciovg Aeyoudvovg Adyovg xai Ene-
pogiovg xal Todg Aownovg, &diaigérov yoiv wijg povadog 20
vmoneiudvyg. dni uév yag vod dumhaciov Adyov tijg AB
mweog iy I' [&v dumhaoivy Aoy dodeiong] dmodelypazog

1. «f ZI' A, distinx. BS 3. ef add. Hu ABZ A, «a 3  BS,
corr. Co 8. 1dv ABT A, 1év « 8 y BS, corr. Co 6. 1év AB ZI"
ABS, distinx. Co 8. &» ZI'H A, distinx. BS 9. 40. 16y TH &
ueiloy HI' A, distinx. BS 0. mormocueda Hu pro mopioeusde
o1’ A, So1e B, &S M. 1w 1dv y 7 B, ziw T'H AS, 1w y 7 Bt
12. ante vév 1O 8dd. © obtws 6 (0 del. A2, 7 ndd. S) 19y TH bmegoyny
7pds iy AS, & orw iy add. BY, del. B4 (erratum igitur parlim cor-
rexit B!, partim BY)  42. 7y HO A, distinx. BS &g Hu pro piy
7av THO A, distinx. BS 17, duvduevac — allileg] vera haec sunt;
nec tamen ab ipso Pappo scripta, sed ab interprete addita esse viden-
tur 18. “4ua zal etc.] haec usque ad cap. 42 extremum Pappi col-
lectioni ab slio scriptore interserta esse videntur “Aua] “Eorw dd
coni. Hu névie S, E AB 20. yoiv Hu, nimirum Co, ovv ABS
23. & — do9elans del. Hu auctore Co (alia est ratio loci qui sequilur
p. 80, 12)
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Datis rectis § y maior extrema in arithmetica medietate P:‘;P‘
inveniatur.
Similiter autem, si { y datae sint, differentid earum
additd rectae { habebimus rectam aequalem ipsi

i of (quae tn superiore problemate maior extrema

‘][ posita est).

g T Datis rectis aff { minor extrema in arith- Prop.
¢ '7 melica medietate inveniatur. "

P l Rursus si af { datae sinl, differentia ea-

rum a { subtracta efficit y tertiam.
Tres simul medietates in quinque minimis rectis inve- Pl“f;l'-
niantur.

Sit igitur { media rectarum af y in aequali differentia;
ergo erunt af { y in arithmetica medietate sive progressione.

Sed fiat etiam {: y = y : 5; erunt igi-

tur § y n in geometrica medietate sive

progressione, quae proprie analogia ap-

pellatur. Denique si secundum ea quae

supra (propos. 9) demonstrata sunt dua-

bus rectis y 7, quarum maior est y,

tertiam & talem addiderimus, ut sit

y:d=y—1n:n—3&, erunt igitur

4 7 L} rectae y 7 ¢ in harmonica medietate

sive progressione. Est autem af:y =

y: 9%, et sunt af y extremi termini

in arithmetica, y J in harmonica me-

dietate; erunt igilur quinque minimae rectae, quae tres

medietates continent [eaeque etiam inter se incommensura-
biles esse possunt)].

Verum etiam propositum sit in minimis quinque numeris
tres medietates constituere, et in multiplicibus quae dicuntur
et superparticularibus aliisque proportionibus, indivisibili ni-
mirum unitate posita. Nam exempli gratia, in dupla propor-
tione rectae af ad y, minimi numeri id quod propositum est

*) Vide append.
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(4} N \ ’ ~ J> \ ’
Evexev Zoovrar 10 mooxeipevoy mootvreg dorduol Edyioror
(< \ < / \ < ’ \ < v \ < ’ \ \ ~
8 ve of nal 60 9 xal 0 ¢ xal 0 0 xal 0 Yy, i 8¢ vijg
’ > ’ J A ] 4 ’ [ ’
Touthadiovog avaloyiag apeduol Elayioror yivovrar o e iy
\ < nC ’ \ < ’ \ < 4 \ ~ [ -~
aol 6 ¢f xai 0 & xal 0 ¥ nal 0 . xai dfhov wg Ol
\ h) \ -~ » ’ A} b ) ’ J \ >
nal &l Ty akdwy Aoywy Tovg Elayiorovg eptIpovg avev-5
elorewy TGy TEUOY pEdoTTWY. %AV Jweig Exdorny Tig E3éAy
&ridecFar, Sio Tdv meoyeypauuévwy sbdnlov, TAGY TELGY
Oowr Emi uév vijc deedunrinils pecdTnrog Svvwv &v Elayd-
b} -~ ’ ’ b ] \ \ ~ -~ ’
ororg agtduoic ¥ B o, &nl 02 wijc yewuerpuriig &' f o,
ral T@v xare Tov Oudouevoy Aoyov mvIuévwr elg Tovg iodnig 10
nmoldardaciovg xai Tovg Emipogiovg peraleufavouévov xai
\ ’ k4 b S ~ ’ ’ -~
Tovg Aotrovg. oiov Emi toi dimdeciov Aoyov, wiig AB
\ M ’ ’ (4] p A \ \ \ ’ ’
7eog v I' Aoyov Exovong 0v &yer ta ' moog 10 @', vdo-
b] 1 \ ~ AY ’ b \ \ ~ ’ A} »
pev avel uév tov § va &', avei 08 vov o va § [& Toy
(4 ~ -~ U \ h] \ ~ \ ’ b ] ~ ~
dregoxii @ f). nai émel Ol wov wéoov avrav @ Tow15
vmepéyey nal vmepéyeodar, yiverar v Z e0dsia povddwy
~ / \ < ~ \ \ ’ <
Ty [uéoov]. wel o tiig Z moog iy I' Adyog fuuudheog,
C ’ \ U [4 >\ \ ’ v C ~ \ \
wg y meog B'. 6 avrog 98 rovryw xai 6 Tic I' meog Ty
H yevouevog ov mousl w6 moofinue tijg povadog ddiaigérov
pevovong. mdvie &ge Tl xai yiverar avei uév toi & 20
¢, avei 08 tob ¥ 6 9 aguIuds, xai avii toi f 6 ¢
xai yivesar §) H e096ia povadwy & xai § @ dphovére po-
A ~ \ ~ ~ ’ p ] \ U ’ ' ’
vadwy ToLdY xal TwY TeIGY pesoTrwy agtduol ¢ ¥ ¢' &'y,
. Toabre udv odv mepi TGV TOLEY HECOTITWY AT
\ ’ o \ \ < ’ ’ 2 -
tovg madatovg, Ove 08 wal ¥ Yuxvxdie Jvvardy EoTv 25

2. 18 S, dodexe AB  xal 6 2vvée xal b EEB (sed deinde cum AS
2l & 0 xal 6 ) 3. roimhaolovos A2 ex Toimdacix» (erasis litteris
ov, ul videtur) 4. xal 6 TB AB3, om. B!, et 6 ¢ 8  xal % ¢
xel 3 T xel 7§ B A, xcl of £ xal of y xal of dvo B!, corr. B3S (nisi
quod B3 intacta reliquit & et dvo) 7. meoyeypeuuévwy B, moo/////[|
uérov A (sed vestigia litterarum y.yp... ctiam nunc agnoscuntur), mgo-
Aedeyuévov S 8. aptSunuixiis peodrnros BS, ao//////////|neoc][vos A
oviwy Hu, |///v A, ...vB, ..0v S 9. « (ante 27i) B3S, 4 A, om. B!
2nl &t B! et 1ijs B4, tot fere litterae evanuerunt in A, unde lacuna in S
JBaBt Copros T B 10. xal Tov — 42. dotmmovs) nonnulla de-
siderari videntur Commandino; ante xai 1é» add. &nl J¢ wij¢c ¢couore-

xiic &' ' 8 Hu 13. doyov &ovens Hu pro ovong 14, udv 1oy Hu
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facientes erunt 12 9 6 & 3; in tripla autem proportione mi-
nimi numeri erunt 18 12 6 3 2. Et manifestum est, qua °
ratione etiam in aliis proportionibus minimi trium medieta-
tum numeri inveniendi sint. Atque etiam, si quis separatim
quamque medietatem exponere velit, id ex lis quae supra
scripta sunt elucet; siquidem- tres termini minimi in arithme-
tica medietate erunt 3 2 4, in geometrica & 2 1, in harmo-
nica 6 3 2, et numeri, qui iuxta datam proportionem fun-
damentales sunt, in. aeque multiplices et superparticulares
reliquosque transferentur!). Velut in dupla proportione, si
est af : y =2:1, ponemus & pro 2, et 2 pro 1.- Et
quoniam necesse est medium numerum a primo aeque dif-
ferre atque a medio extremum, fit recta { trium unitatum.
Et rectae [ ad y proportio sesquialtera est (scilicet 3 : 2).
Cui si aequalem facimus proportionem y : 77, non solvimus
id quod propositum est, quoniam unitatem dividi noluimus.
Omnia igitur ter multiplicamus, et fiunt 12 pro 4, 9 pro 3,
6 pro 2. Itaque fit recta 7 unitatum & et 9 3; ergo daia
dupla proportione trium medietafn minimi numeri sunt 12
96 4 3. "

XVII. Haec igitur de tribus medietatibus secundum ve-
teres; verum etiam fieri posse, ut

1) “Per muduévas intellige numeros in qualibet proportione mini-
mos, qui sunt veluti radices quaedam, a quibus reliqui gignuntur; Dio-
phantus vmosraceis appellat. Videtur autem docere quo pacto inve-
niantur minimi numeri, tres medielates continentes” Co, qui praeterea
demonstrationem a Graeco scriptore omissam supplet. Quod autem
Diophanti dmootaoss comparat, quae in illius arithmeticis passim oc-
currunt, in errore, ut opinor, versatur.

pro uiv tob 4. 15, & fop vmegoys 1@ ' del. Hu (interpolator signi-
ficavisse videtur differentiam inter 4 et 2 aequalem esse pumero 3,
quod ab h. L alienissimum est; Pappus scripsisset &' fog aveloyly,
nisi id ipsum tacite intellegi maluisset) A5. &mel B3S, 2m (sine acc.)
Aet, ut videtur, Bt 46. ylyverae A, corry BS 17, uéoov del. Hu
20. 70l Co pro zgsic 4. 6 +f Hu, of B AS, of dlo B & 5 B3S,
7CA, 5Bl 2. add. S
Pappus I. 6
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avrag ovorjoacdar &y aylovag ' edIdelarg Tov detIudy,
d7Aov dvrevdey.

’Exxeiodw yag ©0 fjuinvndiov #yov iy BA xdIevoy xai
v EB 3x xévigov, xai vy AZ wadevov, xai fxdw dia
tob B dpanvouévy vob xixdov ) OH xai &xfAndelong vijgs
ETH selodw tjj BH ilon 1) BO, xai éneletydw 7 KO-
Ayw bte & tfj apuoveri] ueodryse 7 EK péon doriv tav
BE EZ, peylosng ovong vijg¢ BE xai aylerng vijc EZ.

’Ercel yap dpdai elow ai moog voig B Z ywviee [map-
aldnhég doviy ) AZ v OH, xai iooydviov t6 EBH wei- 10
ywvoy 1@ EZA vouyuvyp, vo 08 BOK woiywvov v ZKA
Totyuvy), &ty &ga &g §) BE moog EZ, 3, HB medg ZA.
{on 0¢ 1) BH ©jj BO* xai wg &ga 7 BE ngoc EZ, 3) BO
modg AZ. @A’ dg 9 BO meog wy AZ, 1) BK meos KZ,
xai dotev §) uév BK dmegoyy tdv BE EK evdawv, 1) 015
KZ dnegoyy tiv KE EZ e9adv: éonwv &oa wg 1) BE
nwoog thy EZ, obrwg 1) vdv BE EK dmegoyy meos Ty Tty
KE EZ tmegoyiv- Gouovixyy dga pesdryre megéyovaey
ai BE EK EZ &0%¢io, uéong ovons wijs EK xal usylorng
tiic BE xai ehayiorng tiic EZ. é&0sixInoav 0¢ xai ai pév20
Ad ET T4 oy doudunronpy, at 08 A4 B4 AT wip yew-
perouny © ai Toels doa peoornreg évrerayuévar eloiv xai &y
Huevrdie.

1. avras Hu pro adra 3. xaderov B4S Co, xadéxarov A, xad’
&aorov Bl cod. Co - 6. lne(su};_«ow Al ex dmilsUydw, ut videtar
% AKO Co, 1 KO AB1S, i) axd BY, 7 % Sca 9. rois BZ A, distinx.
BS na(ml).nlo; — 13. 7oeywyy interpolatori tribuit Hu 44, 13, Taie
EZA roydvwe ABS, corr. Sca (16 KZA toiyaive Co) 12. 7 ante
HB add. Hu A4, add’ og A2 ex dAhwg 20. ijs & BS, evanuit
scriptura in A &dely9noay B4 (ostensum est Co), [///|9n6ev A, ....9n0ay
Bl, 2lelg9noayv S, dygIncav Sca vel alius corrector in S 24. iy
aptdunrixiy (scil. mgte‘zoumu ywon;m) Hu pro tr,; GoLunraxijc
af 88 A4 BA AT vy yewusvoxqy Hu, of 0t ey ¢y €0 tijs yeoue Bb
(Co) et rouxiis B, in A quindecim fere litterse evanuerunt et tantum
erpixijs manserunt, in S spatium relictum ante yswuergixijs 28. nue-
xvxiw A, corr. BS
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in semicirculo tres medietates in sex minimis rectis Pl;‘;Pc
constituantur,
ex his manifestum est.
. Exponatur enim semicirculus afy, cuius a centro & du-
catur &8 et diametro perpendicularis 84, et rectae &8 per-

I

{/
« ; I 7

pendicularis 0, et ducatur per g tangens circulum recta
971, et rectd gy productd ad 7 ponatur 39 = @y, et iun-
gatur recta dxJ; dico in harmonica medietate ex mediam
esse rectarum B¢ e, maximum autem terminum esse B¢, mi-
nimum &.

Quoniam enim anguli ad 8 [ recti sunt, est igitur
Pe: el = PBn: 50 = B9 : [d. Sed propter similitudinem trian-
gulorum B9x L0x est 83 : 00 = Bx: [x, et est fx = Be — ex,
et {x = xe — ef; est igitur Be: el = Be — ex : ne — eL.
Ergo rectae B¢ ex & harmonicam medietatem continent, est-
que eéx media, Se maxima, & minima. Verum etiam demon-
stravimus (supra cap. 28 med.) rectas ad ey dy arithmeticam,
et ad BJ Jy geometricam medietatem continere; ergo tres
medietates in sex minimis rectis fe (sive ey) ex &f ad Oy
Bd*) ex ordine constitutae sunt in semicirculo.

*) Diserte haec addidimus quae cogitatione supplevit Graecus scrip-
lor, Sunt autem utique necessaria atque efficiuntur ex nostra emen-
datione p. 82, 24, qua demum genuina demonstrationis elegantia resti-
tuta est.

6*
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44 o). ’Emel 38 nal Nuxduayog 6 ITvSayoeindg xai &lAoe
Twvég 00 udvov megl TGV meWTwy TELAY pedoTiTwY eigi-
xaow, af Xe10LUOL TUYYdvovawy udlioTa Eog $G¢ TGV TTa-
hawiy avayvdoeg, dAha nal megi &AAwy TudY xara Tovg
medatodg, xal ¥t taig §§ radraig &hhat Sd TdY vewrépwy 5
mweooevonvTaL Téocageg, megaodusda xai mwegl TovTWY €i-
nwely dmurovategov, dxodovijoavreg péveor ys zoig med-
Tegov, olriveg amé uév ¥oi upeilovog Bgov motovusvor Ty
perafacey voeig 8Eédevro tag mpospnuévag xxx [and soi
dhaaoovog usilova uerpoivisg &lldag Toeig diapegovoag T@y 10
TQWTWY].

45 ‘Ovav uév yag 3] g 6 veizog Sgog meodg Tov modToY,
olrwg 7 tob medrov Bgov Umegoyy medg TRy vod devvégov,
Ty peddryra mevavriov Tj dpuovixi xalotouv.

Ovav 8”3 ¢ 6 wolrag Bpog meodg Tov devzegov, 7 Tod 15
7EWTOD VrEegoyy meos THY TOD devrégov, 4 ueddrng xodei-
Tar wéunTy rai vmevavrio T yewperouejj (vivég yag alsgy
ottwg dvoualovawy).

‘Ovav 3¢ g 6 dedregog Ggog 7 meds Tov medwov, 4
T0i mowrov Tmegoyy) meos Ty Tod devrégov, xaleitaw 720
uecorng Exrn, Aéyevar 0 wal avwy) vmdvaviie Ti yewpe-
towfj due Ty almy T@v Adywy aviaxodovdiav: dg elvae
xat’ avrodg pesdrnreg EE.

46 ‘Yo ¢ tdv vewrdowv, wg simousy, &Ahar téooageg
T0r auIudr eboéInoav i uev ovugepduevar, wéxonvroae?s
08 xai Bpowg idlowg ot Tavrag efoivreg [vewregol]* nalotar
yee Ty uév Toi mpwrov Bgov maga Tov JevTegoy Vrregoxyy
mowrny, Ty 08 tod Odeveégov maga TOv Telvov vrmegoyny
devrégav, Ty 08 ol mewrov maga Tov TElTOY Vmegoxny

A, TH Al in marg. (S), om. B 5. tais 8favrais A, tais & avrais
BS, corr. Hu 5. 6. dllag — mpodevpiiodar Téo0ngas AB, corr. Hu
‘nam mwgocevgijoder cvupealver réocapas alienum videtur a Pappi
usu) 9—144. lacunam statuit et verba @76 — mowrwy interpolatori
tribuit Hu (conf. p. 87 adnot. 4) 1. zw om. S 47. néunty Hu
auctore Co pro méumnrov 24. adrn S, aurije (sine spir.) A, avrj B,
avry ‘voluit afry) B3 24. 1éocapes BS, A A 25. 5 S, wqs A,
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- XVIII. Quoniam autem Nicomachus Pythagoreus aliique 1)
nonnulli non solum de primjs tribus medietatibus egerunt,
quae omnium utilissimae sunt ad veterum scripta tractanda,
sed etiam de aliis tribus quae sunt apud veteres, atque in-
“super a recentioribus praeter has sex aliae quattuor inven-
tae sunt, etiam de his diligentius scribere conabimur, se-
quemur tamen vetustiores scriptores in eo, quod illi a maiore
termino ordientes tres medietates, de quibus primum dixi-
mus, exposuerunt » * % [sed a minore flermino maiora me-.
tientes alias tres diversas a primis].

Si enim sit ut tertius terminus ad primum, ita prima
differentia ad secundam?), medietatem harmonicae contra-
riam appellant. A )

Si autem sit ut tertius terminus ad secundum, ita prima
differentia ad secundam, medietas appellatur quinta et geo-
metricae contraria (sunt enim qui sic eam appellent).

Si autem sit ut secundus terminus ad primum, ita
prima differentia ad secundam, medietas sexta dicitur; a
quibusdam vero haec quoque geometricae contraria vocatur,
propterea quod item in consequentia proportionum contrarius
ordo est. -

Itaque secundum veteres sex omnino sunt medietates.

A recentioribus autem, ut diximus, aliae quattuor me-
dietates inventae sunt, aliqua ex parte utiles, et suis quae-
que definitionibus distinctae. Appellant enim [recentiores)
primam differentiam eam qua primus terminus secundum
superat, secundam differentiam eam qua secundus terminus
tertium, denique tertiam differentiam qua primus tertium;

1) Conf. Procli comm. in Euclid. libr. T p. 67, 5 ed. Friedlein,
Herm. Hankel, Geschichte der Mathematik, Lipsiae 1874, p. 182,

2) Primam et secundam differentiam, perinde atque ipse Pappus
supra cap. 30, brevius diximus pro “differentia primi termini a se-.
cundo™ et "secundi termini a tertio.” Et conf. paulo infra cap. 46.

nj B 7 udy ovugepbéuevar] haec aut ab interpolatore addita, aut
ex genuinis aliis ac fortasse aliquanto pluribus verbis corrupta esse vi-
dentur  26. vewregor del. Hu
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zgt’n)v, voovuévov nai lsyoyévov dqlovén, rada xal &
doyij dusorethaueda, voi uéy, ueyiovov oeov TeUWTOV, TOD
dé péaov 6evtegov, toi dé elaxw'mv teuov.

Kai Svav 3 dg 1 volsn megoyy modg sy nqahv;v , 6
devzegog Gpog 1eog TOY oixov, Ty peodrnra ERGSuny éxa-5
Aeaay.

Mévoving 0¢ tod avrod Adyov v@v dmegoydv, ¥rav yi-
vitar obTwg 6 medtog Spog meods TOv devTegov, Ty medd-
wta Gydonr dvoualtovaey.

‘Ovav 8¢ 3 wg 7) Tolvy vmegoyy medg Ty mewwyy, 610
eGTOg BPog 1eOg TOV TiToV, THY MeosTyTa évdTyy,

‘Ovav 3¢ 3} d¢ 1) volsy dmegoyy meog Ty devséparv, 6
devregog Bpog melbs Tov Tolvov, Thv ueddTyra SsxdTny W¥o-
puagay.

47 Tovtwy 01 tdv Opwy Vmoxeiuévwy sag ysvéseig Taw15
déna ueoorrTwy &xInodueda xai dia wijg yewuesoinig ava-
Aoylag, wg eimouev. [dvadoyia 08 cuvvéorymev &x Adywy.
Abyov 3¢ maveog iodTng doy).)

‘H zoivwwy yewuetouny) peodsng éx tijg lodryrog iy mwew-
oy Aafoioa yéveary adwi) v adTiy wal vag GAlag ovowrrjoes 20
uesoryrag, &vdeixvvuévy, xede gnow 6 Yedrarog Iidswr,
)y tiig avaloyiag guowy aitley tijg Geuoviag m@oL xal Tig
evAdyov xai Tevaypuég yevéoews: Aéyer yag Eva dsouov elvar

3. 700 ante 7pfrov repetit A, corr. BS 5. ¥8dopor AB1S, corr.
B¢ 7. 8. dray ylryrar oitws Hu, in A octo fere litterae, chartae frag-
mento superducto, legi non possunt, quam lacunam sequuntur xar’
abTobs 6 modros etc., unde lacuna et tum eadem scriptura repetita
est in BS 8. 0¢os add. Hu 8. 9. iy ueoornre Sydomy] tiv u,
tum undecim fere litterae eo quo statim diximus modo deletae in A,
Ty abryy uedornre oydony B, tip ueosrnre Sydoov S 14, evaroy
(sine spir. et ace.) A, corr. B (in quo ab alia manu & wvarov scriptam
erat, sed id rursus deletum), &varoy S 11, aveloyla — 18. doy,
manifestam interpretamentum, quod ex Procli commentario in Platonis
Timaeum p. 342 ed. Schneider. repetitum esse videtur, del. Hu
90. avry v¢ avriy A, corr. B (afry 16 alryy S) Guvlorarar coni.
Hu (constituit Co) 28. Aéyee yap — p. 88, 3 ¢gUasg priorum verbo-
rumn paraphrasim continent fortasse ab interpolatore scriptam
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atque in his ubique, sicut etiam initio exposuimus!), maxi-
mus terminus primus et intellegitur et appellatur, itemque
medius terminus secundus, minimus tertius.

Et si sit ut tertia differentia ad primam, ita secundus
terminus ad tertium, medietatem septimam dixerunt.

Si autem, manente differentiarum proportione, sit wt
tertia differentia ad primam, ita primus terminus ad secun-
dum, medietatem octavam vocant.

Sed si sit ut tertia differentia ad primam, ita primus
terminus ad tertium, medietatem nonam; denique

Si sit ut tertia differentia ad secundam, ita secundus
terminus ad tertium, medietatem decimam appellaverunt.

His .igitur definitionibus praemissis, quomodo quaeque
decem medietatum oriatur, etiam per geometricam analogiam,
ut supra (cap. 29) professi sumus, explicabimus.

Geometrica igitur medietas, cum ex aequalitate primum
ortum habeat, et se ipsam et alias medietates constituet os-
tendens, ut ait divinus Plato2), analogiae naturam omnium
rerum harmoniae et rationalis ordinatique ortus procreatri-
cem esse. Dicit enim omnium quaecunque procreata sunt

1) Graeca xad¢ xal & dgyj Jiecoredapede quo referenda sint, non
satis liquet. Nam supra cap. 44 talem quidem disquisitionem inchoavit
-scriptor et quasi praeteriens tetigit, neque tamen ad finem persecutus
est. Et cum illo loco verba quae in codice exstant ¢wé roi dldogovog
pellova uetpoivies cet. ineptius composita ac sanse continuaeque ora-
tioni prave inculcata esse videantur (namque etiam in quarta quinta
sextaque medietate a maioribus terminis veteres inceperunt, id quod
ex huius libri propos. 21—23 elucet!, forsitan his eiectis post wgoston-
uévag latior lacuns statuenda sit, in qua omnia interciderint, quaecun-
que verbis xe9a — deweorerddueda significat scriptor. Ceterum ijam
supra cap. 30 glossa mpdre J¢ axovew d&i Ta Unepéyovra, ab inter-
polatore quodam adiecta, simile quid monuit; nam wodra ille esse vo-
luit et wedror 3pov et mpwrny Umegoyny, ilaque progressionem ad mi-
nus descendentem intellexit. Sed nihil eius modo illo quidem loco
Pappus in mentem induxit, cuius definitio, ut aiunt, generalis est valet-
que etiam de progressione augescente.

8) Non ipsa Platonis verba a scriptore citantur: sed haec senten-
tia liberius composita est ex pluribus Timaei locis: vide p. 81, B. C;
32, A. C (similiter Locr. p. 95, B. C; 99 A. B); 4, E (87c yéveas
noaTy udy ¥oorro terayuérn ule néow); 29, E (yevéoecos xol xdouov
aoyiiv); 80, B (did Ty 1ijs Sels dpuovlas ulunaw). Conf. etiam no-
stram scriptionem supra p. 59 adnot. * citatam.
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Oy pednudtwy amaviwy, aivie 0¢ yevéoews xai deauog
nméoL voig ysvouévowg 1) tiig avaloylag Fela gvog. Jdeuy-
Sjoetar 08 v ovoraog TGy Oéra uecoTiTwy dia TRG yew-
petguniig avadoylag mooFewenIévrog Todde.

48 Tocig avaloyov Zorwoay Sgot ot A B I' xal ovvau-5
gotéop ndv v5 A T pesa § viv B loog dxxelodw 6 4,
ovvaugotéew 06 ©3 BT 6 E, v(p 66 T 6 Z* AMyw bve nai
oi 4 E Z §gov avahoyov eiaw.

Encei yap &g 6 A medg s6v B, oftwg 6 B mpog tov I,
gotar xai ovwdévte g ovvaugdregog 6 AB mgog Tov B, 10
obirwg ovvaugdrepog 6 BI' meog tov I'* xai mavzeg Goa oi
Nyovuevor medg mavrag vovg Emouévovg sigiv dv TP avT@
Adyw o ovvaupdregog 6 A B uete ovvaugporéeov voi B I
7og ovvauporsgoy tov B I', ofzwg ovveugdregog 6 B I
meog wov I'. xai &otwy ovvougozépw uév v 4 B uerai1d
ovvaugotépov toi B I ioog 6 4, ovvaugotépow dé s¢ BT
loog 0 E, xai v I' 6 Z* xai oi 4 E Z dpa dvdroydy
elow (& ©¢ ovvaugorégov 105 A B meog tov B Adyq).

49 Aiérceg lowv uév dmonewuévewy sav . A BT ot 4 E Z
& ©jj dumhaoiy yévowrs’ av dvaloyle: ovvaugizegog yae 620
A I' pera 6vo tov B dunkdoiog evvapgorégov voi B T,
ovvauqoregog 08 6 B I' ot I' dunddoiog* tv 0 A B T
¥ ©ff dumhaoly avadoyly dmorsuévoy, ueylotov uév ovrog
& avroig voi A ot 4 E Z Esovrar & tjj tetnhaoly, &layi-

A. pednudroy] immo yevrqudrwy Hu & npoadempidevros Al ex
00| Fempnuatos, mEos SewenIévtog BY, corr. B3S 5. ovvauqorépmy
AB, corr. B3S 6. 7di AT AS, distinx. B 7.d¢ 7§ § ¥ B, dt zéhe B
AS 9. & 6 A mpos rov T, omissis reliquis, ABIS, corr. B4 Co 10. &
ouveugotegos A, corr. BS 14. 6 By B3in rasura S, 760 BT A
12. 13. ¢elotv & 1§ adrg Aoyp forsitan interpolator addiderit; conf.
tamen infra cap. 53 18. o ante ovrveuqgdréegos additum in ABS, del.

. Hu 6 AB — o0 BT ABS, distinx. Hu (item posthac)  44. 7d» By
(ante otrws) BS, o BT A 15. té: 4B ABS (sed statim posthac
recte A 100 B T 16. 8 ¢ BT AS, distinx. B 18. & 19 —
My del. Hu 100 4B AS, distinx. B iéyp om. 8 9. Admep
Toov etc.] De hoc cap. 49 idem iudicandum esse videtur quod supra
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unum vinculum esse; causa autem procreationis et vinou-
lum, quo omnia procreata continentur, est analogiae divina
natura. Demonstrabitur autem decem medietatum per geo-
metricam analogiam constitutio hoc praemisso theoremate.
Sint tres termini proportionales a 8 y, et ponatur Prop.
d=a+28+y, et "

T T dico terminos & & { proportionales esse.
“ l Quoniam enim est @ : § = f : y, erit etiam
|‘ componendo
1 a+pB:8=p8+4+y:y, itaque summa
antecedentium ad summam
Ip I consequentium erit in ea-
dem proportione (elem. 5,
12), scilicet
1 c+2P+y:f+y=0+7y:7
17 i IC Et ex hypothesi est d = ¢ + 28 + y, et ¢ =

B+y et =y; ergoetiam 0: 6 =¢:{
Itaque suppositis aequalibus ¢ @ y, erunt d ¢ { in du- Prop.
pla proportioné; est enim o + 28 + y = 28 + ¥), et 18
B4y = 2. Contra si « g y in dupla proportione suppo-
pantur (idest aut ¢ : B3 =8:y=2:4, auta: 8 =P:y
= 4:2?) et in priore casu o maximus terminus sit, erunt
d & [ in tripla proportione, contra si @ minimus terminus

*) Hoc numerorum exemplum, quod gmnino simile est superiori
illi in propos. 48, singularis propositionis loco numerat Commandinus,
praemisso titulo “Geometricas medietates per analogiam invenire.” In
Graecis non solum ea quae in versione Latina sequitur propositio 19,
sed etiam alia nonnulla antea excidisse videntur, quorum loco inter-
polator hoc quod nunc exstat cap. 49 posuerit. Conf. append. ad
propos. 24&.

ad p. 78, 48 adnolatum est 20. dimdacle yevorr’ avaloylar A(BS),
corr. Hu  oureuqdtepas yop A, corr. BS  20. 21. 6 AT AS, distinx.
B  84. 22, 7o BI' — 6 BI' AS, distinx. B 24. Zgovra: add. Hu,
pent Co  &v 7ij roumdedla B3 (Co), &v tijtl/[mhacler A, &v Ti Simhe-

ol¢ B, lacuna ante Jimrdealg in S
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orov 08 &v ¥ juiokig- xal yog ovvaugivegog 6 A B wob
B wouwhaoiog uév devwv, el dumhdaieg ey 6 A voi B,
juedhiog 06, & 6 A vob B fuiovg &y xai obrwg Emod
twy &8ijc Adywv ot axdhovdor molhamddeiol ve xai dme-
udetor ebplonovrar. nai makiv, &i puowddss elsv oi A4 BT,5
N xava 'mt)g 4 E Z yewynqtm} uegorng v Elayiovog
Adyos’ dv egiduoig Toig &' [ o
50 T T ¥, ‘H aouoveny) yeoomyg dwa avaloyiag
oltwg ovviorarar [xel tig iobryrog ¥ wff
zaker Tijg avadoylag diapiowg rdviaide xav10
. volg é&fc magakauBavouévys). noxeloSwoary
oot toeig avdloyov ot A4 B I', xai dvo uéy
voig A xai vowol voig B xai &vi ©g I ioog

T | &ww 6 4, dYo 0¢ voic B xai évi v I' 6 E,
g |0 &vi 08 0 B xal &vi v I' 6 Z - Aéyw Gwe 0015

4 E Z wiy Gouovixgy moLovor puesdrnra.
’Enel yop avadoydv eioww ot 4 BT, ¥oov-
tar nai &g dvo ot A uere voi B meog tov
: B, olrwg dvo ot B usta vob I' meog wov T,
nal mavreg mweog maviag 0vo ot A usTa TeLGY 20
y ~ € \ -~ \ \
twv B nat &vog tot I' meog vovg B I, tovs-
1 éotv wg 6 A meog Tov Z, obrwg dvo oi A
\ ~ \ \ \ 2\ ’ A < \ -~
uete 7ot B meog tov B. xai siclv dvo uév ot A peta tod

1. ouvaugoregos BS, ouvau| A reliquis obductis 6 4B AS, 6 y .

B 2.6 .4 106 B Copro 6 Broo A 8. d¢ 7 64 105 B A (et BY,
ut videtur), d¢ 6 y 700 § BY, ¢ 6 Ya 100 § S, corr. Hu auctore Co
xal ouolws &nd coni. Hu 5. elev of BAS, elvar A A (ante BT,
% xet&) A, corr. BS 7. 7oig d § « B3 in rasurs, roi¢c 4B AT AS
8. 6 Al in marg. (S), om. B 4.’ S 9. oUre hoc loco etiam A,
sicut BS fere constanter ante consonas 9. xal 1 — 1. mapalau-
Pavouévys interpolatori tribuit Co  10. xdv Hu pro xal ‘1. mape-
AauBavouérns AB3, mapalaupavouévors B1S 12. of ABT A, distinx.

. BS  48. 7guod 70ig Vo AB! cod. Co, corr. B3S Co T (ante Ioog)
A? in rasura quattuor littersrum  44. Jvot i 10ic B 47. of AB T
A, distinx. BS 20. Yo of a B Co, ddo 6 I4 A (dvo 6 ex cod. Co,
dio ol ta 8) 28. uera 100 — p. 92, 1 of 4 om. ABIS, add. B¢
in marg. (eadem in suo codice legisse videtur Co)
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sit, in sesquialtera. Erit enim, si sit a = 28, a + 8 =
36, contra si sit ¢ = 48, e+ 8 = ‘-’,f. Et similiter ex re-
liquis proportionibus (scilicet quadrupla, quintupla cet.) numeri,
qui hinc consequuntur, et multiplices et superparticulares inve-
niuntur. Et rursus, si unitates sint & 8 y, numerorum J & §
geometrica medietas in minimis numeris & 2 4 constitui dicatur.

FToT Arithmetica medietas per analogiam sic con- I:I;o?)-
;« stitustur.
[ Supponantur tres termini proportionales
- a By, etsi )
d=204+30+47 e
€ s=a+28+y e

b E=p+y; , 4
1 dico terminos d & [ arithmeticam medietatem con-

d stituere.

—

Quoniam entm est §: 0 = a + 8 : a + f,
‘7 1 et ex hypothesi
T a4+ =0—¢e=¢e—1{ est igitur
0:0=0—¢€:¢6—1L, quae est arith-
¢ metica medietas (supra cap. 30). Et apparet,
si a 8 y unitates ponantur, hanc medietatem in
minimis numeris 6 4 2 constitui.
XIX. Harmonica medietas per analogiam sic constituitur. Prop.
Supponantur tres termini proportionales a £ y, et sit 0
=20+38+7y, et
e=28+y, et
L=8+7;
dico terminos d ¢ { harmonicam medietatem efficere.
Quoniam enim proportionales sunt « 8 y, erit etiam
multiplicatione per 2 factd et componendo
la+vf 2ty
8

, et summé antecedentium consequen-

tiumque factd (elem. 3, 12)

2¢ + 88 +y __ 3¢+ p
B+y 8

*) Hanc propositionem in Graecis omissam addidimus auctore

Commandino. Sed hic aliter et d ¢ { definit et minimos numeros po-
nit 5 3 4. Conf. append. ad. propos. 4.

, id est (ex hypothesi)
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B Smepoy § bmepéyoust 3do of A xai Tpeic oi B xai &g 6 I’
dvo zdv B xal évog vod I, vovvéorwy 7 vév 4 E vmegoy),
elg 02 6 B dmegoys) dovwy §) Smegéyovowy b0 oi B nai elg
0 T’ ovveugorégov voi B I', vovréorsy v vav E Z vmegoyy.
Sty 08 5 &g 6 A meig wov Z, §) v@v A E vrepoys 7eogd

oy twv E Z Vmegoyijv, 1 meodrng &oviv deuovexy. xal

Ofidoy bt Aéyourr’ &v & dhayilorog dguIuoig, povadwy
vmotedeiody opolwg tév 4 BT, zoigs ¥ f.

®. ‘H wjj aouowixfj dnevavria usedeng &x tijg dvalo-
ylag ovtwg ovvioratar. Gowv dvdloyov vmoxsuévewy T@y 10
A B T 0bo uév voig A nai toioi voigc B xai &vi v I
{oog Eotw 6 4, dvo 3¢ toig A ral dvo toig B xai &vi @
TG E, évi 06 v B xal &vi t) I' 6 Z* Aéyw 6te 0t 4 EZ
Ty eloquévny mowioL pesoTTa.

Il yap Ouolwg ol meodederyuévorg Eovar wg 6 415
npos tov Z, obtwg S0 ot A4 pere tod B meog tév B. xai
eloly dvo uév oi A pera t0d B Gmepoyy 5 Vrwepéyovary dvo
ot A xai dbo oi B xai eig 6 I' &vdg tov B xai évog tov T,
zovréory v 1oy E Z Vmegoyy, &l 8 6 B Omepoyy 7 dmep-
éyovat 300 of A xal voeig of B nai &g 6 I' dvo @y A 20
xai 0vo twv B rai &vog vod I', vovréotwy % vav 4 E vmee-
oy wg dea 6 Z meos tov A, ovrwg 7 tdv 4 E dmegoxn
meog Ty v E Z vmegoyijv, Gmep dort xava vy pecornre
oy T douovinjj vmevavriav. Ofjkov 0’ 8 xal, povddwy
vmoredetgdv v A B I', &l &v & Zlayiorowg dptIuoig 25
7 peoorng voig &’ & F. [ adey xevaypaqr).]

‘H méumen pedorng & tijg avahoylag otzwg avvictazar.
dunelodwoay avaloyov Geor woeig oi A B I', nai évi uéy

3. réy JE A, distinx. BS 3. dmegoyiis dorwy AB1S, corr. B3
4. 700 BT AS, *distinx. B rév EZ A, distinx. BS, item paulo post
vs. 6 7. Adyorre udv | Blaylarars A, corr. BS 9. X A! in marg.
(S), om. B 40. oVrw ABS (conf. ad p. 90, 9) Gowy Hu auctore
Co pro 1ov 14. Jvo udv BIS, Avousy (sine acc.) A, dvol udr B3
#44. 13. 1@t T 6 E laos A, sed 6 E del. prima m. 15—147. &g
& IIIII111]1]|ot 4 uera 105 B mods tov B xat elatr dvo udv of A J//ff////]/]
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%=“;’ﬂ. Etest 2 +8 =0 —e¢, et
B=¢e—=L "
Si vero sit : { =0 — e: & —, barmonica est medietas
lsupra cap. 30). Et apparet, si unitates supponantur e § ¥,
hanc medietatem in minimis numeris 6 3 2 constitui.

XX. Harmonicae contraria medietas ex analogia sic con- Prop.
Y

stituitur.
Suppositis terminis proportionalibus «

i g y sit
. 0 =2 + 38 + 7, et
‘ ¢ e =2+ 28+ y, et
E=8+y;
dico terminos d & { medietatem harmonicae
contrariam efficere.
\ Rursus enim similiter, ac modo demon-

8 g :
! stratum est, erit

—g- = ’“;’ﬂ. Et est
- 204+ fB=86—27( et
‘ B =0 — &; ergo
i { _d—s
T TEE =

id quod contingit secundum medietatem har-
monicae contrariam (supra cap. 45). Et ap-
paret, si unitates supponantur ¢ $ #, hanc medietatem in
minimis numeris 6 5 2 consistere. A
Quinta medietas ex analogia sic constituitur. Prop.
Exponantur tres termini proportionales a 8 y, et sit 1

| 7 Smepdyovay A, tg 6 T .cccerennnenn. of @ pere 100 g moos Tov B°
xel elol dvo udv of @ ............... 7 bmépdyovae BIS, lacunas explevit
B4 (Co) 19. 1dv EZ A, distinx. BS 19. 20. el d¢ — dvo of «
add. B4 (Co) 21. 16y AE A, distinx, BS, item proximo versu

28. rov E Z] EZ AS, distinx. B, 7dv add. Hu 9%, Smevavrie A,
corr. BS 25, 1dv ABI" A, distinx. BS &in &v Hu, elre ABIS,
foret B¢ 26. r0ic gEB A, distinx. BS 7 edri) xarayoaqsj del. Hu
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t¢ A nai touol Toig B xai &vi v I' loog Zotw 6 4, &vi
08 (% A »al 3% toic B xal évi 19 ' o E, &vi & 9 B xai
B vg I 6 Z Myw 8v oi 4 E Z nave vy méumsyy sloi
uesoTnIa.
Enei yao Owa iy avedoylav otiv dg 6 A pera zoi 5
B nec‘)g zov B, ot';'uog 0 B ugta 100 I' ng(‘)g wov I', Eorau
xal avvampntsgog 0 ﬁyov‘uemg 6 4 B uera o*vvamporéqou
tot BT ngog Tov snoyevow ovvampotagov v B I', TovT-
éorwv g 60 E meog wov Z, oltwg ovvaugplregog 6 A B
npoc tov B. zai &ozi ovveugotegns uév 6 A B v tmegoyn 10
7 tmegéxes &ig 6 A nai dbo oi B xai slg 6 I' &vdg voi B
xal &vig tov I', toveéovrwy v tav E Z vnegoyr, 6 6¢ B 5
drepéyet elg 6 A xai vosig ot B xal sig 0 I' &vog ot A
xai 0U0 t@v B xai &vog voi I, tovtéorey 3 viv 4 E vmegogy:
w¢ dpa 6 Z mpos tov E, obtwg ¥ tdv A E dmepoyw, medg Ty 15
t@v E Z dnegoyiy, Gmep vfj méunry ovuBéfnnev peosrase.
xal Aéyour’ &v &v Zhayloroig detduois voig & & §, uora-
dwv vrovedetoiv 1av A4 B I. [§) avsy 08 xazayeaqr).]

53 ‘H &xzy ueodrng 3x vijg dvaloylag oirwg ovvisratas.
éxxelodw 3 aven tév A B I Bpwv avaloyia, wai évi uév20
©g A xai towoi voig B xai dvo roig I isog 6 A, &vi dé
©5 A wai dvo voig B el &vi s¢ I' 6 E, 6 08 Z éorw 1)
vmegoyy) 3 VmegéyeL cvvaugdregog 6 AB toi ' Adyw Sue
oi 4 E Z vy moonewuévyy morovor ueadrnra.

’Enel yag dia Ty avahoyiav dotiv g 6 A uera dvo 25
Ty B neog ovveugiregov tov A B, obrwg 6 B peta dvo
tav T’ meog ovvaugoregoy ©ov B I', nai mdvreg ot yyot-

2. xal dved (ddo Hu) Toig g — 1% ﬁ add. B¢ (Co) - 8. méuntyy S,
EAB 5. oaBQS, qA BtS 6.6 B (ante uera 1ob I') Alex 6 A
7—9. 6 AB — 100 BI' — 10v BT elc. AS, distinx. B 7. 8. ovvaugo-
tégov 100 Hu, 100 ouvauyorégov AB'S, 70l ovvaugorégov toi B3
40. mpog 1OV ? add. B¢ 12. 16v E Z Co, 16v AE A, 1dv ¢ BS

0 08 B — A4. touriorv 7 1w 4 E Umepoyy om. B! (add. B3)
13. 583 g AS 48. r(mgoEAS dvo of g B3 14. 1dv AE (post
rovréoTwy %) A, distinx. §, 1oy ¢ ¢ B3 cod. -Co 15. mc dpa — Umeg-
oyn add. Co, e aoa 0 & PGS TOY C otTws 4 16y & & Unegoyn add. BI
cod. Co 16. 1wy EZ et 17. 10is E4B A, distinx. BS 18. 3 adTy
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=a+ 38 +y, et

] e=a+ 28+, el

. » E=8+7;

dico terminos d & { in quinta medietate esse.
Quoniam enim propter analogiam et

. componendo est
. “—;—ﬂ = E—%—’—', sUmma antecedentium
A i . consequentiumque fa-
cth (elem. 5, 12) erit
etiam )
] a4 2 €

Iy ;ﬂ= ;f;7=—c. Et est

a+pf=8—1[%
8 =0 — ¢&; ergo
é = g}g, id quod in quinta medietate contingit (su-

pra cap. 45). Atque, -si unitates supponantur « 8 y, haec
medietas in minimis nueris 5 & 2 constitui dicatur.
T oT T Sexta medietas ex analogia sic consti- P;‘;P-
tuitar.
Exponatur eadem proportio « : 8 =
By, et sit
d=oa+ 38+ 2y, et
€ e=a+ 28+ y, et
T {=a+f—y:
la |o dico terminos 0 & { sextam medietatem effi-
cere.
Quoniam enim propter analogiam 1) est
e+28 p+2y
T a+pg B4y’
P’ dentium consequentiumque
factd (elem. 5, 12)

« ¢

et summi antece-

1

1) Est enim ex hypothesi et componendo et e contrario p f_ 3 =

y a+p B+y " e+238 B+ 3y

, atque = =—=*; ergo per additionem =——",
Fvy e g Ty TP a+p " F+y
d¢ xarayp. del. Hu 22. ¥orw Hu pro xei 24. motngovoe S

26. zov AB AS, distinx. B (paulo post recte 7oy B T et 1oi B I' etiam A)
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pevor moog maviag vovg Emouévovg v T avTyh Adyp we 6
A xei toeig ot B xai 0vo ot I' meog ovvaugpdrepoy Toy
A B uere ovvaugorégov toi B I, zovtéoty wg 6 A meog
zov E, oltwg 6 B psta dvo vdv I' medg ovvaupdregov tov
BT, xai ¥ 6 udv B uere 8vo vdv I Smegoyy §j drweg-5
éxer 6 A peva 0vo vy B nai évé voi I wijg dmegoyijs §
vregéyer ovvaupdregog 6 A B voi T', tovtéory %) viv EZ
vmegoyy, ovvaugdregog 08 6 B I Smegoyy) oty 7) vmepéyer
6 A pere oty tév B xai dvo 1@y I' &vog toi A nai dvo
©dv B xai &vog toi T, vovréorw ) vav A E megoyy), g 10
doa E mgog 4, obrwg 1 tiv 4 E Smegoxy
T o meog Ty 1dv E Z vmegoyiv, digre oi
a« 4 E Z vy Extpy morobor peodryre. xail
ouvviorarar Ouolwg & Ehayiorolg aptIuois
{ woig ¢ 0 o, uovddwv dmoredetady Twv 15
‘A BT. [ aven xezayeaqr.]

T * T
‘ ¥ _
? xa'. ‘H 8¢ dyddn ueadeng & zijs ava-
- Aoyiog obrwg cvviorarar. xxeio3woay
toeig dvadoyov Ggow ot A4 B I', »ai dvo
T uév voig A xai towol voig B xai &vi vy 2

|

|

, T %oog 6 4, évi 08 v¢ A nai dvo roig B

l xal &vi 1 ' 6 E, 0bo ¢ voig B xai &vi

J v T 6 Z* AMyw bt ot 4 E Z xoza iy
dydony eloi peadrnre.

2. 8. ov AB AS, distinx. B 4—6. obtws 6 B ////////// T mobs
uuva‘u(ron(nw 16y BT xal doriv & udv B pera | [///]]/] vreeoxn n dmee-
ézu o A pera dvo 16y B A, eaedemque lacunae in BS, quas explevnt et
1OV ﬂ y, xul ¥o7ev corr. B3 (Co) 6. &vog add. Hu tr/g uﬂegozqc
AS, % dmegoyn B3 m rasura 7. 6 AB 100 I' AB!S (Co), 6 « ﬂ uere
100 ovvaugotigov By BY, 6« 8 yem T00 ouveugorépov ToU 2 7 cod.
Co tdv EZ A, distinx. BS 8. 6 BT AS, distinx. B. 9. 7oLy
tGv B BS (Co), 1ed» év dbo cod. Co  40. 1@y AE A, distinx. BS,
item paulo post (sed mox 1@y E Z — of 4 E Z etc. recte etiam A)
10. 11, o¢ dpe — Umegoyn add. A2 in marg. (BS) 16. 7 adTy xa~
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t;':’;’ = 1:3&':’; = %, atque est 8+ 2 = e—{, et

B+y=0J0—e¢, ergo

% = :"T—z_; itaque termini d ¢ [ sextam efficiunt me-
dietatem (supra cap. 45). Et similiter, si unitates supponan-
tur @ B y, haec medietas in minimis numeris 6 & 4 consti-
tuitar.

Septima medietas ex analogia sic constituitur. Prop.

Exponantur tres termini* proportionales s
T afBy, etsit '
l C=a+pB+yet

R se=a+f et
J E=7;
dico terminos d & [ septimam medietatem con-
stituere.
Ip 1 Quoniam enim ex hypothesi est
d—(=a+fB=u%¢cet
0 — &=y =24 est igitur
IC —;— = g%_g’ id quod in septima medietate

&
Iy contingit (supra cap. 46). Atque, siunitates po-
nantur o 8 y, haec medietas in minimis numeris
3 2 1 constituitur.

XXI. Octava medietas ex analogia sic constituitur. Prop.

Exponantur tres termini proportionales a 8 y, et sit
d=22+38+7, et
e=a+28+y, et
E=28+y;

dico terminos J & { secundum octavam. medietatem esse.

*) Vide append.

zaypapn del. Hu 17. K4 A! ip marg., om. BS 18. otirw ABS
(conf. ad p. 90, 9) 19. tgsic Hu pro of  of ABT A, distinx. BS
xal dvoi B3, item posthac

Pappus 1. 1
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Ercei ydg dia Ty dvaloylav wg Svo oi A uera roi B
70§ ovvaugpitegoy tov A B, oftws 8o of B peta tod T
Tpos ouvappdtepov tov B I', xai mdvreg medg maviag, wg
dvo oi A nai voeig oi B xai &lg 6 I' meog Eva wov A xai
0vo tovg B xai &va wov I, zovtéory g 6 4 meog tov E, 5
obtwg 0vo oi A uere toi B mpdg ovvaugéregov toy A B,
xal elolv dvo uév oi A pera vov B tmegoyy 3 Smegéyovary
0vo ot A xei vesig oi B xai elg 6 I' 0o vdv B xal &vig
voi T, toviéegwy 1) viv 4 Z dmegoyy), ovvaugdregog 8¢ 6
A B dregoyr domy § vmegéyovowy Vo oi A xai veeis ot B 10
xal elg 0 I’ &og tob A xai dvo zdv B xai évog tov T,
tovtéorey 3 w@v 4 E vmegoyy, xai wg &ea 6 A meds Tov
E, 3 tov 4 Z dnegoyy meodg tv tiv 4 E vmegoyy, dnee
Ty 0yddny ovviornor pecdtyra. woi Aéyors’ v & Eheyi-
orotg GoLIuoic voig g’ &' ¥, povadwy voovuévwy vy A B I. 15

55 x8'. ‘H &vdry uegdrng 3 dvadoylag otrwg ovviotatar.
1oy A B I' avddoyor vmonewuévwr &vi pév v A xai dvo
voig B xai & v T Toog &otw 6 A, évi 3¢ t9 A noi &vi
7§ B xai évi v¢g ' 6 E, évi 8 ¢ Bral &l w9 I o Z-
Aéyw Ote 0ot 4 E Z wipp dvdzny mepiéyovory uesorra. 20

‘Ercel ydg dotiv dig ovvaugdvegog 6 A B moog tov B,
oltwg ovvaugpdtegog 6 B I' mpog tov I', xai mdvieg moog
naviag, wg 0 A uera 0vo tiv B wai vod I' meog ovvau-
@dzegov ov B I', vovtéorwy wg 6 A meog vov Z, ovrwg
ovmmpézeeog 04 B nec‘)g ©ov B, alda owampé'reeog yév 25
64B vmseogm dotwy 5 Ormegéye &lg 6 A xai dYo oi B
xal elg 6 T avvayq)orégov T0D B r, tovtwrw 17 tov 4 Z
vrwegoyn, 6 0¢ B dmsgoyy) dowwv g dmepbyer elg 6 A xai dvo
oi B xai &lg 6 I' évog toi A nai &vog vov B xai évog zoi T,

3. 4 B oitwg — 3. guvaugirégoy 1oy om. AB!S, add. B* (Co)
6. ouvaugdregoy Tov ZE AB'S cod. Co, corr. B3 (Co) 9. 16y AZ
A, distinx. BS 9. 10. 6 4B AS, distinx. B 12. r@v 4E A, distinx.
BS 13. 13. 7pdg 0¥ Z 7 1oy AE vnego;(ri mEos THY TOY AZ vnep-
opw AB! (item S cod. Co, nisi quod pro 4Z S habet d ¢ et cod. Co
« {}, corr. B3 (Co) 45. 10i¢ H A T AB!S cod. Co, corr. B3 (Co)

16. KB A! in marg. (S), om. B evary A(BY), &dvvary B3S d:’ add.
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Quoniam enim propter analogiam 1) est
%—:—; = %3—377, et summi antecedentium consequen-
. tiumque factd (elem. 5, 12)
a+p __a+88+y
iy iy e atque est 20+ =d—, et
e+ (3 =0—e¢, ergo

id quod octavam medietatem constituit

§_d—¢
T d-¢
(supra cap. 46). Aique haec in minimis numeris 6 & 3 con-

sistere dicatur, si unitates ponantur « 8 y.

XXII. Nona medietas per analogiam sic constituitur. PI;%F

lisdem terminis « 8 y suppositis sit
d=oa+ 20 +y, et
« : e=a+ 0 +y, el
E=8+y
dico terminos d & [ nonam complecti me-
f) dietatem.
Quoniam enim propter analogiam et
Ip componendo est
c+8 B+y

="—2<, et summd (ut in su-
[ 7 '

perioribus) facth

' “+ﬂ=“+’p+7=%, atque est
y .

s F+7
a+f=0—-2¢ et

g =0 — s ergo
4) Est enim, quia ex hypothesi ¢: g = g8:y, e contrario et com-
. e« _ f e+f_f+y.
ponendo et rursus e contrario Pyl et Parey bl el ergo
a+p_2W+y

r additi = .
per a nonema_'_p B+
Hu (hoc enim facilius interciderit quam alterum, quod_exspectamus,
2x Tijs) oUrw ABS (conf. ad’p. 90, 9) 17, 16y A B T A1B, post

76y add. yap A rec. S, @y adrdv vel 6pwy 1y 4 B I coni. Hu

&vi ulv BS, el utv A 17.18. Jvol toig B8 19. E — 1§ I' 6 om.

AB!S, add. Co (similiter post &) d¢ v o B¢ add. xal &l 16 § xad
& Td y o) 20. evdzyy A(B), &varyy S 2. d¢ ouvauqotégous
A, corr. BS 94. 22. 6 AB — o BI' AS, distinx. B, ac similiter

posthac  87. 7@y AZ A, distinx. BS, ac similiter posthac
1 *
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zovtéorwy 1) vév A E drmegoy), nai wg dga 6 A medg wo¥
Z, 3 vav 4 Z vregoyy meog v vy A4 E dmegoyy, 8neg
wijg dvdrng pegornrog 0oy daTiv. woi mepiéyoveey avTiY
aoyozor deeduol 0i &' ¥ B, povadwy vmonsiuévay opotwg
toy 4 BT. [ ovwy xavayeaqi).] 5

xy. ‘H dexary peodrng 3 vijg avaloyleg obrwg ovvi-
otazat. makw TeL@v avaloyov dviwy t@v A B I voig uér
A B T ioog ¥ovw 6 4, v0ig 0 BT 6 E, v 8¢ I' 6 Z-
AMyw Gve ot 4 E Z xava Ty Oexarny elol psgdrise.

’Ercsi yap w¢ ovvaugiregog 6 B I' moog wov I', zove- 10
éovw g 6 E meog wov Z, obrwg ovvaugdregog 6 A B
meog ©ov B, wal owwv ovvaupdregog 6 A B Vmegoyy 4
vmegéyovawy ot A BT woi I, toveéorw ) viv 4 Z vrmep-
oyi, 6 0¢ B, 5 vmegéyovary oi B I woi I', zovréevwy 1) Tiov
E Z dmegoy), ot dpo wg 6 E medg Tov Z, ottwg 3 Tdv 15
4 Z Vmegoyy meos iy vav E Z vmegoyy, O vjj dexdry
ovuféfnney usadTyTe. xal mowoiow avryy EhdyieTor deLd-
uoi ot ¥ f o, uovadwy vmworeSetoy vov A4 B I.

"Exxewvtar 08 toi meoyeigov ydewy xai ot ageIuol Edijg,
xad’ obg ¥xaorog 8pog tijg dvaloyiag moldamwAadealduevog 20
oLl peodTyTa ExaoTyy, xal magdxswvral oi EhdyLoTol weQL-
éyovreg avrdg. olor émi ol wijg Fxzng uecdryrog mAwwdiov
0 uév modrog ovixog 6 o ¥ B oquaives vovd’ 8ve 6 medwog
8eog tilg avaloyiag Gmaf xal 0 dsbTegog Tois xai 6 Teivog
dis ourredévieg Tov medToy Tilg peddTyTog Boov amorrin-25
eoiow. & O¢ devregog Toi mwAwdiov atiyog 6 o F o on-
paiver 8te 6 medvog Tijg dvaloylag Bgog Gmak xai & dev-
©8gog Oig xal 6 Tolvog dmaf vov dsiregoy Spov dmomdngoioe
tijc peadryrog. 6 08 toirog voi mAwdlov oviyog &nl uéy

8. avdryg (sine spir.) A, &drne B, dwwvdrns S 5. 9 alr) xeTa-
yooqyn del. Hu 6. xy’ add. S ovtw ABS (conf. ad p. 90, 9)
8. rois d¢ BT A, distinx. BS (paulo ante v 4 BT et utv A B T
recte etiam A) 9. of JEZ A, distinx. BS 10. 6 BT AS, distinx.
B, ac similiter posthac ' 43. of ABI' — 7dv AZ A, distiox. BS, ac
similiter posthac 24. meodrnres | A(S), corr. B 23. oiov Hu, wt

Coprod 1oy 28. 6 ay 8 B3, 6 ABI' AB!S  24. 70l5 S, 7peis AB
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i-¢
Jd—¢’
(supra cap. 46). Et hanc complectuntur minimi numeri
4 3 2, si perinde unitates supponantur o« 3 7.

XXIII. Decima medietas ex analogia sic constituitur. Prop.
Sint rursus tres termini proportionales

d . . . .
T = id quod nonae medietatis proprium est

T 7 aBy e
« d=a+f+7, et
¢ . E=f4y et
3 | E=y;
dico terminos 0 ¢ { iuxta decimam medietatem
“' esse. ’
8 J T Quoniam enim componendo est
L= 2

B =¢e—(, estigitur

4 5= s;g, id quod in decima contingit
| -

medietate (supra cap. 46). Et banc efficiunt
minimi numeri 3 2 4, si unitates supponantur ¢ 3 .

Sed quo commodior sit conspectus, a nobis et numeri expo-
siti sunt, cum quibus singuli termini proportionales multiplicati
unamquamque medietatem, sicut modo demonstravimus, ef-
ficiunt, et appositi sunt minimi numeri qui medietates con-
tinent. Velut in tabula sextae medietatis primus versiculus
o’ 7 f significat primo termino proportionali semel, et se-
cundo ter, et tertio bis sumptis et horum summa facta pro-
dire primum medietatis terminum. Secundus autem tabulae
versiculus ¢ § o significat primo termino proportionali se-
mel, et secundo bis, et tertio semel sumptis et horum summa
facta prodire secundum terminum medietatis. Tertii autem
tabulae versiouli in reliquis medietatibus simpliciter, ut per-

25. ovy|3évzes A(BS), corr. Hu auctore Co  36. 0 4B.A4 ABsS, distinx.
Co 27. dpos amat B3, meos dnaf AS, mgosdmaf Bl 29, ueoo-
#n10s Hu auctore Co pro evaloylag
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~ , < ~ < /]
T@v allov peoorirwy amhdg, &g yéyeanmzar, ovvriderar,
i0iwg 0’ &ni zateng 6 o o o, %90 mpoelgnTar, opuaiver
yiveaSar 1ov tolvov Tiic peaornrog Goov &x vijc dmegoyiis §

, * Ot epudyovies tag ueddInrags
Meooryres™) 4 B I TOEL {la’;{zatot aouIpol
ﬂ/ y’ o ﬂw)
dodunrixs ¢ g o 3 d g
d o .
d f o
yEOUETEIX « o d g «
. o
N A C
apuovexs) B 3 ¥ I 4
« o
£ v o
vnevavrle fg B o ¢ 3 4
¢ o
€ ¥y o
3 « g o 3 dJ 4
¢ o
« v £ .
¢ « F o g 5 o
d o o
v o ;
'Y “ 7 £ e
o 1)
£ 7 a
n « f o s I ¥
g o
¢ f o
Py ¢ o o p y g
¢ o
d o d
o w “ y g «
o

1. ovwrl3erar Hu pro ovvri$éusvog
*) ad hanc tabulam varietas scripturae tantummodo ex 8 enotata est;
sed cum Commandinus in sua descriptione eosdem errores ac S ex-

hibeat, celeros codices fere consentire efficitur

2. 64 A4AAB, 6 aaa 8

*%) gequitur in S
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scriptum est, componuntur; proprie autem in hac sexta me-
dietate ‘versiculus @' &' o, sicut supra (propos. 23) dictum
esl, significat tertium medietatis terminum effici ex differen-

. Terminorum Terni minimi numeri qui
Medietates comparatio medietates continent
d=3+38+y
arithmetica E= a4+ 28+y 6 L} 2
{= B+y
d= a+28+y
geometrica £E= B+y 4 2 1
{= Y
=2 +38+y
harmonica &= BW+y 6 3 ]
t= B+y
: d=3a+38+y
contraria
. E=2Ww+2B+y 6 5 2
harmonicae {= B+
d= a+38+y
quinta E= a+P+y 5 4 2
{= B+y
d=a+38+2
sexla E=a+28+ y 6 4 A
{=a+ f— 7
d=a+ 4+ ¥
septima &= B+ vy 3 2 1
{= 4
d=32+38+y
octava E= a4+ 28+y 6 4 3
(= P+y
d= a+23+y
nona E= a4+ f+y 4 3 ]
t= B+7
d= a+ f+y
decima &= B+y 3 2 4
{= 4
undecimus ordo te¢” cum una nota «: vide Co %) numeri huius
columnae variis rationibus in S turbati sunt, cuius corruptelae speciem
exbibet Commandinus +) pro sex ¢’ S Co nihil habent nisi { drz:-

x6¢  ++) pro &’ in S legitur «
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6 medvog vijg avaloylag 8gog dmal nai 6 devregog Emak
ovvtedérveg vmegéyovory Gmal AngpIéviog wod selvov. oi
0’ & vijg tplrne T0d mAwdiov deiduoi ot ' & o Ty ue-
ootyTa meguéyovoly avTiy. [wg yae 6 devregog Ggog mEodg
T0v 7edToY , TOVTEOTLY ¢ ai TéoomeEs uovddeg medg Tagb
&, olrwg ) vmsgoyy Toi mowsov mwaga vov devTsgov, vove-
éovwy 1) viv €& povddwy maga vag véocagag vregoyy, afmeg
&igi povadeg dvo, weog Ty vmegoyyy T0v deveégov dgov maga
T0v TQlrov, TOVTéoTL TWY TEOCRQWY HOVEOwWY TTapa TRV uiay,
alneg elol povddeg voels. Exdregog yag Adyog (éxazégov) 10
vgnueddiog: ol ve yag réooages povadeg Tav €& xal dvo
TGV TPUEY TOV adTov Seruedlioy megiéyovar Adyov.) e &’
Suota nai émi tav dhhov whwdiwy voelodw.

58 x®. To 02 volrov vy meofnudswy v Téde.

"Egtw tolywvov dpSoyuwviov ©o6 ABL de9yy ¥yov wiw 15
B ywviav, xai dujgdw wg 3§ A4, xai xelodw tfj AB ioy
% 4E, xai diye tundeiong vijg EA xarva v6 Z noi émi~
CevySelong viig ZI' Jcitan ouvapgotépas Tag JZIT dbo mwhev-
eas &g ToU ToLywvov peilovag Ty xtog ovvauporéewy
twv BAT mhevewr. 20

Kot &ove dfhov. 2mei yag ai I'Z_A, vovséorwy of T'ZE,
vijg I' A peilovég elow, oy 0¢ ) AE vjj AR, i I'Z4 &a
dvo tdv I'AB peilovég siow.

59  'Hv ¢ vo moonsiuevov vyiéovsgov mgoreivar nai odrwg.
deoywviov wvydvrog dmoneuévov voi ABI dafsiv T¢ on-26
‘meioy &vrog 7ol ToLywvov, xai @’ avvod Vo evdelag dya-
yelv, ulav uév séuvoveay vy BT, vy 0¢ howryy éni ©o I
doyouévmy, dove ovvaugporépas ueilovag shvar vdv dxwdg,

2. xal ante Ang9évrog add. S 3. & vijc volrng (scil. ueptdog)
Hu, sxtyg (sic) A(B1), &xzoc B3, 2 S of H A4 A AB'S, corr. B3
4. &g yap — 12. loyov interpolatori tribuit Hu 5. réoompss S,
AAB 1. §BS, sA  vmepoynv A, v erasum in B, et abest a S
40. post éxdregog add. viw ulev Al, expunx. A2 éxardpov alius qui-
dam interpolatis iam verbis imperite inseruit 14. xd° add. 8
15. 16. v B y////l/]] Silixde ts A 47. diya Tundeions B¢ Sca,
duye Tuf/f]/]] A, tot fere litterarum lacuna inB'S  18. Jeifac ovveu~
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tia, qua summa termini proportionalis primi semel, secun-
dique semel sumpti superat tertium terminum. In tertia
autem (abulae parte numeri 6 & 1 ipsam medietalem conti-
nent. [Namque ut secundus terminus ad primum, ita est
prima differentia ad secundam, idest 4 : 6 =6 — & : 4 — 1
= 2:3. Utraque enim proportio (scilicet 4: 6 et 2:3)
subsesquialtera est, quippe cum et 4 unitates ad 6, et 2 ad
3 eandem subsesquialteram proportionem contineant.] Simi-
lia etiam de reliquis tabulis mente percipiantur.

Tertium problema!) hoc erat.

XXIV. Sit triangulum orthogonium afy, angulum g re- Prop
ctum habens, et ducatur quaedam ad, ponaturque d¢ = af,

et, cum &x in puncto

{ bifariam secta sit et

iuncta Ly, demenstre-

tur summam laterum
& of Ly, quae sunt in-
tra triangulum, maio-
rem esse summi la-
terum Bo ay.

Hoc quidem ma-
nifestum est. Quo-
niam enim est
yC + La > ya, id est y + Le > ya, et de = ap, est igitur
yC + e + &0, id est y5 + 3 > ya + af.

Rectius autem idem siqproponi poterat. Triangulo ortho-
gonio quovis afy supposito sumatur punctum quoddam intra
triangulum, et ab eo duae rectae ducantur, quarum una ba-
sim [y secet, altera ad punctum y tendat, earumque summa
maior sit summ exteriorum laterum, scilicet ut is cui pro-

I4 ) 9

4) Conf. supra p. 34 adnot. 4.

govdoas Hu, d///////////1]] A, O.............. BS  dvo mhevoas) mhevpas Tas
coni. Hu 24. i TZA AB, lineolam sub « om. S af ante I'ZE
add. Hu 23. «of yl{e &pe S, in quo y{d (sic recte AB Ca) restituit
Sca 28. ouvaugorepae (sine acc.) A, corr. BS
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tva dnhovéte [6 meoradels) didkag Tvyotoay vy A4 xai
e ©jj AB oy vy JE xai veuov dixa vy EA xava
1 Z amodeifn v0 Z onuciov mowody 10 medfinua. Emi-
Cevydeiong yae viic I'Z dbo at I'ZA dbo viv éxxog I'AB
uellovés elow. ald’ v voizo uév, 8mwg &v Tig E9éAoLs
meotelvey, dmewpaydg Jelnvvtar Aoy, ovx axaigov 08
xadodinwregoy mepl T@v ToovTwy moofAnuatwy diodafBsiv
and tdv @sgopbvwy magaddfwv ’Eeuxivov moovsivorvag
olTwg.

60  x&'. ’Ev mavei voyywvy, whiy tob igomhevgov xai ioo- 10
oxeloig Tov Ty faow &hddgove Tiig mAeveds Eyovsog, dv-
vazoy dott ovoradival wivag énmi wijg Bacswg &vtig dvo
svdelag toag vals dxvog 6ot AaufBavouévarg.

*Eotw modrsgov avicooxedds tolywvoy 16 ABT pellove
&ov wpy AB tiig B, »ai teruijodw ovvoupdregog 7 ABI 15
diye xave 10 4, xai ethjpIw peratd vav 4 B wvyov or-
psiov v0 E, xai vj AT magaldyhog fx%w 7 EZ, xai én’
avtijs wvyxdv ©6 H, xai 1jj EA mapdddndog ) HO, xai
émilevydeioa § HI' exBeprijodw. &mel ueiloveg ai piv EBZ
tiic EZ ai 0¢é IT'ZH wijg TH, ovvaugpévegog dga % EBI 20
ueva v HZ peilovég eiow ovvaugorépwy vwv EZ HI.
xowi) agrenodw 7 ZH: nelfwv &ga xal cvvaupdsegog 3
EBI ovvaugozégov tiig EHI, xai uaAdov vijc HI'. Eotw
ovvauporéew i EBI Yoy 1) HA, xai nepi xévegov v6 H
die vov A yeypdpIw xixhov mepupboeta ) AKO - véuvee 25
oy éxavégay vov 'O OH, 2mei 7 AE, vovtéorwy 1) GH,

1. 6 mgotadels (is cui problema propositum est?) iure suspectum
videatur et ab interpolatore additum, qui verbi dmodeffp subiectum
cogitatione suppleri non intellegeret  Tuyoicev it A4 AB1S, corr.
B¢ 2. 9e)g] 0 @6 A, 6 eig B!S, 9sig B3 2. 8. xarx Z A,
70 add. BS 5. aAd’ 81c Hu pro alle 8. gguxewy ovmporelvorrag
A, lpuxetvov mporelvovras B1S, Zpuxelvov mpotelvorvos B3, corr. Hu
10. x¢ Alin marg. (S), om. B 16. 7dv -IB AS, distinx. B 18. zijs
E 4 A, coniunx. BS 19, 2mieuyScioar 7 H T A? ex dnifcuydcicass
HT judvadd. Hu  24. tév EZHT A, distinx. BS 24, xdvreoy
10 N AV1, corr. BSVZ  26. éxarégav 16y y3 97 B4 (Co), éxelree]/////////
A, éxaté......... 7 B, éxatépwy 10y .... S, éxarépav riv AT HO Sca
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positum est quamcunque rectam ad ducat, factique de = af
et sa bifariam sectd in puncto [ demonstret punctum { ef-
ficere problema. Nam iunctd yf erunt yt 4 {d > ya + af.
Sed boc quidem, quomodocunque proponere quis vult, infi-
nite ostendi posse manifestum est; neque tamen alienum vi-
detur de eiusmodi problematis latius disserere et secundum
Erycini quae feruntur paradoxa primum sic proponere.

XXV. In omni triangulo, praeterquam aut in aequilatero, P"OP
aut in aequicruri basim minorem alterutro latere habente,
fieri potest ut in basi intra duae rectae constituantur, qua-
rum summa aequalis sit summae exteriorum.

Sit primum triangulum non aequicrure a8y, cuius latus
‘af maius sit quam gy, et af + By bifariam secetur in puncto
d, et inter § 8 sumatur quodvis punctum &, et rectae ay paral-
lela ducatur &, in eaque sumatur quodvis punctum 7, et rectae
ge parallela ducatur 73, et iuncta 7y producatur. Quoniam
sunt
& + BL > &L, et yL + Ly > yn, erunt igitur
&8+ BC + Ly + L, id est &8 + By + Ln > el + .
Communis auferatur {n; erit igitur
&8 + By > en + ym, eoque magis
>m.
Sit 74 = ef + By, et circa centrum % per A describatur cir-
culi circumferentia Axo; haec igitur et rectam yJ et 97 se-
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peilwy gote ovvaugozégov wiic EBIT, tovséossy wijg HA.
dnefevydw ) KH - Aéyw &7 Gtv ovvaugizegog ) OHK ion
oty ovvaugporép i ABI.

*Eoviv 08 qavegdy- 7 uév yap HO vjj AE, 1 3¢ KH
wjj HA, woviéorv ovvaugoréee vjj EBI oy, xai yiverars
anmsgayds.

61 xs'. "Eotw Oy viv iooonehés 10 ABI soiywvov vy uéy
AB tayy #yov vjj BT, viy 08 AT ueifova éxarépag avrdy,

xal mepl xévigov 10 A die tov B yeypapIw xvxdov megi-
péesta ) BEA, xai dujydw wig ) AEZ véuvovea vy BI 10
éxzog Tiig mepupegelag, xal eilipdw &ni wijc EZ wuyow
onueiov vo H, xal tfj A" magaldnlog 1) HO; xai én’
avijc tvyov 0 K, xai zj AZ nmagaddnhog o KA, nai
¢mibevydeioa 7 KI' dxBefinodw Eni ©o M, xai =jj EH toy
dpnerodw 3 BN* Zotar ovv 7 AH, vovréorey ) KA, {on1b
ovvappotéey tjj ABN, xai owwy §) NI' doowy vijg KA.
xai €mel ai uéy OZH vijg OH ueilovég siow, ai 8¢ T'OK
zijc 'K, ovvaugpdregor Goa ai I'ZH ueva tiic OK peibo-
vég tloww auvapgotéewy tdv 'K HO. xouwny dgpeiodw 17
GK: Aocmy) Goa ovvaugiregog 1) TZH pellwv ovvaugosé-20
owr vdv I'KH. xouwn) mgooxsiedw 7 AH: ovvaugpirepor
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cat, quoniam recta ae, id est 9, ex consiructione maior est
quam ad eoque magis maior quam & + By, id est 7i.
lungatur x7; dico esse 39 + yx = af + fBy.

Est vero manifestam; namque est 97 = a¢, et xn = i,
id est = &8 + By, et hoc infinite fieri potest.

XXVI. Sit deinde aequicrure triangulum efy, aequali-
bus lateribus af By, quorum utroque maigqr sit basis ay, et
circa centrum o« per £ describatur circuli circumferentia
ped, et ducatur recta quaedam ael, quae rectam Sy extra
circumferentiam secet!), et sumatur in & quodvis punctum
7, et rectae ay parallela ducatur 23, in eaque sumatur
quodvis punctum x, et rectae of parallela ducatur Ax, et
iuncta xy producatur ad u*), et rectae &7 aequalis abscin-
datur Bv; erit igitur an, id est Ax, aequalis summae recta-
rum af Bv, et reliqua ¥y minor quam Ax. Et quoniam
sunt 9L + §p > 97, et y3 4+ Ix > yx, erunt igitur

73 4+ I+ L+ Ix, id est yL + Ln + 9% > yx + I).
Communis auferatur 9%; restat
igitur

9L+ Tn > yx + xn. Communis addatur az; ergo

1) Scilicet, si angulus «fy acutus sit, recta 8y partim erit intra
circumferentiam, partim extra.

*) Rectae xu magnitudo, ideoque punebi u positio postea demum
definitur; fit enim xu = »y.

1. ovvapporépev tijc By BY, ouvvaul///de/] ||/ ||| A, ovvauporéonx
sa» ... Bl, quvaugorépas ... ... 8, in quo s €8y add. Sca 9. e~
LevySw (sine acc.) A, corr. BS 7. xs At in marg. (BS) 14, dx3ds
T mepd in A erasa sunt a manu recentiore, quae figurae appositae
lineas huc usque traxit et tum &rdg 77s nepl initio proximi versus
adscripsit  48. 44. xal em vov (suySeica A, corr. BS 5. 7 BH
(ante ¥oraer) A, corr. BS ¥ores ovv 9 AB ASV! cod. Co, corr. BV2
Co Sca  17. «f udv OHZ ABISV! cod. Co, corr. B3V2 Co 48, ai
yin B3 Co, al HZ ZH A, of »ysx B, ai7s Uy S, ek 7y Iy cod. Co,
el HZ ZT" Sca
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doax ai AZT ovvaugotépwv tviv AH HK KI' upeifovég
siow. vawv 08 AZI psilovés etow ai ABI'* xai al AB
BI' &oa viv AH HK KT usiloveg. v ovvaupiregog 1)
ABN wjj AH Zotiv lon- Aoy &ga §) NI' psi{wv wdv
HKT ovvaugoréowy xai ualdov wijg KI'. xslodw oty 75
NI %oy 5§ KM, xai mepi névigov ©0 K dia zoi M ypa-
peioe xvxdov mepiupépeta teuvétw Ty I'd xare vo EH, xai
tnelevydo 1 KE- Ayw &) Gve ovraugivegog 3 AKE Yoy
éovi ovvaugorépy tjj ABI.

"Eov. 0é gavegov. W puév yae KA ioy dovi ovvougo- 10
téop tvjj ABN, 7 0¢ KE vj KM, voviéory vfj NI, xai
yiverar dmetgaydg.

62 xf'. Aéyw 3 8, dav 3 lodmhevoov T Telywvov 7
igoonehés iy Saowy dlagoova viig mhsvedg Eyov, advvazov
gorow ovoradivar tag &vtog Loag taig dnrdg, ald’ ai &v-15
zog EAdoonveg Egovrat.

"Eotw yag ©6 ABT telywvov ioémhevgoy 7) looonedég
éyov v AT Bdow Ehassova Exarépas vwv AB BT, xai
ovveoratwaay tiveg &veog ai AE EH- Adyw 8ve 8hdgoorvég
glowy tiiv AB BI. 20

ExBefirodw 4 AE 3ni v6 Z, nai Enefevydw 7 AZ.
dmel toy doviv 1) vmo BAT ywvia tjj owo Bl A, uellwr
7 vn6 BI'A4 %fig vno ZAT. =ijg 6 vmo BI'A peilwyv 19
Vw0 ZAA - woldy dga uellwy 1 vwd ZAA vig vwo ZAA,
Gore nal v AZ psilwv vijg ZA. Enmel psilov uév 4 1625

1. uera tijs ante K add. Hu 2. xe) o] »al ABS, af Sca 3. 4.
ABN A®B3S Co, 7 afu Bicod. Co 8. % 4K an ABIS cod. Co, corr. B3
Co Sca 9. vijtln ABT A, nerasum in B 14. zijc MI" xal ABISV1,
corr. B3V2 Sca 13. KZ A! in marg. (S), om. B 45. post cvore-
Sijvee add. &ml 1ijs Bdocws V2 (vid. propos. 29) taisc Al ex ta¢
@A)’ af B Sca, allec (sine spiv. et acc.) A, alles S 18. wijt AT
ASV1, corr. BsV2 Sca  2lacoore om. ABIV!, add. B4SV2 M., 2me-
{evySw AB, corr. S 4 «f B3S, 4§ 4Z ABt 22. post ueflwv add.
&pe B4, sed idem p. 442, 2 post ¥ora:r a scriptore huius propositionis
omissum est 98. 7 Uné Bya V2 Co pro # vno B4 15 8 omd
AB, corr. S 23, 24. 7 ond ZA AS, 7§ Unoé BZA Sca, corr. B
25. xa) ante &wel add. B¢
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Y+ al > an + nx + xy. Sedsunt o+ B8y > ol + Ly
(elem. 1, 24); ergo etiam
af 4+ By > an + nx + xy. Ex quibus per constructio-
nem est af + By = ay;
ergo subtrahendo
¥y > 7 4+ xy, eoque magis »y > xy. lam ponatur
xpu = vy, et circa centrum x per u descripta circuli circum-
ferentia secet rectam yA in puncto &, et iungatur x&; iam
dico esse Ax + x§ = af + By. ,

Est autem manifestum; namque ex constructione est
et Ax = af + P, et x§ = xu = »y; atque hoc infinite fieri
potest.

XXVII. Quodsi triangulum aut aequilaterum sit, aut Prop.
aequicrure basim latere minorem habens, dico neque fieri 30
posse ut in bas/ intra duae
rectae constituantur, quarum
summa aequalis sit summae
exteriorum, et interiores mi-
nores esse.

Sit enim triangulum aBy
aut aequilaterum, aut ae-
quicrure basim ay minorem
quam ef vel 8y habens, et
intra constituantur quaedam

d 7 ¥ rectae de en; dico barum
summam minorem esse quam
B < af + By. '
Producatur de ad f, et
4 iungatur «f. Quoniam ex hy-
pothesi est [ Bay = [ Bya,
€ est dgitur [ Bya > L Coy.
Sed est L {da > L Bya;
multo igitur est L {dee > [ Lay
sive Lad; itaque etiam af >
{0. Quoniam angulus off
73 7 7V maior est angulo 8ya, ct ex
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AZB rviic 5n6 B4, % 8 9o BI'4 dua sy dmodeaey
ovx 8Aadowy vijg Vo ABI, Eorat ueilwy 3 vno AZB wig
vno ABZ, dove xai §) AB pellwy vig AZ. % 68 AZ
©ij¢ ZA &deily9n peilwy: xai 7 AB &ga tig AZ nal moddy
uédhov tijg JE peilwy. Opolwg dé deyIjoerar xai § BI'5
peitwy vije EH- dlacooveg dpa etoiv ai HEA viv ABT.

63 xy. 'E@’ &v uévror rouyivwv ai dvuog loaw ovviotar-
tar vailg #wzog, n° drelvwv xal uellovg tav Exrog dvidg
Tiveg evar dvvavtar ovvaugdrepar hauBavéuevar.

*Eovwoar yag 10
B & v ABI zou-
%7 yure at AEZ {oae
raig ABT, xai &x-
Befrnodw uia vy
évzog ) AE Emi %0 15
H, xai usradd tov
e ¢ 7 E H sidjpdw -
x0v onueiov 7o K,
xal dmelevydw 0 KZ- Zooviar 01 ai AKZ .eiloves Ty
AEZ, dove nal vy ABL. dijAov &’ Gre, x8v dvrog 70d 20
ABTI toiydvov 16 K anusiov otrwg Angdfj dore vag AEZ
negLéyeadar v7wo Ty e’ avrov dnl va 4 Z Emilsvyrvuévay,
wg e dni tig devrépag xaraypapic, xal obrwg Eorat ¥O
o036, xai énevépwg amelpayds #oTaL TO TEORELHEVOY.

64 %¥. Kai vobrov magadéfov doxovvrog sivar Tolg ayew- 25
perenrolg &te magadoldregov qaveirar TO py ubvoy ovy-
augiTepoy ovvaupotéew , dlia xai &xatégay Ty ovviora-
pbvwv dvzdg Exetépg Tdv Izdg nai Loy evar duvacdar
xai psilova xara plav. deinwrar 8’ olrwg.

6. ziic EH] in.A littera H vix differt ab N of HA v AB
AB! (et, ut videtur, cod. Co), af n & tdv apy S, aif AEH 16v ABI
Co Sca, corr. B¢ 7. KH A! in marg. (S), om. B 16. 17. perafv
1@y EN AB'S, pro N corr. 7 B3Sca  24. orw ABS (conf. ad p. 90, 9)
23, 1) 14 AZ ABY, distinx. B3S  25. X At in marg. (S), om. B
26. uovoy ovvaugorégov AS cod. Co, corr. B Co 29. d° ovros A,
corr. BS
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hypothesi angulus Syo non minor quam angulus afy, erit
igttur angulus af# maior angulo afy sive afl; itaque etiam
af > al. Sed demonstrata est af > [d; ergo etiam af > (4,
eoque magis ¢f > de. Similiter demonstrabitur esse etiam
By > en; ergo sunt de + &y < af + fy.

XXVIIl. In quibus autem triangulis duae intra rectae Prop.

und sumplae aequales constituuntur summae exteriorum, in s
. his etiam duae intra esse possunt und sumptae maiores
summé exteriorum.

Sint enim in a@y triangulo de + &f = af + By, et pro-
ducatur altera rectarum quae intus sunt ds ad 7 punctum
concursis cum By, et inter & 7 sumatur quodvis punctum x,
et iungatur x{; erunt igitur dx 4 x{ > de + &, ideoque
etiam > af + gy. '

Apparet autem, etiamsi intra triangulum «fy punctum x

) ita sumatur, ut
de & compre-
hendantur a re-
ctis quae a x ad
d { ducuntur, ut
descriptum  est

y in altera figural),
idem contingere;
et in utroque casu propositum infinite fieri poterit.

XXIX. Et cum hoc mirum esse videatur, multo etiam Prop.
magis mirabuntur ii qui geometriam non callent, non solum 52
summam rectarum quae intra constituuntur summae exterio-
rum aequalem esse posse vel summam summi maiorem, sed
etiam utramque interiorum utrique exteriorum aequalem esse
posse vel utramque utrique maiorem. Demonstratur autem
hoc modo.

4) Rectas d¢ &/ dx x{ punctis delineavimus, quo significaremus ac-
curatam linearum rationem perspicuitatis causa teneri non potuisse;
multo autem longius a vero abest figura in codice tradita.

Pappus L. 8
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‘Yroxslodw v0 ABI tolywvov vy AB wijg BI' w3y
Edooova &ov, v 0¢ AT énarépag avrdv psilova, xai
megl xévrgoy
B 70 A da v06
B xvxAov 7re-5
oupéoeie ye-
£ redpdw 4
/ A BEZ, nai’
@ : ethnpdw ps--
A p7 4 tafd avrig 10
xal wiig BI
ebdelag Tv-
x0¥ onusioy
0 4, nai
énelevydwoay ai A4 AT. énel 7) uév A4 peilfwy vijg AB15
xal Oia Ty vnédeowy tijg BT, 1) d¢ AT éAagowy iig BI,
gar éxﬂalévreg 'm‘]v AT ©jj BT tony Sapey éxaréqow Ty
460 4K, 6 msgt xévigoy 10 4 dia Ty O K yqaq)oyavog
xoxhog Teuei Ty AZ. 'reyvezw xave 70 H, xal usrakv
v A4 H eldipdo wvyov onueiov w0 A- OijAov Oy dwe20
- Smilevydelons tic AA Enavépa viv AAd AA Exarépas Twy
AB BT Zovow peifwy.

65 N. v 3¢ Yéhwuev Exatépav Enavépg Tony eivar, de-
noee iy uév AT tig AB ueifova vmodéadar, Ty dé B
tijs¢ BA Elagoova. 25

Exérw yap obrwg, wai ouoiwg 1) BEZ mequpéosia ye-
yeagpdw, xai 10 4 oqueiov sikijpdw, xai Emelevydwoay
at 44 AT, xai viig AT éxBAndeiong ©ij B ion xelodw

6. 7. 4 ZEB ABS, corr. Co 18. 1év 6K A, distinx. BS
19. AZ A, sed ex A factum esse videtur 4, unde ™y ¢T§ BSV1,
quod corr. V2 (cod. Paris. 2369 cum A consentit in T3 &{) 20. roy AH
A, distinx. BS Tuyoy 1@ Onueia A, Tuyovre onueie B3S, corr. Bt
6 A4 Hu auctore Co, 1¢ AM A, t& 2 u BS  24. qnelevydelons vijs
A4 Hu auctore Co pro 2milevydeice  t1édv A4 AM ABSVY, trdv 91
Jy V2, rwv A4 AM Co, corr. Hu auctore Co 23. 4 Alin marg.
(S), om. B 28. 155 dy V2 Co pro tijs BT
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Supponatur triangulum afy, cuius latus af non minus
sit quam By, et basis ay utroque maius, et circa centrum
a per B circuli circumferentia describatur gef, et sumatur

. inter hanc et rectam 8y quodvis punctum d et jungantur ad
dy. Quoniam ex constructione @d maior est quam af, ideo-
que propter hypothesim maior quam By, et dy minor quam
By (elem. 41, 21), si produxerimus rectam dy el ipsi By
aequalem fecerimus utramque 43 0x, circulus circa centrum
J per puncta 9 x descriptus secabit rectam af. Secét in
puncto 7, et inter & 7 sumatur quodvis punctum A; appa-
ret igitur, iunctd JdA, esse ad maiorem quem af, et Ad
quam gy¥).

XXX. Quodsi utramque interiorum utrique exteriorum Prop.
aequalem esse velimus, necesse erit rectam ay maiorem quam
ap, et fy minorem quam of supponere.

p

Sic igitur constructum sit, et similiter ac supra circum-
ferentia Bef describatur, et punctum J sumatur, et da dy
iungantur, et productd dy ipsi By aequalis ponatur Jx, et

*) Sic nos partim ex coniectura, quam librarius codicis B fecit,
partim Commandino auctore et Graeca verba et Latinam interpretationem
correximus, cum duarum rectarum Ad du constructio ex proxima pro-
positione prave huc translata esse videatur. Ceterum in figura apposita
ipsam speciem, quae in codice exstat, servavimus, quo corrupta etiam
codicis scriptura, nec non altera Commandini coniectura intellegi posset,
qui haec quoque adnotat: “vel si placet etiam duo puncta sumere, ita
legemus : et inter ¢ 7 puncla sumantur A u. perspicuum est, iunclis Ad
du, singulas ipsarum «d JA vel ad Ju singulis «f By maiores esse”.

. P
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% 4K, nal ) KHO mepipépeia nard 36 avsd yeapsica
veuvésw vy A4 xava 6 O, my 06 AZ xova ¥0 H. énsl
0é peltwy 1) AB vic BI, dosac xal vijg 40 uelloy. xsé-
o0dw avsij ton §) A4, wal msgi névsgor vo A dia sos A .
mepLpépsia yoageioa seuvésw sy AH wava 50 M. ¢a-5
vegov Oy 8% EmifevyIdeioa éxavéea wiv 4M AH iov Eovar
éxavépg tav 4B BI.

Ad. Makkov &’ & dnmvadeln vo6 mapadobor, &i uyn udé-
vov oo ) pellovg Grddg elev ab dnl vijg Pdoswg dveos
10U TQLYWYOU OUMOTEuUEYERL TGOV TTEQLEXOVOWY OVO TEASVEEY, 10
éAla xei Abyov Eyoiev meog aviag Tov Emiusaydévra.

Koazeoxevaodwoay yag ai EZK toow vaic ABIT (votso
yee dg dvvardy dove yevéodou [dia vhv medmwy] elpnrac
& doxi)), wai 50 uév IT 8lya tepvére ovvaugdtsgoy wny
ABT, # 6¢ @ZH nopdldgrog fx9w wjj AT (xai 9 ZE 15
nwagaAdnhog #ovw v BA), wai t¢) dodévie Adyw 6 avrodg
dotw & tiic AB meog AA, xal tj AT magdddnhog NxFw
7 AMN, xai Eni tijg AMN onueiov sibjpdw ©6 M, dore
tag 0 avroi raig BA BI' nagadijhovg youévag sag MO
Md mepihapfdvery 6 Z. Eorar 01 xal cvvaugporépov wijg20
ABT, tovtéose ovvaugorégov tijg EZK, meog ovvaugpore-
oov vy A4 NI, zovréore medg ovveugiregov vy OMA,
doJeig Adyog: & dga t@ OMA wouywvy #vvog ovoas at
EZK moog tag OMA megiegovoag Adyov Eyovor tov éme-
taydéva. 25

2. 2w Ad Co Sca pro tiw AB4 4. xai add. Hu auctore Co
6. v AM MH ABSV!, corr. V2 Sca (1év MA AH voluit Co)
8. 4¢" add. S 3. Jid rev mewrwy om. Co (orta esse videtur haec
corruptela ex glossa did 76 xe, i. e. propos. 29) . o0 uty W
Sex/illil11111]]/|goTegoy A, Tov pudv .......... ouraugdtegoy B, 1oy udv m,
et celera ut B, S, corr. Hu 15. % d¢ ${n V2 (5 82 HZO Co) pro
% 0t @HZ 15. 46. xal 7 ZE — tij BA interpolatori tribuit Hu
1. 6 1ijs AB mods BA ABSV! cod. Co, corr. V2 Co 1§ AT edd.
Hu  48. % AMN xa) 21} tijs AZN ABSV! cod. Co, corr. Co (i dur
corr. etiam V2) 19. 20. za¢ MO MJ ABSV! cod. Co, corr. V2 Co
23, tiy AANT ABS, distinx. Co  28. Jodelc Adyos] exspectamus ié-
yo5 6 adros 7 Jodévre 4. mpd¢ Téc ABT ABSV! cod. Co, corr. V2 Co
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circumferentia xn3 ea quam diximus ratione descripta secet
rectam «d in &, et af in 7. lam recta af, quia maior est
quam By, maior etiam erit quam d3. Ponatur ipsi af aequa-
lis g4, et circa centrum d per A circumferentia descripta se-
cet rectam az in u. Apparet igitur, iunctis du dn, esse
du = off, et oy = By.

XXXI. Sed magis etiam admiratio intendatur, si recta- Prop.
rum intra triangulum in basi constitutarum summa non so- 5
lum simpliciter aequalis sit summae laterum duorum ipsas
comprehendentium vel maior eddem summ4, sed etiam ad
eam summam datam proportionem habeat. '

Construantur enim & + {x = ef + By (hoc enim fieri
posse initio [propos. 29] demonstratum est), et punctum 7
summam rectarum of 4+ By bifariam secet, et rectae ay
parallela ducatur 7.3, et datae proportioni aequalis sit ef : ai,
et rectae ay parallela ducatur Auv, cuius punctum g ita su-
matur, ut rectae po ud parallelae ipsis fo Sy ductae punc-
tum { circumplectantur. lam, quia datae proportioni of : el
propter parallelas Av ay aequalis est By : vy, est igitur summa
antecedentium consequentiumque factd (elem. 5, 12)

o af + By IS X2

« T ek +v op + ud’
ergo in triangulo oud rectarum, quae intus sunt, &l {x
summa ad laterum ou ud, quae ipsas comprehendunt, sum-
mam habet datam proportionem.

. id est —
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‘Ensi 88 dei vy AMN avdregov mimesy sijg HO, det
)y BA wijg. A4 &\dooova eivar 7 dimhaciay (Emei xal

tijg AIT 3doowv goziv ) duthacia), dove xai Tov doFévra
Adyov derjoer. 2Adagova eivar vob diwhasiov. dijhov & 8w,
dow &v 7 uév AB vijc Bl molhamhacia yomrac, 3 d¢ BS
yovia aufivvpar, uélhov at EZK ©¢ Jiurhaoly ovy-
eyyioioe Ay, xai palhov, &b uy tooaw slev ai EZK waig
ABT ¢l peilove avrdv, xai pavegody, & xaFérov aydei-
ong viig ME meog tag OME ovyxeivoviar. dvvardr d¢ xai
xad’ évépag dpddovg 76 aved, alda medg Evdetkty ixavig 10
0 tedmog ovTag. .

67 AF'. Ov uévov 0’ émi zoi zouydvov tijg Bdoews ai
evdsiar ovvioTaviar ovvaupoteear uellovg T@v dxvog ab
dg, alda xai 2ni tergpamhetgov Yo T@Y TELdY nai
T0elc TAY TELAY, xol Emi Ty &t molvrlevgordpwy 15
duolwg 60aidy) ai dvzdg bowvovy Tdv Exzig usilovg shvar
dvvaviar.

Av yap 7] volywvov ©6 ABT & ¢ ovvisraviaw oi AEZ

i. vy AMN Co pro v AM 8. 3. inel — dinhaote om. Co
8. 1iic AII Hu pro 1ij¢ A6 8. gavepoy Hu pro udcilov &l coni.
Co, ¥ru AS, &al B cod. Co 9. ouyxpvoueva ABS, ouyxguwiuevas
vel avyxolvousv coni. Co, corr. Hu 12. 78’ add. BS 45. Fre A2
ex &mt 16. 80ae d) ABS  Gowy oly AB, coniunx. S

‘v
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Sed quoniam rectam Auv supra rectam nt3 cadere opor-
lel (alioquin enim rectae op ud non comprehenderent ipsas
¢ {x, id quod in constructione supposuimus) et quia ex pro-
ms. 29 sequitur rectam L3 supra m cadere, ideoque est
ah> an > ar, atque ex hypothesi est

%’*—;‘ﬁ' = ;—, itaque 1) — 28 < T Decessario igitur est

2 . . . .
o8 < T itaque etiam datam proportionem minorem

esse oportebit quam 2 : 4. Apparet autem, quo maior fiat
proportio «f : By magisque oblusus angulus @y, eo magis
proportionem &f 4+ {x : ou + ud appropinquare proportioni
2:1%), et magis etiam, si summa &f 4+ {x non aequalis sit
summae af + By sed maior quam illa, idque manifestum
fit, si perpendiculari ductd u§ rectac &f [x cum op u& com-
parantur?). Idem etiam aliis modis effici potest; sed ad de-
monstrationem satis est haec ratio quam supra ingressi sumus.

XXXII. Non solum autem in trianguli basi rectae intus PI‘OP
constituuntur, quae simul sumptae maiores sunt exterioribus,
sed etiam in quadrilatero duae und sumptae tribus exterio-
ribus, et tres tribus, et similiter in polygonis quae plura
etiam latera habent quotcunque interiores quotcunque exte-

rioribus maiores esse possunt.
Nam si sit triangulum efy, in quo de 4 &{ construun-

4) Ad haec supplenda viam praemonstravit Commandinus; sed il-
lins ratio aliquanto, opinor, impeditior est.

*) “Quo enim «f magis superat Sy, eo punctum n magis accedit
ad « ol proportlo Bo ad el augeri potest, ut ad duplam propius ac-
cedat”

2) Hoc loco scriptor supponere videtur aut ipsarum «g Sy magni-
tudinem non variari (quae est Commandini sententla), aut summam
af + By eandem manere. Hoc igitur si statulmus, primum redlt illa
bypothesns ‘quo maior fit proportio «g: gy”; accedit autem altera “quo
magis, manentibus of By, angulus ey obtusus fit”. Sic enim scriptor
existimat magis magisque rectas ox ud imminui posse, et ita quidem,
ut semper tamen rectas ¢/ {x, quae ipsae magis magisque augeantur,
intra se contineant. Quod ope perpendicularis u¢ demonstrari posse
significat. Acutissime haec sine dubio sunt observata et digna quae

latius exponantur.
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ueiloveg tv ABT xai deaydjj 3 116 wvyoioe vrép 7o E,
petloveg &oovsar ai AEZ vav AII 11O OT & ¢ ANIGI

@ s ¢ 14

retoamhedop. x&y tvyovoa xAedif 1) AKE, ai vosic ouod
et AK KE EZ ©év vouiv viv AII IIO OT usilovg Zoov-
tat. x&y mwalw xhaddi 1) HHO, pellovg Zooviar ai AEZ5
xal & ai AK KE EZ dv tettapov v All [IH HO 6r
¥ mevwarmdedop. ndy e whaodf N EAZ, peifovs Ecovrar
térrapes at AK KE EA AZ 7év tertapoy tav All [IH HO
Or. xdv 7 IIHFO xkacdij, xdy & meds mielw onusia
vy HY¥ xoi sdv K A 7 xkdowg ybprar, ©¢ avsd ovu-10
froetan. nai 3ni ©o ameov, Soag av wg dmiraky wag
dvidg Gowydr) Tdv dnvog evar pellovg, Tg arg Tebmy
xazaoxevasIjoeral.
68 Ay. Advvavov Jé nai vag #vwdg Soatady wais &xrig
mwegihaufavovoalg mdoag duod maeag toag stva. 15
Kearaorevaosdeiody yap, wg meodédetxrat, vav HO GK
KA AM petbvwv dowvdy) viv AB BI' T4 AE EZ, &

8. 1dy AII 710 6T & 16: AT H A (item BS, nisi quod «ny),
corr. Co 5. xé&v Hu auctore Co pro xal (xal mdAw &v V2) __% ITH®
Co pro 7 H® (i ns V) 5—9. «fl JEZ | 1av J] [K(%) |6 OT v
mevtandevowe xal ¥re «f AK KE EA AZ | [/J/]l/ ]] 76 OT xév %
ITH ¥0 cet. A et similiter BSV, duae JE EZ itemque tres 4K KE EZ.
maiores quattuor AIT ITH HO BI in quinquelatero, et si inflectatur EAZ,
erunt et quattuor JK KE EA AZ maiores quam quatiuor AIT ITH HEO
Or. at si inflectatur IIHY'O cet. Co, reliqua corr. Hu (af dxel vuiw
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r maiores quam of <+ fy, et quaevis recta wJ ducatur
supra &, in quadrilatero azdy erunt
Oe + &L > an + wd + Iy.
Et si quaevis linea dxs inflectatur 1), in eodem quadrilatero erunt
O+ e+ &L > onw + I + Iy.

Et rursus si inflectatur 7279, in quinquelatero amzndy erunt

de + &f, itemque Ox + x& + &§ > om + oy + % + Iy.
Et si insuper inflectatur €A, erunt quattuor inferiores quat-
wor exterioribus maiores, scilicet

Ox + %8 + ed + AL > am + wp + 79 + Iy.

Et si inflectatur 7myd, et si ad plura etiam puncta quam
1y et x A inflexio fiat, idem continget. Atque in infinitum,
quotcunque quis rectas interiores exterioribus quotcunque
maiores esse iusserit, eadem erit construendi ratio.

XXXIII. Fieri etiam potest ut summa interiorum recta- Pl:;l'-
nm summae quotcunque exteriorum aequalis sit.

a

§

7 e

Si enim construantur, sicut modo demonstratum est,
rectae 73 9x xA Au und sumptae maiores quam quotcun-

4) Id est, si super rectam de quivis angulus Jxe constituatur, ita
scilicet, ut punctum x sit inter de et azm.

anvdy & meviamhetop xad ¥t el Ox xe €A AL Ty amvydy. xév
Y cet. V2) 10. 1@y HY¥ A, distinx. BS  7dv K 4 Hu, tdv
K4 A Co (distinx. BS) 13. Sowy 87 ABS Ty avrde A, corr.
BS A4. AT Al in marg. .(BS) Soatg &1 ABS 45. mepthaufavo~
uédvars ABSVY, corr. V2 47. uellwv AB, ustlov S, corr. Hu  dowy
dy ABS, ovadv coni Co




122 MTAINIOY XYNATQIHE T. ,

xAao$jj 1) BNEE v lop ueilwy vijg BTAE, yeyovig Eovae
70 mwooxelpevoy.

69 Ad'. ‘Pgdiov d¢ amo dbo onuelwy vy B E xkaoar Ty
BNEE xa%0kov wjj dodeloy evdeig iony vdv xhooudrwry

.70 mhAij%og dodev Eyovoar. 5
"Eotw yag ta uéy
¢ 7 dodévia onueia ra A
B, 73 0é dodeisa @
S ueyéde ev9eia AT st~
. {wv wijg AB, xai du-10
@ B 3 ¢ j, enodw 1) BT &ig vvyov-

dgag evdelag vag B4 AE
ET wi§ #dgoovag 1od 1oy xhaouatwy mwhidovg, nai v uéy
AOB xexddodw tiic AB dmegéyoveoa vi BA ($gdeov yag
nwowfioon), 1) 08 AHO xexddadw vijg AO vmepéyovoa i 15
AE, 7 0¢ AZH xexhaodw vijg AH vnepéyovoe i EI -
govae 01 10 nAijYog v@v AZ ZH HO OB ioov ©¢5 doFévre,
xal § & moedy ovyxewévy evdeie ton v AI. evxolov
yoe & Tijc novaoreviic TodTo gumdely xal B dmepaxdg
yiveras. 20
70 A&, Avvazdy 68 xai magardyAdyeaupoy eboetv, 05 &mi
Tijg Pdoewg dvrog eddeloar Odo ovviotevier Talg mee-
egovoatg Toialy iloar xai uellovg adrdv meodidaydévrog
Toide.

1.% BN EE AB (5 v e S), coniunx. Co 3. 44" hoc loco
add. Hu, idem paulo post ante "Earw exhibent ABS  1év BE A, di-
stinx. BS 7. 8. 1d AB AB, distinx. S 13, 7as BA Co pro tég
BT 48. 100 Ty A! ex ToUTWY 13. 44, 7 pudv AOB Hu, 7 udv
AZ:~ (quesi sit finis propositionis, et tum ineunte proximo versu)
“H A, 4 piv al BIS, 4 udv aly B3 (Co)  44. 1iic AB] tijs AH Co
vnegéyovoar ABS, corr. Hu auctore Co 15. post ijs A6 Vnepéyovon
add. tije BA nosijoar 7 08 AHO xexhdoSw tiic AH dmepfyovca AB3S,
corr, Co (idem voluit B1, qui spuria illa omittit, sed pro 46 habet ax)
46. 7 d¢ ABB xexlaoSw 71ijs AB voluit Co (conf. adnot. ad Lat.)
9. 70076 76 coni. Hu  24. AE A!in marg. (B), om. S  32. 28. ovs~
(oravzac — {oar Hu auctore Co pro ovriorav — loag
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que af By yd ds €. .., et inflectatur BvEs*) inflexam Byde
superans aequali differentia atque inflexa %Ay superat afydel
(propos. 37), factum erit propositum.

XXXIV. Facile autem est a duobus datis punctis (ut PPOP
B & in superiore propositione) inflectere omnino quamlibet li-
neam (velut modo @v&e), quae datae cuidam aequalis sit et
datum numerum singularum rectarum contineat.

Sint enim data puncta « 8, et recta magnitudine data
ay maior quam af, et dividatur 8y in quaslibet rectas Sd
de &y. .., quarum numerus uno minor sit dafo numero sin-
gularum rectarum, e quibus inflexa componenda sit, et in-
flectatur «39# rectam «f superans ipsi 80 — hoc enim fa-
cile fieri potest!) — et and inflectatur rectam «d superans
ipsd de, et aly inflectatur rectam a7 superans ipsd ey**);
erit igitur numerus rectarum of {y 79 38... aequalis dato
numero, et recta quae ex omnibus componitur aequalis ipsi
ay. Facile enim haec ita fieri, et quidem infinite, ex con-
structione perspicitur.

XXXV. Fieri etiam potest ut parallelogrammum inve- Prop.
niatur, cuius in basi intus duae constituantur und sumptae
aequales tribus quae ipsas comprehendunt, vel maiores iis-
dem, hoc prius demonstrato.

*) Paulo commodius ex recentiorum usu scribi poterat ‘et inflecta-

tur grvée ita, ut sit gy 4 v§ + fe — ﬁy+yd+d¢).—1po+6‘x+zl+
).p—(aﬂ+ﬂy+yd+de+e£)”

4) Scilicet in recta efd ita sumatur quodvis punctum $, ut ex
rectis «3 $J «f construi possit triangulum «398. Paulo latius haec ex-
plicat Commandinus. )

**) Unam codicis pravam scripturam (vid. Graec. p. 123, 43. 44) reti-
nens Commandmus plura alia, quae sanissima sunt, corruplt hunc in
domum: “et aln quidem mﬂectatur adeo, ut superet an quantitate lineae
B4, m).‘} vero inflectatur, ut superet ad quantitate J¢, el a3f superet af
ipsa ey”. Nos autem nihil nisi manifestam illam codicis corruptelam
mutavimus, reliqua autem servavimus, quae commodius ex nostratium
usu sic perscribuntur: “construantur

ad + 98 = af + 54
an + 7% =ad + Je
al + {n = an + ¢y” unde sponte efficitur esse
al + i) + 79+ I =B+ pJ + Jc + ¢y
= ay.
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"Eotw 1) AB vijg BI' do3slay uellwy 3 & Adyp - dya-
yelv magaddndoy vfj Al' tiy AE xai moehy & v Adyg
iy AA medg ovvaugiregoy vy AE BI.

. 14

Teyovérw. 2mel ) AB tiig BI" d0Seloy uellwy doviv
7 & Adyp, &otw Adyog tijc AB medg iy BI” usta dodel-5
ong: dotw i Z. 6 &’ avidg oty xal wijg AA medg
vag AE BT+ xai Aownijg dea wijg BA Adyog meds vy v
' Z AE dmegoyiy o adtég dorlv. xai Eorwy dodeioa 7 Z-
dod¢ioa dpa xal 7) AE xxx Yéoer &Goa wxx Gove nal, &v
% AB vijg BI" pgliwy 3 7 Ouwhij, dvvazdv dovaw dyayeiv 10
nwoagdhdnhov iy AE xai mowsiv vy Ad dunhijy ovvaugpo-
zégov vii¢ 4E BI.

71 Ag'. ’Exxelodw J% voioiwov wvelywvoy v6 ABI, dove
iy uév AB tij¢ BT ueilova sivar 7) dimhaciav, wjy d8
AT wijg TB dimhaoiay, xal fydw magalinrog 7 AE mor-15
oiga Ty Ad Jdunkaoiav ovvaugorégov tijg AE BI, xai

1. dodsioar ABS!, JoSelans cod. Paris. 2868 S2, corr. Hu auctore Co
2. AT vy add. Hu  mowi ABS, corr. Hu auctore Co 3. mjvr K4
npds avvaugdregoy Ty AE AT AS, tiv 0x mods cvvauqdregor Tiv Je
&y B, corr. Co &, yéyovey 1@ AY, corr. A2 doSelon AB, dodelong
S 1. vag AEBT A, distinx. BS 7. 8. 7dv ZJE ABS, dislinx. Co
8. 6 avrds domv add. Hu auctore Co #HZ AB, 7{n S post 4 Z
nullum lacunae signum posuimus, quanquam in Latinis nonnulla sup-
plevimus; haec enim Graecus scriptor cogitatione addenda esse putavit
neque diserte expressit 9. #»+3é0cc Gpa »»x] de lacunis, quarum
nullom est vestigium in Graecis codicibus, vide Latina 18. A5 Al
in marg. (BS) 16. 7ij¢ JEBI ABS, distinx. Co
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Triangulo afy specie datol) sit recta o, comparata cum
fy, datd maior quam in datd proportione?) : propositum sit
rectae ay parallelam Je ita ducers, ut in eadem proportione
sit ad : de + By. -

Factum iam sit. Quoniam «f, comparata cum By, dath
maior est quam in daia proportione, huic ipsi aequalis sit
proportio rectae af ad Sy uni cum alia data, quae sit [¥.
Sed secundum id quod factum tam esse posuimus est

ﬂy"_‘:'_ ;= ﬁ‘?’; ergo etiam subtractione facta datae
proportioni aequalis est
%ﬁ . Et data est [, dataque proportio 89 : de (est

enim aequalis proportioni Ba : ay, quae ex hypothesi data est);
ergo de magnitudine data est3). Sed eadem etiam positione
(est enim parallela rectae ay); datum est igitur punctum 0 s

»»* ergo, si sit of: 8y > 2, parallela de ita duci po-
lerit, ut sit ad : de + Sy = 2™).

XXXVI. Exponatur igitur eiusmodi triangulum, ut sit Prop.
o8 > 28y, el-ey = 28y, et ducatur rectae ay parallela de 59
ite, ut sit «d = 2(de + By), et in producta ya ponatur fo =

4) Haee nos propler ea quae sequuntur addeanda esse censuimus.

2) 1d est, si data proportio significetur notd P, dataque wecta d,
“sit «8 — d: Sy = P”. Vide Euclid. dat. def. 44 et auctores infra ad
VIl cap. 26 in adnot. ad IV versionis Lat. citatos.

“f—d p;_‘: ? definiri

{= a?, 3 7)-. Geometricam demonstrationem ex ratione veterum

supplet Commandinus: vide append.

* Slgniﬂcat scriptor ex aequationibus P =

3) Verba a nobis addita “dataque proportio 8d : ¢ cet. conveniumt

cum iis quae initio supplevimus (conf. Euclid. dat. def. 3). Illis autem

quae supra leguntur supposilis, scilicet datis P = {f—d‘e’ et p= ‘:_g,

et datd ipsd L, facile efficitur datam esse de¢ = i— , unde prodit
P4+yp d

simplicior illa formula, quam in appendice exhibemus, ds = P+p

**#) Vide append.

.
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tijc AE dinhadia neiodw &n’ evdelag 1) AZ, nai ovume-
wAnewodw v6 TH magalinldypaupov »x*

Enei yag v uév ZA dimdaoie Zoviy vijg AE, 1 dé
AT zijg I'B, Zozar 8y 3 ZT, zovtéovrw v HB, dindacia

§ @ & %

ovvaugotégov vijg AE BI'* oy &g Zoviv vjj Ad. 2neadi)s
% A4 vijg BT peilfwy 7 dunhasia, rarijydw 1 40 durda-
ola wijg BI* Toy dga 7 4O taigc HZ BI. 2ely9n Jé
xal 9 A4 vjj HB loy: ai 440 & Yoot vais ZH HB
BT, nai &ty magaldyidypauuov vo ZHBT.

Aijhov 6 Bt nai pellovg ai A4@ v ZH HB BI'10
dvvaviar elvar.

Kai Aypdévrog onueiov tivog o K udaldov at AK
KA 46 ueilovg tav éxdg.

Kai &i, 8o ueilovg elotv, xdacdelny 1) HAB ©¢) avr@
uellwv vijg HB, &govier xei of AK KA 40 ioar 7aig1s
ZH HA 4B BI' & neviamhevge. nei éni tdv modv-

" mhevgordpwy 6 avTog Tedmog, Womep xal &ml TV dmo Tv-
x0vvog verpamhevgov ovvigrauévwy meodédeixzar.

72 A, “Emevac voig mooegnuévors xai ta roiaiza. do-
Yévvog magalinloyoduuov ywelov Jvvavdy oty edeeir 20
Eregov magaddnAdyoauuov, @ove avrd uév vo Emizaydév
uéeos elvar ot doY%évrog, éxdoryy 08 mheveav Exaorng
nwoldardagiav xare Tov doFévta dgrIudy.

2. lacunam, cuius nullum vestigium codices exhibent, explevimus
in Latina versione 4. 7ijs I'B Co pro tijs T'4 8. ¢ 4E Bl
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2de, et compleatur parallelogrammum {nfy; dico in basi pa-
rallelogrammi [nBy duas rectas constitui posse, quarum summa
aequalis sit summae trium parallelogrammi laterum ipsas com-
prehendentium , itemque duas reclas, quarum summa maior
sit quam summa eorundem laterum.

Quoniam enim est f& = 2ds, et ay = 28y, erit tota
Ly, id est 7B = 2(de + By), ideoque 78 = ad. Quia est
ad = 2(de + By), id est > 20y, ducatur 3 = 28y; ergo
09 = 9L + By. Sed etiam demonstrata est @d = yf; ergo
ad + 03 = {n + 7B + Py; et est parallelogrammum {nBy.

Apparet autem fieri etiam posse ut ad + 49 maiores sint
quam {y 4+ 78 + By (conf. supra propos. 31).

Et si quoddam punctum x (extra ad 09, sed intra pa-
rallelogrammum) sumatur et inflectatur axd, eo magis ax 4+
xd ~+ J3 maiores erunt exterioribus {n + 78 + By.

Et si super @ linea A8 ita inflectatur, ut sit

A + A8 — 1B = ox + %0 + 33 — ({n + 78 + By),
erunt etiam in quinquelatero

ax + %0 + 03 = {n + nA + 18 + By.
Et in polygonis quae plura etiam latera habent eadem valet
ratio, sicut iam supra (propos. 35. 36) in rectis quae a quo-
vis quadrilatero constituuntur demonstratum est.

XXXVII. Ad ea quae dicta sunt accedunt etiam alia Prop.
huiusmodi. Dato parallelogrammo rectangulo aliud parallelo- 40
grammum eiusmodi inveniri potest, ut ipsum sit proposita
pars dati parallelogrammi, singula autem latera singulorum
dati parallelogrammi laterum multipla sint secundum datos
numeros ).

4) Tov doSévre dpiducy scriptor significat simplicem proportionis
numerum ; supponit igitur singula latera alterius parallelogrammi ad
latera dati parallelogrammi esse in proportione dupla vel tripla etc.,
nec tamen ignoral etiam aliam quamcunque proportionem, velut 3: 2 etc.,
sumi posse.

Copro 1iis AEB 8. 1. A4 Huproy 44 %oy add. Hu auctore Co

15. af om. AS, add. B 5. 16. vaic ZHHAABBI A, distinx. BS
11. Ganep AB, Sneg S, quemadmodum Co, corr. Hu 19. A{' add. BS
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*Eorw yoo magaldyAdyeauuov ©6 ABT, xai siljgpde
éxaréoa vov EA AZ mollamhacia énavépag rdv AB BIT
xaxe vovg d0Févsag ageduovg, xai fxdw vij AE medg do-
dag 1) EK, xai enreldijpdow %6 Vo AEK 16 énivaydév

73

g9 13 P

uégog toi AT megalinroyedupov, xai Oia vob K tjj AES
mwagdddnlog Pydw ) OKA, wai mwegl xévigov 10 A mege-
géoeta yoageioa ) ZHO zeuvérw sy OKA xava 0 O
xai dmilevydeioy tjj 40 magdrdnhog fydw §) EA. Jijoy
0’ ¥ zfic xavaoxevig 8ve avrd uév ©6 AA mwagaddylo-
yeauuov 1o 003év uégog otiv voi AT dpYoywviov, Exdary10
0¢ avroi mlevea Exdorng moldamhesia xava Todg mgots-
Sévrag dgLIuovg.

Ay, Iahwy zorywvov dodévrog Ehacoov sbeionerar Toi-
ywvoy Exdorny &jov mheveay Exaorng psllova.

*Eotw yap volywvov ©6 ABI, xai #xfefAjoSw 1) BI'15
Bdog &g’ Endrepax uéen, wal xelodw tj uév AB Ton 4
Bd, ©jj 8¢ AT oy 7 TE, xol nepi vy AE e03¢iav v¢
ABT Yooy mwagalinddyeauuor mwagafeBiiodw 6 AH, xai
eihjp9w T onusiov éni wijg BT wvyov 6 O. 2melevydw-
oav ai OZ @H. xoi 2nel lon doviv ) AB wjj BA, uai-20
{wv dga Zotiv §) 4@ viic BA. buolwg dy Jdsibouer 8ue
xal 1) EO wijg A peilwy. Zovww 0¢ xai 1) ZH wijg -BI
pellwv: ol toeis Goa ai OZ ZH HO xava ulav peilovég
elow 1dv AB BI' T'd. &nel 0¢ ©0 AH noagalinldyoau-

3. 16y ABBT A, distinx. BS 4. 7o om0 JEGK ABS, corr. Co
8. 70U AT brevius pro rot ABI scriptor posuit et hic et paulo post
8. dmifevydeicar AB cod. Co, émlevySeioa Paris 2368 (emilevyeion S),
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Sit enim parallelogrammum afy, et sumatur ed multipla
rectae af, et d multipla 8y secundum datos numeros, et
rectae de perpendicularis ducatur ex, et punctum x ita su-
matur, ut rectangulum dJe-ex sit proposita pars parallelo-
grammi afy, et per x rectae d¢ parallela ducatur recta 9x,
et circa centrum d describatur circumferentia {n$, quae rec-
tam x4 in puncto J secet, et iunctae dJ parallela ducatur
gA. Apparet autem ex constructione parallelogrammum dedd
datam partem esse parallelogrammi rectanguli ofy, et sin-
gula eius latera singulorum alterius laterum multipla esse
secundum propositos numeros.

XXXVIII. Rursus dato triangulo aliud minus triangulum,
cuius singula latera singulis dati trianguli latertbus maiora
sint, invenitur hoc modo.

Sit enim triangulum @@y, et basis 8y in utramque par-
tem producatur, et ponatur 8 = af, et ye = ay, et ex

@

recta de construatur parallelogrammum d{ne triangulo ofy
aequale, et in recta Sy sumatur quodvis punctum %, iun-
ganturque 3% 97. Et quia est 80 = ap, est igitur 03 > aB.
Similiter etiam demonstrabimus esse $&¢ > ay. Sed est
etiam {n > fy; ergo singulae 9{ Ly 79 maiores sunt sin-
gulis @ By ye. Sed quia parallelogrammum dne et duplo

corr. Co 8. 9. JdijAovére & A(BS), corr. Hu 10. 70 dod#» Co pro
100 Jodévrog  Gpdoywwlov] mepadlnloypdupov coni. Co (conf. tamen
ind. sub ywelov) 13. AH Al in marg. (BS) 2ldoooy B, 2ldoowy
A8 roywvov S 14, &xdoryy Bl, éxcorng AB3S  mhevods ABS,
corr. Hu auctore Co 4. tév ABBITA A, distinx. BS

Pappus 1. 9

Prop.
1]
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pov duhaoioy dove vob ZHO toiywvov, alda w0 4H mag-
addyAoyeaupov ioov dotiv v¢ ABT weuywvy, usifov dea
70 ABT tolywvov 6 wag Eldcoovag &yov mhevpas woD
ZHG6.

A¥. Toito uév & voig mapaddforg pépetar, yévorvos
0’ av magadobiregov, &l TO udv velywrov aved eveedeln

~ pégog 0B dodévtog ToLywvov, Exdotn 0é mhevoe Exdomg

nmolharhaoie xata tovg doFévtag agiduovs [we émi tod
magalinloyeaupov meoslpnzar] ) wat pellwv 7 molkarhasia.
"Eovw yade telywvov t6 ABI, nai cvveordrw tolywyor 10
0 EZH éxdovyy mhevgav Eyov &xdorng védv vod ABI
mhsveiv moldamdaciay xava wovg dodéviag dgiduovs [
xal peilfovag 7 molhamdadiag), nai mwegl xévrgov vo H dia
uév voi E megupépere yeyoapdw 1) EQK, dwa 08 voi Z
mwegupéosta ) ZAM, xal dta zoi H ofj EZ nogalinhog1s
3w 1 KHM, xal xaderog nydw dmno voi H dni epy
EZ 3 HN, xai $otw ©0 dmuraydév uépog vov ABI toiyd-
vov ©6 vwo6 KM HII [voito yog meodédeixvar), xoi Tjj
KM moagaldnhog fxdw o OITA, xai neletyIwoay ai HO
HA. @avegdy ovv & vijg xavaoxeviis 6te v0 OH.A voi-20
yovov Elaoeov dorwv 7 ¥0 fjutov Tob AngpIévrog uégovs Tod
ABT (8Adoowv yag T OA wijg KM), éndory 08 aizod
nwhevee Exdorng Ty to0 ABI 3 molanhasla 7 xal pellwy
7 moldemhacia xare Tovg doFévrag aguIuovs (ueilwy yae
7 @A =ijg EZ). 25

5. 46 A! in marg. (B), om. S 7. do9év in A extremum est
fol. 24; sequitur rasura versuum duorum et dimidii, tum initio fol. 28
105 10tyWVOL Cel. 8. 9. wg — mpoelonzar interpolatori tribuit et
n xai — moldendasle add. Hu 10. 10 ABT A! ex 10 AxT’
12. 18. 1) xa} — mollamlaclas del. Hu (scilicet haec ex margine prave
huc irrepsisse videntur, postquam paulo supra incuria omissa sunt)
18. 76 (ante ¥mo) V Co pro 7o  toiro yap meodélexrar] “nos con-
sullo omisimus; neque enim hoc a Pappo ante demonstratum est, sed
ex elementis petitur” Co 24. % add. cod. Paris. 3368 8 23. 3
nollandacla 7 xai add. Hu (paulo aliter Co: éxdorqe v@v 1ot ABI’
7 molkemhactla xetk tovs dodévras dgiduovs 7 peliwy ;)nouanlaa{a)
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maius est quam u:iangulnm 9¢n et aequale triangulo o8y,
est igitur triangulum efy, quod quidem minora latera habet,
maius quam triangulum 3¢y, cuius singula latera maiora sunt.

XXXIX. Hoc quidem inter admirabilia numeratur; multo Pron
autem magis mirum fiat, si ipsum quidem triangulum inve-
niatur pars esse dati trianguli, singula autem eius latera
multipla singulorum dati trianguli laterum secundum datos
numeros [sicut de parallelogrammo supra (propos. 40) demon-
stratum est] vel etiam maiora quam multipla.

Sit enim triangulum afy,
et construatur triangulum neg,
cuius singula latera singulo-
rum c¢fy trianguli laterum
multipla sint secundum datos
numeros, et circa centrum 7
A 4 per & describatur circumferen-
tia edx, et per { circumferentia {4y, et per 7 rectae &f parallela

/4

7

o
44 7w

|2
A

& Vv g

ducatur xzu, et a puncto 7 ad rectam & ducatur perpendi-
cularis »v, et in ea punctum 7w ita sumatur, ut rvectangulum
xp-yre sit proposita pars trianguli fy, et rectae xu parallela
ducatur 97A, iunganturque 79 nA. Apparet igitur ex con-
structione triangulum 974 minus esse quam dimidium propo-
sitae partis trianguli By (est enim 34 minor quam xu, ideo-
que triangulum 39l minus quam dimidium rectanguli »u - ),
singula autem eius latera multipla sunt singulorum trianguli
afy laterum secundum datos numeros vel etiam maiora quam
multipla (est enim 37 = &, et A = 7, et $A > &f).
9*
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75 ¢'. Eig iy dodsioay opaigay Syyeapar ta wévte mo-
Medoa, mwooyoaperar d¢ tade. '

"Eoto & o@alpg xvxdog 6 ABT, ob duduesgog 7 AT
xal xévigoy ©0 A, nai meoxsiodw eig Tov nvxlov EuBalely
ebdeiav wapahdndov uév i) AT Siapéroq, lony 0¢ =jj do-5
Geiop uny peilove ovoy vijg ATl diapézgov.

Kelodw ©jj mpwcelq 17 dodsione Ton 7 EA, xai wj
AT diauérop fydw moog dedag v EB, zjj 08 AT magal-
Aqhog 1) BZ, iwig ton Zovar 7jj dodeloy: Oumdij yag éovew
tijg EA (insl xai oy v EH, mogaldjlov aydsions ijg10
ZH +jj BE).

76  ue'. "Ecrwoay & opalpq magdlinlor xvxdor ot AKA
BEZT, 4 68 dta ©@v B T ayouéwy evdeia diduergos &0tw
zoi xUxdov, nai mooxelodw ayaysiv diduergov voi AKA
xOxdov mapaddnhov ©fj éni va B I' dauéroq. 15

"ExfefMjodw Owa tdv B I' anueiwv Emimedov 6pIow
eog TOV uVxhov, xai moujoer vouny ABI'A uéyorov xv-
xdov: 6 ABTA &ga fiker xal Oia Tdv mohwy avTdv xai
diya veuet xai vov AKA. 1) doa ini va A A dmilevyw-
pévy deapergog mapdlhnhés ove Tf &ni ta B I'. Eom 3820
pavegoy© reruiodw yap n Bl mepupépeie dixe Ty O on-
pely - énel odv §) @A wjj O oy doviv (8 mélov ydg),
&y N OB zjf @T, xai Aowny) dgo ) AB Aournjj ©jj T'A doviv

1. M A!in marg. (BS) re nivre Hu, 7e A (fuil igitur in ar-
chetypo 7& ¢), 18 B, 1¢ S 2. 7dde et 3. "Eorw add. Co 5. miw
AT Jrapirowe AB, corr. S 7. quiosle 1ic dodetans Co pro dodsloy
8. post 7jy%w add. A 7, sed del. prima m. . 10. 2med add. Hu
13. MA Al in marg. (BS}  43. BE ZI" ABS, coniunx. Co  vdw BI'
A8, distinx. B, item vs. 15 16. 2xBeplriocdw A, sed litterarum exgepl
incerta tanlum vestigia comparent, ....u76%w B, ...xéelodw S on-
utiov AB, corr. S 17. 10 udv ABILA uéyieros xvxlog ABS, corr.
Co Sca 18. molAdv A Paris. 2369 cod. Co, corr. BS Co _ 49. veuei Hu
pro téuver  1& AA A Co Sca, 1¢ § B!, 7 @ 8 B3, 7& af S cod. Co
20. wapdddndos add. Co Sca  7a BI' AS, distinx. B Zor: 42 add.
Co 22, Jon add. Co 2xnoldev A(BS), & molwy coni. Ce, corr.
CoSca 33. v 7 Hu, wv A, @¥ B, dvS  xal dounije épa A, corr. BS
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[

In datam sphaeram quinque polyedra inscribantur!);
praemittuntur autem haec.
XL. Sit in sphaera circulus ofy, cuius diametrus ey et PI‘OP
centrum J, et propositum sit in circulo construere rectam
diametro ay parallelam et aequa-
lem datae cuidam, quae non sit
A g maior quam ay diametrus.
‘ Ponatur ¢d aequalis dimidiae
datae, et diametro oy perpendicu-

“1 5 n |7 laris ducatur &8, et eidem ay pa-
rallela 8, quae datae aequalis erit;
est enim dupla &d (quoniam ae-
qualis est rectae ez, siquidem (g

rectae f¢ parallela ducta sit).

XLI. Sint in sphaera paralleli circuli axd Pely, et recta Prop.
per 8 y ducta circuli diametrus sit, et propositum sit dia- ¢
metrum circuli exd parallelam rectae gy ducere.

Ducatur per puncta £ y
planum circulo perpendicu-
lare, quod sectionem efficiet
maximum circulum afyd;

kA
>
PL N irc
ergo circulus afyd per polos
M circulorum Bsly axd transibit
a P circulum quoque axd bifa-

riam secabit (Theodos. sphaer.

1, 13). Recla igitur quae in-

ter a d iungitur diametrus est

ipsi 8y parallela. Et hoc qui-

) dem manifestum est. Gircum-

ferentia enim By bifariam secetur in puncto <. lam quia cir~
cumferentia Ja circumferentiae 3d aequalis est (nam utraque
ex polo ad diametrum pertinet), et 38 aequalis 3y, per sub-
1) Hoc quartum est ex problematis principalibus quae Pappus hoc
libro tractavit: vide supra p. 84 adnot. 1. Quod autem za mévre 7o-
Medoa, i. e. quinque illa polyedra regularia quae vulgo Platonica vo-

cantur, correximus, satis est Platon, Tim. p. 55 et Eucl. ¢lem, 13
propos. 18—48 citare,
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»
lon- magaddylog &pa ) &ni ta- A A diduergog wi dni va
B T diauérop.

77 ’Eovw 6¢ 4 $ni va E Z uy didussgog xai mooxsioSw
dudpesooy ayaysitv w00 AKA xvxhov mapdddnhov ©f émi
za E Z. 5

KeloSw vj fueoele wiic dmepoyijc 5 dmepéyer fuind-
xheov ijg EZ negupepsiag énarége tdv EB ZI" Ton, xai dia
tdv B T ysypdpdw ouoiwg uéyorog 6 ABI'd- dorer dpa
7 éni va A A4 diauergog voi AKA xixdov magaldnlog
7jj éni va E Z, 6t xai avry maedddnlog tf éni s¢ BT. 10

78 uf . "Eorwoay & nagaldnhoig émimédoig mapdadinioe
evdeiar ai AE IT'Z, nai & toig avroig énmimédoig Sujxdw-
oav ai AB I'd éni va avsa uéen voi dia vov AE T'Z
Ballouévov Emimédov ioag ywviag morotoar Tag Vo
BAE dT'Z- 6n wai ai AB I'd magaklnhol eioe, zovr-15
éovev Gt pAndéy v e twv B A I onusiwr nimedoy
mwotel & i da wdy A I' Z émurédp vy I'd.

Ei yo‘zg é’régav mwowjost Exel, mepiékeL uero ri)'g rz
ywwav wr)v ty vro BAE, (mee doziy addvatov: Zoy yaq
vronezar v v1co BAE tfj dno ATZ. 20

79 uy'. ’Ex vovrov gavegov Oti, dav &v magallidowg éme-
nédowg xbxhot @ow (¢ vmoyeypauuévol], xal & adroig
nwagdddnhot evdsiat ai AB I'd ini za avva vav E Z xnév-
Towy Buota tuiuara xixdwy anoleufdvovear, mwagdddniog
Zovar 1) uév AE v I'Z, 7y 0¢ BE =jj 4Z. 25

1. 2. 1d A1 — ¢ BT AS, distiox. B, et similiter posthac cap. 77
2. diuduergos S pro deeufrowe 3. ngomrdasw AS, corr. B 4. map-
aAdnhov A*, mepdiinlos BS 8. 6 ABTA A, coniunx. BS, xvxlog
o ABTA coni. Co 10. avtrp' napalinlas A(B), adryy mepdiiniog S,
abry corr. Co Sca  44. MB AV in marg. (BS) 12. of AETZ —
13. af ABTA4 et viiv AETZ A, distinx. BS  14. 2nenédwy ABS, corr.
Co 16. dia 16y ABI" ABS, corr. Co 11. d1& v A T Z add.
Hu 18. El Co pro &nel 18. 19. 15i¢ T4 ywvlag looy tij bnd BAT
ABS, corr. (o 19. advvarov add. Hu, dronov Co 20. vnoxelode
ABS, corr. Co Sca  21. MI AY in marg. (BS) & add. Hu auctore
Co  22. ag vno)/éyga‘uyévoz del. Hu  23. af ABT'd — 1év EZ A,
distinx, BS 25. 7 udv A6 Tije TZ % 6 BH ABS, corr. Co
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tractionem igitur est «f aequalis yJ; ergo diametrus ad dla—
metro By parallela est.

Sed sit in circulo Bely recta quaevis e, quae non sit Prop.

diametrus, et propositum i
sit diametrum circuli axd
ducere parallelam rec-
tae &f.

Sumatur differentia
semicirculi et circumfe-
rentiae &, ac dimidiae
differentiae aequalis po-
natur et & et {y, et per
Py similiter describatur
maximus circulus afyd;
erit igitur circuli axd dia-
metrus ad parallela reclae
&, quoniam haec ipsa
parallela est diametro By.
XLII. Sint in planis parallelis rectae parallelae ae y{, Prop.

et in eisdem planis ducantur rectae I8
af y0 ad easdem partes plani per ae
__ A yE producti, quae angulos Sae dyl ae-
quales faciant; dico rectas af yd inter
se parallelas esse, id est, planum per
puncta 8 « y transiens in plano dy{
facere sectionem yd.
§ Nam si in plano dy{ aliam secti-
¥ onem faciet, cum recta y{ continebit
angulum aequalem angulo Bas, id
£  quod fieri non potest; nam ex hypo-
thesi angulus Bas angulo dyl aequa-
lis est.

XLIII. Hinc manifestum est, si in parallelis planis cir- Prop.
culi sint, et in his parallelac rectae af yJd, quae ad easdem
partes centrorum ¢ { similia segmenta abscindant, parallelam
esse reclam as ipsi yC, et Be ipsi 0.

i
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“Toas ydg yivovear de Ty SpoidTyra TEY TUNUdTWY of
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dpdal meog za Ty xVxAwy Emimeda.

"Eote 8¢ gavegov #x v meo- 15
dedetyuévwr:  milevydeioar yag
@ ot AE T'Z nmepaddyhor Esovvar.
—~—] xal gloly loar aldjdaig: dore xal
at AT EZ ioat ts xai magaddy-
Aoi giowy. opolwg xai ai EZ BA. 20
xal Eovey ) EZ o9 medg va Ty
Y ( 0 wndwy Enimeda (mwepl yop Tovg
avdzovg wdhovg slalv, xai 1) dia
Ty wodwy avTdy ayouévy ded
3oty 7rog ExdTegoy avTdy xal dia TdY xévipwy avTdy TE25
xai Tijg opalpag evoerar, wg doviv dv opaigixoig) ©  xal
ai AT BA &pa ioar te xai mapaliydor xal dpdal eio meog
zTovg xvxAovg.

ug'. My Eotwoav 8¢ dmi T avra uden vdv xévrewy

1. 2. of 16 Hu pro ¥ora: 2. AT’ ABS, distinx. Co xal af
B.A AB!S, distinx. B3 toar aidndars del. Hu 3. ai ABTA4 A,
distinx. BS 4. M.I A! in marg. (BS)  J¢ al Hu auctore Co pro
J’ 10. ME A! in marg. (BS) {00t xal add. Co 12. af
AB I'A add. idem 3. 1& T'Il af AL BA ABS, I'II i del. Co
25. é&xerépav ABS, corr. Hu auclore Co 27. magalinlot xal add.
Co 28, rois xvxlorg ABS, corr. Hu (nam zodg xuxAovs recte dici vi-
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Nam propter similitudinem
segmentorum angulus « angulo %,
et angulus B angulo J aequales et
ex: hypothest rectae af yd parallelae
sunt in parallelis planis; ergo pro-

Vd 9 pter superius lemma efficitur id
quod propositum est.

XLIV. Sin vero rectae paral- Prop.
lelae quae similia circulorum seg- I8
menta abscindunt non ad easdem
centrorum parles sint, radii in
alterutro circulo ad oppositas cir-
cumferentiae partes producti par-
alleli erunt radiis alterius circuli.

Hoc enim demonstratur simi-

A liter atque ad superiorem figuram.

XLV. Sint in sphaera circuli Prop.
aequales et paralleli af yJ, et ad
easdem partes centrorum aequales
. et parallelae rectae af yd; dico
rectas quae earum terminos & y, 8 J coniungunt aequales et
parallelas esse et perpendiculares ad circulorum plana.

Est autem manifestum ex iis quae modo demonstrata
sunt. lunctae enim rectae ae y{ parallelae erunt (propos.
47). Et sunt inter se aequales (quia ex centris sunt), ita
ut etiam rectae ay & aequales et parallelae sint. Similiter
etiam rectae & #d. Et est &/ perpendicularis ad circulorum
plana (nam circa eosdem ' polos sunt, et recta per polos
eorum ducta perpendicularis est ad utrumque ac per centra
et ipsorum et sphaerae transibit, ut est in Theodosii sphae-
ricis 2, 4. 4, 10); ergo etiam rectae ay SJ aequales sunt
et parallelae et perpendiculares ad circulorum plana.

XLVL. Sed non sint ad easdem partes centrorum aequa- P;%p-

e

detur pro z& vdv xvxdwv Enlmede, quod supra legitur) 29, Ms Al
in marg. (BS)
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ot ioar vai magaddndot ai AB T'd- &t ai émlevyviovoar
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ai 0 Goe at AH HA BH HI Iooe didpracg elotv: zoiwo
yeo @oavepoy oty woze wal 7 AA tj) BT Toy dozdv. alda
xal 1) AE vij AZ Eoviv lon (8x xévrgov Tdv towy xixAwy).
gott 02 xal [avef] mapaddnhog]) Ton uév 7 vnoé EAH yw-10
vie vij Vw6 HAZ velddk, 7 08 AH Baocig vjj HA - doze
xal y oo AHE ywvie Yoy 2oy tfj ono AHZ. xowvijg
mgooredsiong vijc vno EHA ylhvoviar ai vné AHE EHA,
dvaly 6pdais loar ovoar, vaic vwo EHA AHZ Tsa. [Gove
xai taig vwo EHA AHZ Jvolv 6pdais toag eivar] © &m’ 15
evdsiag doa Zowiv y EH tjf HZ. wai loy &eiydn 7 EH
vj] HZ xévrgov &oa Zoziv o H tig opalpas e 76 igovg
vroxeiocSal rm}g xUxdovs* dapergor dpa Tijg opaigas ai
AAd BT, xai ioar allnlmg

83 Ay 0’ &ni va avra yeqr; smCevx&waw at AT B4, 20
toouw Egovvar aAhjhaig ve xal dpPag ueve vwv AB I'd me-
otééovowry ywviag.

Tj yoe I'd iong rai magaddilov épaguoodeions Tig
GH, ovar v OH 06p%) meog éxavépay tov O 406, xai
nqbg 10 avrdv émimedov, dove nal ) I'd- 0% doa doTiv 25
N Vo Al'4d. opolwg xai at Aoural.

1. %ad add. Hu auctore Co 4.2, ai — 4 4, B I" add. Hu par-

tim auctore Co 5. EII xal Co pro EN xai 7. af 4 aoe | [N
foae A, et hinc Iacunae in BS, erunt rectae lineae By ny inter se ao-
quales (,o, 13 post &pa add. B3, reliqua corr. Hu 8. «faveoow Co
pro ymgou BoTE 20l | 7 ///////////// 80Ty A, eaedemque lacunae in BS,

Gote xal 1 0 19 . . tay Eony B3, dore xat 1) JH 13 HA tan 2ot Co,
corr. Hu 9. & — xvxdov mtexpo]alorl trlbult Hu 10. avry weg-
a}.ln).o; A, ab1y napaldnlos B, del. Hu 7 add Hu 1. 17 Yo
HZ4 ABS, corr. Co Sca % 0¢ AH Hu pro 4 J¢ EH (basis £ basi
n¢ Co) Bdotg Hu auctore Co pro Bacee 14. foee add. et dore —
15. &lvar, manifestum mterpretamentum, del. Hu i8. EHA (ante

AHZ dvoly) Co pro EAIL  16. 4 EIl Co pro y EN  20. «f ATBA
A, distinx, BS 21, {6cs — 7Gv AKB T4 om, Al, add. A? in marg.
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les et parallelae rectae af yJ; dico rectas quae terminos
earum & 0, B y coniungunt et inter sese et diametro sphae-
rae aequales esse.

Secent enim inter se in puncto
3, et ad centra ducantur ae &7 et
C &p. Quoniam ex hypothess af
y0 aequales inter se el parallelae
et i planis cérculorum aequalium
et parallelorum sunt, easque rectae
ad By coniungunt, quattuor igitur
rectae an 7d 7 ny aequales sunt
inter sese; hoc enim manifestum
_est; ergo etiam ad Py aequales
sunt. Sed est etiam ae aequalis
df, et, quoniam propter propos. 48
parallelae sunt ae 0L, angulus ean aequalis angulo 7dg, et,
ut modo significavimus, basis en ipsi 7d aequalis; ergo et
recta en rectae nt et angulus ame angulo dnf aequalis est.
Communi apposito angulo end fiunt
Loane + L end = [ end + [ onL.
Sed ex constructione anguli ane + &nd duobus rectis aequales
sunt; ergo &y p{ in eadem recta sunt. Et demonstrata est
recta en aequalis ipsi n; ergo, quia ex hypothesi circuli
af y0 aequales sunt, punctum 7 centrum sphaerae est!); ergo
ad By diametri sphaerae sunt eaedemque inter se aequales.

Si vero ad easdem partes iungantur rectae ey $J, hae Prop.
et inter se aequales erunt et cum of yJd rectos angulos con-
tinebunt. .

Rectae enim yJd aequalis et
parallela in plano circuli yd con-
struatur Jn; erit igitur Ju per-
pendicularis et ad 3y (propos. 52)
et ad Ja (propos. 49 vel 52); ergo
etiam ad planum a3y (elem. 11, 4);
itaque etiam recta y0 ad idem pla-
num perpendicularis est (elem. 11,
8); rectus igitur est angulus ayd,
itemque reliqui.

1) Hoc Pappus, ut videtur, effici voluit ex Theodosii sphaer. 4, 6 et 7.

(BS)  23. #7c yag AB, corr. S 24. 77 OH Co pro 1 OK Ty
O AT’ ABS, tdv HI' HA Co, corr. Hu (mulatis scilicet inter se figu-
rae litteris @ et H)  25. avrav B!, éwvrdv ABIS
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1. MZ Al in marg. (BS) 2. post wépare repelunt reé AS, del.
B 9. rpanelseov A(B1), corr. B2S, item vs. 40 10. magalindoss
&mifevyviovoar AB, mepaldndoc corr. S, «f restituit Hu 11. vevpd-
yovoy 7 add. Co 16. 2nel AB, corr. S il I ]\ ZH A,
qntnedoy ....... . {n BS, xzd%evos 7 add. Sca, dp%% n Co 17. va&g
ABBI' A, distinx. BS 17—20. emeLevys////)]]]l]]]]] | Ecoveme Emd
1d¢ ABBI xat dux 16 toas elvas [If]/]//J1]]}]] | as Yoar Eoovrar xai al
AB BT A (et similiter cum lacunis BS), xal 2nelciydwcay ai (e Ly np.
af {a Iy doa dp%al Eovrew 2m) tas af By o 8elySy by Toig bmTsxois.
xal dux 10 toas Evar Tas vmo 1@y aff yp ywvlag cet. Sca, iungantur-
que (e y np. erunt {a Ly ad of By perpendiculares. et cum anguli
afl yBL sint aequales cet. Co 22. Umoxelo3w ABS, ponitur Co, corr.
Hu  34. 2w} tiji AE ABS, corr. Hu
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XLVIL. Si sint in sphaera rectae parallelae, rectae terminos Prop.
earum ex iisdem partibus coniungentes aequales inter se erunt; 1
si vero parallelae etiam aequales sint, hae quoque quae ipsas
coniungunt parallelae erunt et perpendiculares ad illas parallelas.

Hoc quidem manifestum est. Nam ducto per parallelas
plano fit circulus in quo sunt eae ipsae parallelae, et quae
eas coniungunt rectae cum illis initio constructis parallelis

trapezium efficient; sin autem parallelae etiam aequales sint,
rectae eas coniungentes non iam trapezium, sed quadratum
vel oblongum continebunt.

Sint in plano subiecto rectae of Sy eaeque cum recta dge, Prop.
quae in eodem plano sit, aequales angulos efficiant, et ad pla-
num inclinata erigatur 8% cum utraque rectarum o 8y aequales
angulos efficiens; dico 87 ipsi de perpendicularem esse.

) Ducatur a puncto { ad planum
subiectum perpendicularis {7, et ad
rectas Sa @y perpendiculares na 7y,
et iungantur af Ly 9@; rectae igitur
{a Ly perpendiculares erunt ad rec~
tas af By**). Et quia ex hypothesi
A U anguli aff [By inter se aequales

- sunt, erunt etiam af = By, et
Le=10y, et na =1y, et Lofy=

L nBy. Sed ex hypothesi etiam

e /4 L d8c = L &By; ergo etiam
L 3c + L afy = Lyfy + LB,
ideoque 78 perpendicularis est ad ds. Sed ex hypothesi recta

{n ad planum #nde perpendicularis est; ergo etiam planum
(8 ad planum nde perpendiculare, ideoque recta {f ad de
perpendicularis est.

*) Hanc propositionem Pappi collectioni posterior quidam scriptor
inseruisse videtur.

#*) “Quoniam enim {n perpendicularis est ad subiectum planum,
eliam planum quod per %{ {« ducitur ad idem planum rectum erit
felem. 44, 18); ergo (e« ad «f est perpendicularis. Et eodem modo

rpendicularis ostendetur {y ad y8” Co. Scaliger, quod adnotat o¢
dely9n & 7oic dmTixois, Euclidis quae feruntur opticorum propositionis
37 scholion primum spectavisse videtur.
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1. un add. BS uvpeuide Al, mii superscr. A? 2. onusioy
AB, corr. S yoroyv] &n’ AB, yowdy &a’ S 8. -m ABTA A,
distinx. BS 5. &% Hu pro di 6. &xarépav — 8. oloa interpola-
tori tribuit Hu 8. xal super vs. add. A? 9. motoUcad A, sed ex-
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XLVIII. In datam sphaeram pyramis inscribatur.

Sit iam inscripta, et angulorum eius puncta in superfi-
cie sphaerae sint @ 8 y 4. Ducatur per & rectae yd paral-
lela ef; haec igitur aequales angulos cum @y ad continebit
(scilicet utrumque duarum tertiarum recti, in eodem plano
cum ay ad posita). Et erecta est of aequales angulos cum
ay ad (scilicet utrumque duarum tertiarum recti) faciens;
ergo secundum ea quae supra (propos. 53) demonstrata sunt
rectae af perpendicularis est &, et sphaeram tanget. Nam
si planum quod per da ay transit producatur, efficiet cir-
culum, in quo triangulum aequilaterum ady inscriptum erit,
et ex constructione rectae yd parallela est ef; ergo & circu-
lum tanget, ideoque etiam sphaeram!). Planum igitur per
&l af productum sectionem sphaerae efficiet circulum, cuius
diametrus est af propterea quod «f perpendicularis est
rectae e, quae similiter ac modo demonstratum est circulum
quoque ef tangit. Et si per J rectae of parallela ducatur
79, haec sphaeram tanget, eique perpendicularis erit yd.
Et si planum quod per %9 yd tramnsit producatur, cireulum
efficiet, cuius diametrus est yd, aequalem et parallelum ei qui
diametrum «f habet; parallelae enim sunt et &f y3 et af
73*). Ducatur per centrum x rectae y0 perpendicularis Au;
haec igitur rectac af parallela est. Et si iungantur 81 Su,
erit Su perpendicularis et rectae af et Au itemque circulo-
rum af yAdu planis, et B4 diametrus sphaerae (hoc enim

1) “Quoniam enim & parallela est ipsi yd, si a puncto « ipsi &
ad rectos angulos ducatur ax, secabit ea yd bifariam atque ad angulos
rectos et per centrum transibit, quare &{ circulum et propterea ipsam
sphaeram contingat necesse est ex 16. tertii libri elementorum et 17.
primi libri conicorum Apollonii” Co. De Apollonii quod citatur theo-
remate conferendus est Eutocii commentarius.

*) “Sequitur illud ex 15. undecimi elem.; etenim duae rectae li-
nese sese tangentes ¢{ g duabus rectis lineis sese tangentibus yJ 79
parallelae sunt et non in eodem plano; ergo plana quae per ipsas du-
cuntur parallela erunt; circuli autem sunt aequales, cum aequales ha-
beant diametros ag yd” Co. .

-Atouéyn ABS, dativum corr. Co 22. panrerar ABS, corr. Hu au-
ctore Co 24. dua o0 HOI'A AS, distinx. B, 1év corr. Hu 26. af
EZra A, distinx. BS

Prop.
54
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LIBER III. PROPOS. 35, 145

supra propos. 49 et 50 demonstratum est). Et quia, iuncth
Wy, est Ap2? = 2uy?, erit etiam By? = 2uy? (est enim By =
of = Au). Et, quia fu perpendicularis est ad planum cir-
ouli yAdu, angulus Suy rectus est; ergo

By = Pu? + uy?. Sed supra ostendimus fy?

= 2uy?; ergo

But = uy*, id est fu = uy. Et est By = Au; ergo

Au? = 28u  Et rursus, quia angulus Bul rectus est,
erit BA2 = Au? + fu?, itaque

__ 3u?
A ===

Et est data 84 diametrus sphaerae; ergo etiam Ap diametrus
circuli data est. Et circuli of  yAdu positione dati sunt;
ergo diametri af y0 magnitudine et positione dati, ideoque
data puncta a 8 y 0**).

Et compositio manifesta est. Oportebit enim in sphaera
duos circulos aequales et parallelos ita describere, ut qua-
dratum ex sphaerae diametro sesquialterum sit quadrat! e
diametro circulorum?), et ducere duas diametros parallelas
af Au, ut supra (propos. 44) didicimus, et diametro 4u per
centrum perpendicularem yd, et sic invenire angulorum py-
ramidis puncta @« 8 y J. Et demonstratio contraria est ana-
lysi, qua demonsiratione facta simul ostensum erit quadratum
ex sphaerae diametro sesquialterum esse quadrati e latere
pyramidis 3).

IL. In datam sphaeram cubus inscribatur. Prop.

Sit iam inscriptus, et in superficie sphaerae sint puncta 88

** In hac et proximis propositionibus scriptor tamquam consenta-
neum supponit unum angulorum in superficie sphaerae punctum po-
gsitione datum esse (quod scilicet plane, ut libet, sumatur). Velut
in hac propositione si punctum g datum esse statuimus, datae sphaerae
diametrus g1 data est et posmone et magnitudine, unde rellqua facile
efficiuntur; ac similiter in proximis propositionibus.

2) Vide append.

8) Demonstrationem a scriptore tamquam consentaneam omissam
non difficile est restituere; et pauca eum in usum supplentur a Com-
mandino, quae hic repetere alienum fuerit.

Pappus 1. 10
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angulorum eius a 3 y d ¢ { 73, et per ea ducantur plana;
haec igitur sphaeram secantia circulos aequales et parallelos
efficient (namque item quadrata circulis inscripta aequalia et
parallela sunt). - Et iuncta ye diametrus sphaerae erit (pro-
pos. 50). lungatur etiam ée7. Quoniam est &2 = 2692 =
27my? et rectus angulus yne (propos. 49), erit
ye? =y + eyt = 1T :

Sed datum est ys2 (nam ye diametrus sphaerae est); ergo
etiam &2 datum. Et est ey diametrus circuli &{n9; ergo
etiam ipse circulus datus est, itemque circulus afyd, et
quadrata in utroque inscripta, et puncta angulorum cubil).

Et compositio manifesta est. Oportet enim in sphaera
duos circulos parallelos describere aequalibus diametris, qua-
rum quadrali sesquialterum sit quadratum ex sphaerae dia-
metro (propos. 54), et in alterutrum circulum inscribere qua-
dratum afyd, et rectae By in altero circulo rectam {7 ducere
parallelam et aequalem, quemadmodum supra (propos. 43)
demonstravimus, et ex hac quadratum &{n9 complere, et sic
invenire cubum inscriptum. Convenienter enim analysi de-
monstrabitur quadratum esse 8lny et cetera?), quo facto si-
mul ostensum erit quadratum ex sphaerae diametro triplum
esse quadrati ex cubi latere, atque eosdem circulos et pyra-
midis et cubi angulos continere; namque etiam in illA qua-

1) Conf. p. 145 adnot. ** ad propos. 54.

2) “lungantur ye ¢7; erit y¢ ipsius sphaerae diameter ex 50. huius.
Et &y diameter circuli ex iis quae demonstravimus in 53. huius. An-
gulus autem y7¢ est rectus; nam yn B¢ perpendiculares sunt ad plana
circulorum ex 49. huius, quare et ad omnes rectas lineas, quae in eis
ipsas contingunt. Cum igitur quadratum ex y& sesquialterum sit qua-
drati ex &7, et quadratum ex &7 duplum quadrati ex {», sitque angu-
lus y7e rectus, erit quadratum ex y& quadrati ex {x triplum. Rursus
quadratum ex y& cum sesquiallerum sit quadrati ex ez, erit quadrati
ex 7y triplum; quadratum igitur ex {n quadrato ex 7y est aequale, et
recta linea {7 aequalis ipsi 7#y. Sunt autem {8 ny inter se aequales,
et anguli yn{ B{n recti; ergo {ny quadratum erit. Et eadem ratione
aslf aedd d9ny quadrata demonstrabitur. Cubus igitur constitutus est
in data sphaera, quod facere oportebat” Co.
. 10*
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drstum ex diametro sphaerae sesquialterum erat quadrati ex
diametro utriusque circuli (propos. §4).
L. In datam sphaeram octaedrum inscribatur.

Sit iam inscriptum, et in
superficie sphaerae sint puncta
angulorum eius ¢ 8y J ¢ ¢,
et plana quae per ea ducuntur
efficiant circulos a8y del. Quo-
niam a puncto d ad superficiem
- sphaerae aequales rectae do df
de df ductae sunt, erunt puncta
@ e { # in uno plano circuli,
cutus polus est 0 (Theodos.
sphaer. 4 def. 8). Ac sunt ae-
quales inter se rectae af 8C (e, eaedemque in plano circuli aelB;
ergo quadratum est aelf, et parallelae &£ ¢f. Similiter etiam
de By, et 0L ay inter se parallelae esse demonstrantur; ergo
circuli def ayB inter se paralleli sunt (elem. 11, 15); iidemque
aequales, quoniam triangula aequilatera in iis inscripta aequalia
sunt. Et quoniam in sphaera sunt aequales et paralleli cir-
culi afy dle, in iisque aequales et parallelae rectae af &l,
neque hae ad easdem partes centrorum, iuncta ¢f diametrus
erit sphaerae (propos. 50). Et sunt aequales ae &f; est igi-
tur a2 = 2Le2. Sed quadratum ex circuli de{ diametro est
= ‘L!aﬁ*); ergo quadratum ex af ad quadratum ex circuli
del diametro est = 3 : 2. Sed data est al (quippe quae
datae sphaerae sit diametrus); ergo data est circuli del dia-
metrus, et datus ipse circulus; itaque etiam circulus ofy
datus est, itemque puncta triangulorum aequilaterorum circu-
lis def aBy inscriptorum?). '

Et compositio convenienter analysi se habet. Oportet

*) Est enim quadratum ex &{ triplum quadrati ex radio circuli
{elem. 13, 43). Sed quadratum ex diametro circuli est eiusdem radii
qiadruplum; ergo quadratum diametri ad quadratum ex & est ut &
ad 8, hoc est &xlroiTor sive sesquitertium (Co).

1) Conf. p. 145 adnot. ** ad propos. 54.

Prop.
56
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enim similiter in sphaeram duos circulos aequales et paral-
lelos ita inscribere, ut quadratum ex sphaerae diametro ses-
quialterum sit quadrati ex circulorum diametro (propos. 54),
et in alterutrum circulum in-
scribere aequilaterum triangu-
lum efy, et in altero rectae o
parallelam et aequalem ducere
(, ab eaque triangulum def in-
scribere, et sic invenire octaedri
constructionem 1), quo facto si-
mul ostensum erit quadratum ex
sphaerae diametro duplum esse
quadrati ex latere octaedri?).
Solutis autem his tribus proble-
matis (propos. 54—356) simul
perspectum erit ad constructionem et pyramidis et cubi et
octaedri sphaerae inscriptorum eosdem adsumi circulos [quo-
rum in eandem sphaeram polyedra accomodantur], atque
eundem circulum continere et cubi quadratum et octaedri
triangulum.
Ll. In datam sphaeram icosaedrum inscribatur. Prop.
Sit iam inscriptum, et sint in superficie sphaerae puncta 57

angulorum eius ¢ 8y, d e L, n 3 %, A u ». Quoniam a
puncto 8 ad superficiem ductae sunt rectae So 8y 8C By Be
inter se aequales, in uno plano erunt puncta @ y { 5 &%).
Et item ex hypothesi inter se aequales sunt rectae ey y{ {y
7e &, suntque in circulo; ergo aenly pentagonum aequi-

1) Similiter ac supra, adhibitis propos. 50 et 81, Commandinus
demonstrat triangula «f8d Jdae aye eyl yBL {8d aequilatera esse et trian-
gulis afy del aequalia, ex quibus octaedrum constet.

3) Sint notae sphaerae diametri: D, circuli in ea descripti dia-

metri: d, eiusdem circuli radii: r, lateris octaedri: o; erit igitur ex
constructione 2 D2 = 3d2, et propter elem. 13, 12 02 = 312 = 33—2;
ergo D2 = 202,

*) Hoc ex Theodosii sphaer. 1 def. b similiter atque in propos. 56 ef-
ficitur; inepta autem sunt verba quae in Graecis sequuntur, a nobis seclusa.
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angulum est. Similiter demonstratur planas figuras esse xefyd
03;8e axdnB axvdy yIunf easdemque pentagona aequilatera et
aequiangula. Et erit ay parallela iunctae ef, et el iunctue
»}, et »3 sunctae Au; namque etiam AxdIu pentagonum
aequilaterum estl). Similiter demonstrabitur rectas gy &d 53
Av parallelas esse, itemque parallelas B [0 nx uv. Et simi-
liter demonstratur circulum qui per ¢ # y puncta transit
aequalem et parallelum esse ei qui per 4 g »; nam, ut
modo significavimus, rectae By Av, itemque Bo uv inter se
parallelae sunt; ttaque paralleli circuli (elem. 14, 15); tidem-
que aequales, quoniam ex hypothesi triangula ofy Auv, quae
his circulis sunt inscripta, aequalia et similia sunt. Item
circuli qui per d 8 §, x 9 3 puncta transeunt aequales et pa-
ralleli sunt; nam triangula iis inscripta sunt aequalia et aequi-
latera, quoniam singula latera angulos pentagoni in eadem
sphaera subtendunt. lam quia in sphaera circuli del xnd
aequales in iisque triangulorum aequilaterorum latera &f »%
parallela neque ad easdem partes centrorum sunt, recta quae
{ » iungit erit sphaerae diametrus et angulus fex rectus;
utrumque enim supra (propos. 50 et 5/) demonstratum est.
Et quoniam pentagonum aequilaterum est meayl, si recta
&, extrem4 ac medid proportione secetur?), maius segmen-
tum erit ay; ergo & ad ay eandem proportionem habet
quam hexagoni latus’ ad latus decagoni3). Et est &{2 + ay?

1) Quoniam esnly pentagonum aequiangulum est, trapezium erit
uely, parallelaeque oy €f; item in pentagono axv9y parallelae ey x9,
denique in pentagono Axd9u parallelae x& Au. (Fusius id demonstrat
Co in libro de centro gravitatis solidorum, Bononiae 4565, fol. 2v.)

%) Eucl. elem. 6 def. 3: “Axpov xal péoov Adyov ebdsia TeTpuicSer
Myerar, Svav § &g 7 oAy meds T peilov Tuipa, obrws TO ueiloy npog
© faeogov. Auream sectionem cum Pythagoreis nostrates dicere
Solent.

8) Si in pentagono regulari neayl recta &f dxgov xal pédov Ayoy
,Secetur, maiori segmento ipsum pentagoni latus aequale esse efficitur
ex elem. 43, 8; ac statim proxima eiusdem elementorum libri propo-
titio docet maius segmentum ad minus esse ul latus hexagoni ad latus
decagoni eidem circulo inscriptorum.
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= {x? quia angulus Cex rectus el ex acqualis ay est; ergo
propter elem. 13, 10 rectae {x el ay inter se sunt ut la-
lera pentagons, hexagoni, decagoni eidem circulo inscriptorum.
Bt est {x sphaerae diametrus; haec igitur ad &£ eandem pro-
portionem habet quam pentagoni latus ad hexagoni, et ad ay
eandem quam pentagoni latus ad decagoni. Et data est
sphaerae diametrus; ergo etiam & ay datae sunt, itaque
eliam circulorum s{d ayf radii, quorum quadrata tertiae par-
tes sunt quadratorum ex &l ay (elem. 13, 12); ergo ipsi
quoque circuli dati sunt, itemque, qui iis aequales et paral-
leli 'sunt, circuli x9y Auv, el quae sunt in iis puncta angu-
lorum polyedri{).

Et compositio manifesta est. Oportebit enim duas rec-
tas exponere, quarum ad unam diametrus sphaerae propor-
tionem eandem habeat quam pentagoni latus ad hexagoni, ad
alleram autem quam pentagoni latus ad decagoni, et in
sphaera duos circulos ita describere, ut quadrata ex eorum
radiis tertiae partes sint quadratorum ex rectis expositis,
velut circulos def afy, et ad alteras centri sphaerae partes
his duos aequales et parallelos describere xn3 Auv, et in
unoquoque latera triangulorum aequilaterorum coustruere pa-
rallela ay & %3 Au ad oppositas centrorum partes, et inscri-
bere tota triangula quae polyedri angulos efficiant. Et de-
monstratio ex analysi facile sequitur’), ac simul perspicitur
quadratum ex sphaerae diametro triplum esse quadrati ex
latere pentagoni in circulum def inscripti; etenim ex con-
structione »{ ad (e proportionem eandem habet quam penta-

4) Conf. p. 145 adnot. ** ad propos. 54.
8) Conf. ibid. adpnot. 3.

do3i AB, corr. S  44. i add. Co  17. of add. Hu  18. 19. xa}
1 Hu, xare 1¢ AB (Co), xare S 24. ¥yewv diduergos ABS, corr.
Hw auctore Co 27. 28. dvapuocar T@v v éxdotwe loonlevpwe ToL-
yoven ABS, corr. Hu 83. ovvopdrar] deprehensum est Co; voluit igi-
tor guredparas
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goni latus ad hexagomi, et L& ad latus hexagoni eidem air-
culo inscripti proportionem eandem quam trianguli latus ad
hexagoni, et est quadratum ex trianguli latere triplum quadrati
ex hexagoni latere (elem. 13, 12. 4, 15 coroll.); ergo etiam
quadratam ex x{ diametro sphaerae triplum est quadrati ex
latere pentagoni circulo ds{ inscripti®).

L. In datam sphaeram dodecaedrum inscribatur. Prop.

Sit iam inscriptum, et sint puncta angulorum eius a g 58
78¢e LnIdxnd uvEom oarv g Eritigitur si-
militer, ac supra (propos. 57) demonstratum est, recla &d
parallela ipsi {4, et ae parallela {7, et eadem ratione etiam
reliquae, ita ut planum quod per @« B y J & transit paral-
lelum sit ei quod per { 3 x A. Sed quia oe &y paral-
lelae (utraque enim rectae 83 parallela est) et aequales sunt 1),
ergo etiam rectae of ay inter se parallelae sunt, itaque etiam

6) Quamquam demonstratio quae supra legitur per se satis per-
spicua esse videtur, tamen brevior expositio addatur hunc in modum.
Notentur pentagoni, trianguli, hexagoni circulo de inscriptorum latera
pth Iam ex constructione est

xL:0e=p:h, et

{e:h=1=t:h; ergo

x2:p=1t:h Sed est (elem. 13, 12 etc.)
12 = 3h2; ergo etiam x{2 = 3p2.

1) Rectas B9 y& inter se parallelas esse similiter ac supra propos.
87 adnot. 4 inde sequitur, quod ex hypothesi 89Exy pentagonum re-
gulare est. Item in pentagono B%ona parallelae sunt 8% «o. Nec mi-
nus perspicuum est rectas y¢ «o inter se aequales esse. Ceterum du-
\ bitari vix posse videtur, quin Graecus scriptor ipsam dodecaedri formam
modulo expressam in demonstratione persequenda ante oculos habuerit.
Nem lineae in plano descriptae, quas nostrd coniecturd adumbravimus,
minus perspicuae sunt facileque inter se confunduntur; quapropter etiam
aliss per se quidem necessarias, sed non diserte a Graeco scriptore
commemoratas omisimus, ne difficultas adspectus augeretur.

AB, distinx. S 13. 7ov dia AB, corr. §  1dv ABT AE AS, distiox.
B* 44, 45. 76y ZHOKA — & OAET AS, distinx. Bs 15. looe
doty Hu pro sicly fooe 16. of (ante &nl) add. A1B3 super vs. [0
O04ET &pa AS, distinx. Bs, corr. Co
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or &0. Similiter rectas go dy, itemque binas v &a, vp af,
@0 By inter se parallelas esse demonstratur ; ergo etiam plana
quae per eas transeunt. lam intellegantur circuli circa ea
puncta descripli?); erit igitur circulus aByde circulo gozvgp
aequalis; nam . pentagona regularia iis inscripta aequalia
sunt. Sed etiam circuli {n9xA uvéorr inter se aequales,
quia item pentagona his inscripta aequalia sunt. Et est recta
yA ipsi v parallela (utramque enim rectae x» parallelam
esse stmiliter ac supra demonstratur); ergo puncta 4 y § v
in uno plano sunt (elem. 14, 7). Et rectae quae ea puncta
iungunt aequales sunt, quia aequalium pentagonon angulos
subtendunt3); et sunt in circulo (Theodos. sphaer. 1, 1);
ergo quadratum est dy§v (elem. 4, 6); ideoque, iunctd &k,
est §A2 = 24y = 2AL2 (nam rursus Ay AL aequalium penta-
gonon Adyxv Auled angulos subtendunt). Et rectus est angu-
lus §AL; nam in aequalibus circulis aequales et parallelae
sunt 0§ [A (propos. 51); ergo &L = £A2 + [A? = 3(A2. Et
est propter ea quae supra (propos. 50) demonstrata sunt
recta £ sphaerae diametrus; neque enim ad easdem centro-
rum partes sunt of [A. Sed propter elem. 13, 12 §C ad (A
est proportio lateris trianguli circulo inscripti ad radium, id
est ad latus hexagoni eidem circulo inscripti; ergo sphaerae
diametrus ad A eandem proportionem habebit quam latus

3) Hoc loco scriptor, ‘quippe quod sine ullo negotio suppleri posse

videretur, omisit demonstrare circulum, qui per ¢ ¢ 7 transeat, etiam
per v ¢ transire etc.

3) Intelleguntur angulus Ady pentagoni Adyxv, angulus yx¢ penta-
goni yx598 etc. :
{sic) B3 (plura hoc loco om. B1), dislinx. Hu 1¢ PCTY®P AS, 12
cotvgB 5. d¢ mspt Hu auctore Co pro d° 2al 5. 6. 7&
ZHO6KA — t¢ MNEOII AS, distinx. Bs 7.8 ¢ Td— 16 EY
AS, distinx. B¢ 8. &pa add. Hu auclore Co 9. 7@ ATEY AS,
distinx. Be adras ABS, corr. Hu auctore Co M. xlxlw [ 1e-
r@dyw [ ége | A, explev. BS # AT EY A, 7 yAkv BY, § dykv B3S,
76 corr. Co 42, & 54 AB3S, 16 2f Bt 13.43. @ AT — 18 ZA
AS, distinx. B8 14, Ioer Hu auctore Co pro Yoo  17. 1& ZE AS,
distinx. Bs 17. 48. af OF Co pro «f EZ 19. &l v S Co, &l

0 AB cod. Co
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trianguli ad hexagoni circulo {79x4 inscriptorum. Sed recta
A latus est pentagomi eidem circulo inscripli; haec igitur ad
trisnguli lates eandem proportionem habet, quam latus pem-
tagoni ad trianguli; ergo ex aequali diametrus sphaerae ad
trienguli latus circulo {n9xA inscripti eandem proportionem
habebit quam pentagoni latus ad hexagoni4). Sed quia (A
ad ed eandem proportionem habet quam latus hexagoni ad
decagoni — nam si [A extremd ac medid proportione sece-
ur, maius segmentum est &éd, quia {A angulum pentagoni,
cuius latus est &d, subtendit’) — itemque [A &, id est la-
lera pentagonon circulis [ndxk afyde inscriptorum inter se
sunt ut latera trianguloruem iisdem circulis inscriptorsm, ha-
bebit igitur trianguli latus circulo [n9xA inscripti ad latus
trianguli circulo afyde inscripti eandem proportionem quam
latus hexagoni ad decagoni. Sed, ut modo demonstravimus,
sphaerae diametrus ad trianguli latus circulo (73x4 inscripti
eandem proportionem habet quam pentagoni latus ad hexa-
goni; ex aequali igitur sphaerae diametrus ad latus trianguli
circalo efyde inscripti eandem proportionem habebit quam

4) lisdem notis ac supra propos. 57 adnot. 6 adhibitis demonstratio
commodius perscribitur hunc in modum. Quoniam est
82 = 822 et 12 = 3 A2 est igitur
&0 : (A = t: h. Sed ex hypothesi in circulo {n9xi est {A = p,
ideoque
fl:t=p:t; ergo ex aequali. est sphaerac diametrus
§:t=p:h

§) Demonstratio plane eadem est ac supra propos. 57 adnot. 3,
nisi quod hoc loco pentagonum {uAde intellegitur.

exhibent BS 3. ry» add. Hu auctore Co 5. 8. &yee 0} xed 5 ZA
ngog iy E4 Adyov 8v % cet. coni. Co 6. ¥ys add. Hu Jexa-
yavov Co pro Tprywrov 7. uellov A, corr. BS 8. di¢ 70 Hu
pro dix o 9. n E4 Co pro  EA 1. 1@t AB TAE A,
coniunx. BS 13. Eyee » J¢ A

Pappus 1. 11
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latus pentagoni ad decagoni®). Et data est sphaerae diame-
trus; ergo etiam latera triangulorum circulis (p9xd afyde
inscriptorum data sunt, itaque etiam circulorum radii, quo-
rum quadrata tertiae partes sunt quadratorum ex lateribus
triangulorum (elem. 13, 12); ergo etiam circuli {79xd afyde,
et qui iis aequales et paralleli sunt, circuli uviomw gorvep
dati sunt, itemque quae in his sunt puncta angulorum poly-
edri’), q. e. d. :

In compositione igitur oportet duas rectas exponere, qua-
rum ad unam diametrus sphaerae proportionem eandem habeat
quam pentagoni latus ad hexagoni, et ad alteram quam pen-
tagoni latus ad decagoni, quas quidem rectas etiam in ico-
saedro exposuimus (p. 155), et in superficie sphaerae ad eandem
centri partem duos circulos, velut {pd»id afyde, ita descri-
bere, ut quadrata ex eorum radiis tertiae partes sint qua-
dratorum ex rectis expositis, et his circulis duos alios aequa-
les et parallelos ad alteras centri sphaerae partes, velut
uvéorr parv, describere, et in umoquoque latera pentagonon
aequilaterorum &0 [A o0& or parallela construere, et ex iis
pentagona describere, unde polyedri anguli constituantur8).
Atque ex constructione apparet circulos qui dodecaedri an-
gulos continent eosdem esse atque illos qui icosaedri (pro-
pos. 57), et eundem circulum comprehendere triangulum
icosaedri et pentagonum dodecaedri in eandem sphaeram in-
scriptorum (V' propos. 48).

6) Sint ¢ £ latera triangulorum circulis {n9x4 afyde inscriptorum,
D diametrus sphaerae, p h d latera pentagoni, hexagoni, decagoni ei-
dem circulo inscriptorum; haec igitur erit brevior demonstratio. Osten-
dimus (p. 464 cum adnot. 5) esse

$A: ed = h:d, ét ex hypothesi est
:ed=1t:1; ergo
t:{ = h:d. Sed erat, ut supra (adnot. 4) demonstravimus,

D:t=1p:h; ergo ex aequali
D:¢ =p:d.

7) Conf. p. 145 adnot. ** ad propos. 54.

8) Reliquam demonstrationem, a scriptore tamquam consentaneam
omissam, supplet Co.

11*
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10 Bov.
)

1. cap. 96—404, Pappi collectioni a posteriore quodam scriptore
inserta, om. Co, e codice Guelferbytano ediderunt G. G. Bredow et
Nickelius, Epistolae Parisienses, Lipsiae 4842, p. 187—200 &
7@ J“ et superscr. y B! 4, decpergor A2 ex dedueronx 6. af
EM® Bredow, af EMON Hu (scilicet in productd EM a scriptore
praeter punctum 6 etiam N poni posterior demonstralio, quae habet
litteras & etc., docel; puncti autem N locus esse non potest nisi in
circumferentia circuli) 19, 4 14+ xal A 17, fuixvxded A, fpse-
A Guelf., corr. BS 21, mpos 16 AAZ oirwg ABS, corr. V2 Sca
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Aliter decimum problema (cap. 27) in tertio libro Pappi collectionis,
quod et demonstrationem et organicam constructionem duplicationis
cubi et duarum mediarum proportionalium continet.

8it circulus efy circa centrum J, cuius diametri ady PI‘OP-

fde sibi invicem perpendiculares sint, et rectae euv fI9Ln
ita ducantur, ut sit 3L = {n; dico esse &d : du = ed? : I3
Iungatur recta 7d et ad A punctum circumferentiae pro-
ducatur, et jungantur rectae 19 Ae; ergo 34 parallela est
rectae ady et By rectae Ae*). lam quia in semicirculo Ble
perpendicularis ad 8ds diametrum ducta est Ax, haec igitur
- media proportionalis est rectarum ex x8 (elem. 6, 8 coroll.);
est igitur (elem. 5 def. 10. 6, 20 coroll. 1. 2)
ex?: %A = ex : %8, id est
B062 : 652 = dL : ou**). Ergo multiplicatione per pro-
portionem B34 : 07 factd erit
f03 : 33 = BJ: du, id est (quia Bd = &d)
&l : du = &d%: 93,
*) Rectas &4 ay parallelas esse eadem ratione ac supra p. 67
inde efficitur, quod est 3¢ = {5, et Ad = J7; alteras autem gy e paral-

lelas esse apparet, quia in Ss diametri sunt. Ceterum prolixior demon-
stratio infra cap. 99 sequitur.

**) Hoc quomodo efficiatur, infra cap. 100 longiore ambilu osten-
dit scriptor; breviorem autem demonstrationem, auctore Nickelio, hunc
in modum addamus. Propter triangulorum ﬂd‘c exd similitudinem est

& f pd2
7= 3’ ldeoque Pyr el e Sed rursus propter triangulorum
similitudines est

B 2, i -

T x5’ et —5 =, ©reo per formulam compositae propor:
tionis

gd-Jp L =

3Ced = id est, quia A3 = &d, atque e contrario

dE  ex ex? ff_ .

n_ ’_'1_9 Sed erat - xﬁ = n= Fiok ergo

892 : 942 = 0L : du.

Nickel 22, 28. Adyov 100 i Zd4 mpos iy TelTyy dvdloyoy Tdv
B4 4Z ABS, corr. Hu auctore Bredowio 35, 74y ante 4M add, B
Guelf. ¢ add, BS
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Vgyavindis 08 raraonsvachjosrar Tov TeorTOY TOUTOY.

*Eorw toumavoy medg xavova amwedwuévov, & ¢ xa-
Taypapévrog xUxhov xEvigp xal Oaoriuare Ehdrrove wijg
a@nd ol xévrgov Tol Tvumdvov, &g vov ABI, medg dedag
aAdjdarg fydwoay e Tob xévigov ai BAE AAT, xais
xare %0 B onueiov ronuaziov yevouévov 3ufeflijodw sig
ovzo adviov nvxdovepés, nai mepl vo afbviov megifefirodw
xavwy diavendeis xal avrds, wg 6 BOZH, dore edditwg
nsqi 70 B xévroov neqtéyea&m, EQOVNG éyﬂlq&sim]g &ig
10 aéviov Tijg xazggovong & o negmywm Tov xavéva. 10

@

>

A/y»

TovTwy ¢ ovrwg yevoudvwy xv-
Bog xvfov moAdenmAdaiog xadP’
omotovody agLIudv ¢ediwg xa-
Tagrsvacd)oerar. mwEOX8ioIW
07 dumdaciova xeraoxevacac - 15
Aofovies yap vy AE dimha-
olove tiig AM EmifevEopev [xa-
vove] Ty EMN, »ai 1oy xavéve
©0v BOZH wivijgouey mwegl %o
B xévrgov, Ewg v 1) [adre uéor 2a
yoauun) ,ue'ra§t‘z tay © H Ji-
xorom;.‘h; ono vijg A4 xave

0 Z m),uewv, dove logy etvar iy OZ vjj ZH. voavryy
y&o Jéaww Tob xavévog AeBdéviog dgogtadijoetar y AZ, dp’
%S 0 Lyrovuevog wifog dvaygagiserar dxodovdwg Tjj dmo-m

deiker.

A. toirov 10v 10d7mOov B! Guelf. (sed in B tertia vel alia quaedam
.manus verum ordinem rgsiituit)
ordine B! Guelf. 8. 0 BO | ZH A(S), coniunx. B 12, moAumldoiog

Bredow A5. d% Hu pro J¢

5. dAdfjdacs fySwoey AB3S, inverso

dindaclove AB3S Guelf., dindacioy Bt

16. iy JE dumddoov ABS, corr. Hu 17. xavove et 20. 24, adzg
uéon ygayyﬁ, manifesta interpretamenta, del. Hu (pro avc@ uéon Bt
habet xdrw, ad quod B2 addit uéor) 18. v EMO Bredow (vide
ad p. 164, 6) 21. rdy OH A, distinx. BS 23. dore — 15 ZH
abundanter posita perinde ac snmlha illa supra p. 64, 4 (vid, adnot,)
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Instrumenti autem ope constructio hunc in modum fiet.

Sit tabula plana rotundal), in eaque describatur circu-
lus, velut e@y, cuius radius minor sit radio tabulae, et per
centrum sibi invicem perpendiculares ducantur rectaec gde
ady, et in foramen in puncto 8 factum inseratur axiculus
teres, ad quem regula itidem perforata, velut 39(y, ita ap-
plicetur, ut commode circa centrum @ circumagatur, fibula
nempe in axiculum infixd, quae regulam in circumactione
detineat?). Quo facto cubus cubi iuxta quemlibet numerum
multiplus facile construetur. Tlam propositum sit duplum
cubum construere; sumemus igitur d¢ = 2du***) et iungemus
rectam euv, et regulam B3(y circa # centrum movebimus,
donec portio, quae est inter 3 % puncta sectionis cum recta
ev et cum circuli circumferentia, bifariam dividatur in £
puncto sectionis cum recta ad, ita ut sit 3§ = {n. Nam si
talem positionem regula sumpserit, definietur recta 9%, ex
qua duplus qui quaeritur cubus describetur convenienter
superior: demonstrationi.

1) “Verti riunavoy tabulam rotundam, quia ei centrum tribuitur.
Fortasse veteres mathematici ciusmodi tabulam in usum quotidianum
semper ad manus habebant. Sed non opus est, ut sit rotunda: quae-
vis alia, modo sit plana (id enim verba mgos xevove. anwpIwuévor signi-
ficant) huic usui inservire poterit, ut ex constructione facile patet”. Nickel.

) Iegovyy igitur dicil clavulum, qui, velut rotam in axe vehiculi,
ita regulam in axiculo delineat. Aliter hunc locum interpretatur Bre-
dowius p. 491: “inseralur foramini axis parva (sic) circularis, cui ap-
plicetur regula g%{n, itidem perforata, ut, acu per foramen eius in
axem immisso, facile — circumagi possit”.

**¥) Haec quisquis scripsit, aut ignorantiae aut socordiae crimini ob-
noxius est; nam cum ex proximis verbis cubum, cuius latus est J¢,
duplicari appareat, haec ipsa recta d{ non data, sed quaerenda eliam-
nunc supponitur. Poterat scriptor, si suam rationem sine errore sequi
volebat, rectam de¢ datam esse supponere, et hinc dimidinm cubum
invenire, sic fere: mpoxelo%w d7 Nuiovy xataoxevdcar® Aefdvies yip
tis JE qulesiey 1y AM EmilevEouev cet.; sed maluit neglegentius
scribere, hanc quidem, ut opinor, sententiam amplexus: Sumatur quae-
libet recta Ju et, ut supra legimus, fiat constructio; tum, ut d{ ad Je,
ita fiat latus dati cubi ad latus eius qui quaeritur, id est dupli. Conf.
etiam cap. 103 sq. :
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98  ‘Ymournuazixdtegov 08 ovvvaydsin &v w0 avvo med-
Bigua oizwg.

*Eotw wvxhog 6 ABTE mepi névieov ©0 A, meog dpIag
08 aldyhatg dupyuévar ot AAT BAE, wai ¢wod voi B medg
ey megipéoetay Tov xvxov Evedg mgoominmrovoe  BZH - 5
pellwy &ga dotiv 1) BZ vijg ZH.

’Enel yap 7 BE Jux ol xévigov ovoe uellwy. 2ot tis BH, xad 17
nulose dge Tis Nuioslas pellwy: uellwy dpo i B4 tijs quioelag Tijs
BH. 4 d¢ BZ uelloy &otly tijc B4+ nold§ dpa ) BZ ucliwy 201
Tijs queoslas tijs BH, xal moll§ dpe xal Tig ZH. 10

Ensi ) BZ usifwv doviv viig ZH, lon vjj ZH xelodw
7 OZ- Ayw v doviv &g 1) EA meds vy AM, obrwg 6
ané vijg E4 xvfog medg tov dnd viig AZ.

99 Enelevydw yae y HA nai Bsfljodw éni ©6 A, xai
dneledydw 1) AO xal § AE- nmegddlnhos Goa 7 OA T 15
AAT »ai y BH vjj AE. ‘

Enel yop ion 2oty 9 udv OZ 1ij ZH Jie vy tnddeory, 3 0 A4
1] 4H dia 16 Exevépay altdy amd Tol xévrgov Tod xuxdov slvar, ¥oriv
o % OZ mods Tiy ZH, obtws i A4 meds viy AH. v teyeived
avdloyov tunddow af mhevoal, 1 dnl 1ds Topuns Emifevyvvudvy ebdsia 20
wcpa Ty Aownry &6t Tol TOLyWvou TMlEvpdy © mepaldnlos &pa 1 €A
1§ Z4. xel nedn dvo ai BAH dvel tais AAE loaw eloty, xal yovia
% Um0 BAH 1jj m6 AJE doviv oy, xal pacws ) BH pdost 1§ AE
oty Ton, xal 10 Tolywvoy 1@ TRLYwvE, xe)l af lownal ywviae Yoau
eloly éxarépa éxatépg, Vg’ &s af Yowe mhevpal dmorelvovow, log doa 25
7 udv vno EAH tjj 9nd AHB, % d¢ dnd HBE 1jj Yo BEA. xal
eloly dyeddaE noapddindog dee 4 BH i AE.

100 Kai 2nel mapddinhis dovww §) KA tfj AT, oi dmo
AKA KAT dvoiv 309ais ioae elalv. v 899y % dmo

1. MaSnuatixsregor Nickel 1. 3. post mpdfinue add. #¢ A (B
Guelf.), % S, del. Nickel 8. 6 ABI'4 ABS, 6 ABT Bredow, corr. Hu
8. mgooninrovee 7 Hu, ngooninroveey ABS, meooninrovoa Nickel,
poomntérw V2 10. tijs fuecelag add. V2 Nickel  xal moldg dpa
add. Hu (nisi forte rectius Sca, deletis rijc BH, breviore demonstira-
tione scribit mold§ dpa 7§ BZ usllwv o) xel 1iis ZH, in quibus de-
nique #07) xal emendandum esse videtur in Z2o07ly) xal viic ZH
AB38, xal tijs 7{ B! Guelf. 4. ydo % HA V2 Sca Nickel pro yap
A 19. 20. 24y d¢ Torywivov dvddoyov Tund@ow dvo mAevgal coni.
Bredow  20. tunddow 5 mhevpor n enl A, Tundd@o n nievee 5 Exl
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Sed ratione ad instituendos tirones 1nagis accomodata
idem problema sic componere licet.

Sit circulus aBys circa centrum d, et sibi invicem per-
pendiculares ducantur rectae ady @de, et a puncto # ad cir-
cali circumferentiam cadat recta @Ln; est igitur 8L > (7.

Quoniam diametrus f¢ maior est

@ quam pBn, etiam dimidia maior est

V. dimidis ; ergo 8d > § 85. Sed, quia

Z B¢ subtendit angulum rectum BICE),

r2 est L > pJ; multo igitur est { >

4+ Bn.  Sed quia § By < BE, est igitur

A Z e YBn > (Bn — BL), id est > In; ergo
multo est 8¢ > .

Quia est 8 > Iz, ponatur

3 = {n; dico esse & : du =
&d3 : a3,

Ay Tungatur enim 7d et pro-

ducatur ad 4 punctum circum-

ferentiae, et iungantur A3 de; est igitur 94 || ay, et By | Ae.

Quoniam enim ex hypothesi est 9 = {n, et iJ = dy (sunt enim
radii circuli), est $¢: {n = Ad : dy. Quodsi trianguli latera proportio-
naliter secantur, recta sectionis puncta iungens reliquo trianguli lateri
perallela est (elem. 6, 3); ergo in triangulo 9ni rectae 91 parallela est
{d. Et quia est pd = Ad, et dn = de, et [ fdn = [ Ade, est igitur
etiam basis g7 basi i¢ ac triangulum triangulo aequale, et reliqui an-
guali, quos aequalia latera subtendunt, uterque utrique, aequales sunt3;;
ergo est [ ey = [ Anp, et [ nmBe = [ Bed. [Et sunl alterni; ergo
parallelae sunt gn As (elem. 4, 27).

Sed quia parallelae sunt A dy, summa angulorum Axd
xdy duobus rectis aequalis est. Et rectus est angulus xdy;

+) Haec.commode addit V2.

8) Haec est elementorum I propositio 4 paene verbotenus repetita;
iniuria autem post dvo ai BJH Jvel raic A JE omisit scriptor éxa-
tépa Exatipg.

B1, corr. B3S 28. exarega sxarcpa A, accentus ctc. adg._ BS, é&xa-
tépg om. Bredow 26. 0 d¢ im_b__HBE AB3S, 7 J¢ vmo gde BY, N dé
vno HBA Bredow  37. dpa 7 fn V2 Sca Bredow, dpa 1) EH ABS
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KAT - xai 3 vno AKA dpa dp97) dowev medg bedag dpa
% KA vjj BE. noil énei & juunvndiep v¢ BAE meog dedag
qurae 9 AK, uéoy avddoydy oz 7 AK vav EK KB-
gorwy dpa wg ©0 dnd tig EK medg 70 dmo vijc KA, ovrwg
7 EK nmoog KB. noi &nedy) mapdddnAdg dovey ) uév BZS
wj AE, 7 8¢ OA zj ZE, 8uoidv dove ©6 uév AKE voi-
yovoy ©) BKO, 16 0¢ BKO v() BAZ, nai & 0 uéy
OKE &uowév dave vp MAE, o 0¢ AKE v EAE- ioo-
yviov dpa Enacrov Exdote. oty dpa wg ©6 dmd tijg EK
meds ©0 anmod wijgc K, olrwg vo and wijg BK meog %010
oo g KO. og ¢ ©0 and tijg BK medg v dmd vijg
KO, oltwg ©0 énd wijg B4 medg ©0 dmo wijg AZ- g
&oa Zoriv 10 dnd tiig EK medg v0 dno zijg KA, ovrwg
doziv 10 dno vijg B4 medg ©0 and wig AZ. ald’ wg 0
ano wijg EK moog ©0 and wijig KA, otrwg ) EK meog Ty 1%
KB »ai &g dea 7y EK meog iy KB, oltwg t @no zijg
B4 7edg 0 and vijg AZ. malw Emel Suowdy dove 1O pév
AKE tolywvov t(9 BKO, 6 0¢é OKE ©¢) MAE, »ai ©o
AKE ¢ EAE vouywve dea 70 vag magalinlovg iooyuwvie
avta mowsly, &otw &g uév ) EK meog KA, otrwg 1) BK 2a
wpog KO, xai dvarle g 1) EK medg mjy KB, obrwg i)
AK meog vy KO, wg 0¢ vy EK noog KA, obrwg ) EA
w08 Ty AE, nai dveldeé wg  KE meog E4, ovrwg %
KA moog A4E5. obpoiwg nai, &nel wg 1 EK meog vy KO,
ovrwg ) EA neog AM, nai &vallal wg 7 KE meog EA, 22
ovrwg § KO moog iy AM, 8 Toov doa éoviv wg 1) KA
meos Ty AE, obtwg ) OK meog vy MA, xal évaddaf

1. # tmo AKd4 Bredow, 7 om. ABS &pee add. V2 Nickel

8. 9. ldoywriov oty Exaorov Bredow 16. 70 om. AB Guelf., add.
S Nickel 17. &net — 20. nmowsiv) haec verba, ut prorsus otiosa, se-
cludit Nickel, neque tamen aliena sunt ab huius interpolatoris mediocri
doctrina rudique verborum turba 18. 7¢p9 BK® Sca Bredow, re BK
A, 1@ Bx BS - 21. v (anle KB obrws) om. Al, add. A2 super vs.
(BS) 23. 24. v ante EA oltws et ante 45 add. B Guell.  27. moos
iy M AS, mpés 1w ue B, ngés Ty SM Bredow
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ergo etiam Axd rectus, ideoque Ax ipsi B¢ perpendicularis est.
" Bt quoniam in semicirculo Si& perpendicularis ad diametrum
ducta est Ax, haec ipsa rectarum ex xf media proportionalis
est (elem. 6, 8 coroll.); est igitur (elem. 5 def. 10. 6, 20 co-
roll. 1. 2)
&x2: %A = ex : %p.
Et quia L Ae itemque JA (£ parallelae sunt, est igitur
Adxe ~ A Ix8, et ABxd ~ A BOL, et A Jue ~ A ude, et
A Jxe ~ A §ds; ergo, quia in triangulis aequiangulis lutera
circum aequales angulos proportionalia sunt (elem. 6, 4), item-
que quadrata quae ex his fiunt (elem. 6, 22), est
&x? : %A?2 = fBx?: %92, et
Bx2 : #92 = P02 : 0L2; ergo
ex?: %A2 = B02: 0L2.  Sed erat ex?: xA? = &x : xf;
ergo est eliam
&x: uf = Bd2: 0L
Rursus quia est A Axe ~ A 9x8, et A Ine ~ A uds, et
Alxe ~ A §de (etenim, ut modo demonstravimus, propter
parallelas fiunt aequiangula), est
&x : xd = fx : x3, el vi-

z cissim

" ex: Bx =k : x3; atque
' ex : #h = &d : 08, et vi-

é cissim

&x : &0 = xd : 0§; simili-

I Z 715 £ ter etiam
ex: 3 = &0 : du, et vi-

cissim

ex:ed = nd: ou; ergo

Ay ex aequali

#h . 05 = n9 : dutt), et

vicissim

+}) Apparet hoc loco scriptorem ineptis ambagibus uti, idque me-
rito notat V2 his verbis: “Non est 70 dv’ Toov (elem. 5 def. 18). dic
brevius: ut »x2 ad J¢, ita »e ad de, hoc est x5 ad du; ergo ut x1 ad
d, ita x9 ad du”. Conf. etiam supra p. 165 adnot. **,
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wg 3§ AK ﬁqog wpy KO, ovrwg y B4 ngog AM. &M’

g 7 AK ﬂqog KO, ofvwg 3 EK moog KB* xai ag aqa

7 EK meog mjv KB, oltwg ) 54 meog vy AM. Toq 8¢

0 B4 off 4Z- dovwv dpe g ) EK medg vy KB, oiseg

n Zd meog vy AM. A’ wg 1) EK meog v KB, otzegs
70 &mo vijc B4 modg to dnd i AZ+ xai wg doa TO A7o
i} B4 modg ©6 énd wijg 4Z, obrwg ) ZA4 meds iy AM.

101 “Ov. 82 toy 201y 3 54 1§] 4Z Fijhov. ¥nel yap megdilnics dosey
% AF vij ZH, icoymwov 2ote 10 AEJd tolywvoy ﬂp Z4H. xai Emel
dvo tg(ynwa 2oty 10 A5A ZAH vés JYo ywvlag tas Vno 44 4AE 10
reis vno ZSH SHZ Jvoly ioas ¥yovre xel picy mhevoey vy A4
pi@ mhevp@ T JH Tonw, xed of lomel doa mlevoal rais Aomais loms
Zoovrar éxatipa éxatépe 1@y Umorevovody Tag Youg ywyvlas. ion dpa
7 48 ] 4Z.

102 Kowoi &pa mooodnpdévrog Adyov voi i BA meog 15
iy A4Z, ¥ovow wg 1) BA medg vy AM, ovrwg 6 dmd Tig
BA xdfog medg tov and vijg AZ, voveéorwy g EA medg
Md, oitwg 6 ano vijgc E4 »bfog medg vov ané vijc AZ.

103 Kol zovroig @xokovdwg dvo vy EA AM Jdodeiodv

- Apydueda vag 0vo uéoag avaloyov & tjj ovveyel avadoylg. 20
&xnslodwoay yag taic E4 A4Z AM ioar i EA AZ AM.
nai &mel dédsran g 0 dmd viig EA medg T0 dmd vijg
AZ, obvwg v AZ meog Ty AM, Oijhov &g 1) AM odx
gove Tolvy avahoyov vav Ed AZ.

El yap dvvator, 01w % 4M volry dvaloyoy 1@y E4 A4Z. Enel 25
oty 1 AM T1olry aviioydy o1 1dv EA AZ, ¥orw wg ) Ed meos 1y
A4Z, obrws 7 4Z mpos iy IM- xel &g dpa 10 amd vijs Ed mpoc 10
&no 1iis 4Z, odrws 1 E4 moos AM. &k’ v og 16 énd tij¢c E4 mpog
10 ano 1ijs A4Z, ovtws 1§ AZ nmeds AM* d0’ ioov dpa oty os f) EA
neos Tiy AM, obrwg | 4Z mpds Ty AM - éxarépe dpe iy EAd AZ 3
moos Ty AM Tov adrov ¥ye Abyov ion &pa dativ 7 EA 1§ AZ, 3nep

1. 3. dldwg 7 AK Al, corr. man. rec, (BS) 2. 3. dpe EK AS,

3 add. B Guelf. 6. i (ante JZ) om. ABIS, add. B3 et, ut vi-
(EEU(,‘_GueIf. 10. yovlags tig oo §Ad .4.44 ABS, ywvlas ras vmo
£Ad AdE V2, corr. Bredow 1. 1aig vmo oy V2 Sca Bredow pro

Tais V7o E:iit 2. dowmais foers ABIS, corr. B3 4. 4 45 i AR
ABS, 7 d¢ i A V2 Sca (voluerunt 3 A4Z 1 4F), corr. Bredow
15. 16. 1ij¢ B4 moos 1w 4Z) viis Z4 weos 1ty tolryy dvakoyov Gy
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A : %9 = &0 : 0. Sed est Ax : 3 = ex : xf; ergo
en :wf = &0 : du. Sed est §6 = dL; ergo

ex: a3 = [0: 0u. Sed erat ex : xf = (02 : dL2; ergo
B62: 002 = [0 : du.

Esse autem &0 = J¢ apparet. Quoniam enim parallelae sunt 1& {z,
lriangulum A&Jd triangulo 7{J aequiangulum est. Et quia sunt duo
triangula A%d 7¢d duos angulos £J4 dA& duobus (dn 05, utrumque wutri-
que, aequales habentia, unumque latus 1d uni lateri dy aequale, reli-
qua igitur etiam latera reliquis, utrumque utrique, quae aequales an-
gulos subtendunt, aequales erunt (elem. 1, 26); ergo df = d¢.

Multiplicatione igitur per proportionem B0 : dC factd erit

0) 92 Ad
§H ';—‘2 g‘p g‘&’ ul est ﬂ
&d : du = &d3 : I3,

lam secundum haec quae demonsiravimus, datis duabus

ed du, sumemus duas medias proportionales in continua ana-

logia. Exponantur enim ipsis &d

C" id est

- o0 du aequales &6 of du. Et
| quoniam modo demonstravimus
/{,,/ esse (302, id est
"~ 02 : 302 = O : o,

apparet du non esse tertiam pro-
portionalem rectarum &6 OZ.

0
/ ‘ Nam si fieri potest, sit Ju ter-
3 tia proportionalis rectarum &J d¢.
14

lam quia du tertia est proportio-
nalis rectarum &d 7, est &d: d{ =
d¢: du; ergo etiam &d2: 002 = &J : du.
Sed erat ¢d2: d82 = d{: du; ergo ex
aequali4) est &d: Ju = Jf: du; ergo et &¢d et J ad Ju eandem pro-
portionem habet, ideoque est &d = d¢ (elem. 5, 9), id quod fieri non

4) Similiter ac supra (adnot. 4+) errorem scriptoris notat V2: “non
est 00 loov”.

B4 4Z ABS (nisi quod S & pro extremo JZ), tijs BA ngbs Z4 Sca
16. 17. 6 énd i B4 Sca Bredow pro 6 &¢no ti¢ Id 25, foTw
manus quaedam recentior diversa a Sca in S, Za7iv ABS 98. dhdny
oic Al, corr. man. rec. (BS), 7v om. Bredow
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advvaroy (uellwy yep 1 EA tijc 4Z)° olx dge 1§ AM toley avdioydy
oty 16v EA 42,
Eiljpdw viv E4 AZ tolvy avdhoyov 7 OII. E&mel
otv v@v E4A AZ olvy dvddoydy dovw % OII, ¥ouwv dig 1)
EA moog tiy AZ, obvwg ) AZ meog vy OIT nal g dpas
©0 dnd wijg AE meog ©0 and tiic 4Z, obrtwg 7 EA medg
v OIL @AA’ 7y &g ©0 @no vijg E4 medg ©0 amd vije
AZ, otrwg §) AZ medg iy AM - 8’ loov Fpa dowiy dg
% Ed meog wy OII, ofivwg ) ZA medg tipy AM - xai
dvaldof &oa foviv ke 1) E4 medg vy AZ, ovrwg 7 OIT10
meog Ty AM. &AL’ v &g 7 EA meog vy AZ, odrwg 7
AZ mpog my OIT- nai &g &ea 7 AZ meog vy OII, obrwe
1 OIT mgog vy AM - «i E4 AZ OIT 4M &pa tvéocapes
ovoar v Tjj ovveyei nai dpekic dvaloyly slot- vdv EA
AM &ge 0vo uéoar dvdhoydv elow ai AZ OIL 15
104 Tig 08 dmodeikewg 2ni wijc mooxeiuévng xarayoagis
dxodovdwg Tf deyavinjj xowaonevij yevouévns dihov wg %
udv dgyaviny) wavacrevy), 0vo doFeody ebFedy aviowy xol
Adyov medg aAMjhag Tdv ebdeudy dedouévov, evploxet Tag
dvo uéoag avadoyor, &p’ dv dg 1) mewTy mEoG T TETdQ-20
Ty, obtwg TO &md Tig mewryg eidog medg TO AmO TG
devzégag, 1 0 amddefig, vmoornoaudvy Tive ebdeiav xai
&Aag dvo Aofoboe Oa Tig TAY yoauudy xoTaygaQis
arrovag uéy tiig mowrng dpekiic 08 vt newuévag xai
aAdjhasg avigovg, edploxer wg TO Gmo Tig mEWTNG TEOE 25
70 ano tijg devrégpag, obTwg Ty devrépav meog Ty hayi-
otpy. TovTwy 0 Tig Te mMEwTnS kel Tijs devrépag meoola-
Botoa Tolny avakoyov amodeinvvowy wvag Ovo péoog avd-
Aoyor ofrwg Feweovuévas g émi Tig deyavixijg naTacxevijg.
ToUTWY y0Q TO eV ovumépadua T avrd, o’ &v 02 ToiTo 30

3. 9 OII] 7 4IT Bredowius et similiter posthac, quod sine dubio

alienum est a mente scriptoris 6. 7. obrws % Ed mpds 1y AIT
ABS, corr. V 7. &Adnv et 41. aldny (sine spir. et acc.) Al, corr. man.
rec. (BS) 9. mpos 1y AM ABS, corr. Sca Bredow 1. 12, ov-

1w 7 45 AB, corr. § 13. 7 om. A, add. BS 26. post ovTws A
habet 76 @no, sed delevit ea prima manus  29. 21 ABS, 7v Bredow
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potest (namque &d > d¢); ergo du non est tertia proportionalis recta-
rum ¢ JE.
Sumatur rectarum &d Of tertia proportionalis oz. lam
quia rectarum &d J( tertia proportionalis est oz, est igitur
&d : 0L = dL : om; ergo etiam

¢ ——d €02 : 002 = &0 : om. Sed erat
f—¢ 802 : 002 = df : du; ergo ex aequali
O———i 7T (vid. adnot. 4) est

&d : ow = 0L : du, ideoque vicissim
el : 0 = o : du. Sed erat
&0 :'0 = d : omr; ergo etiam
0L : omr = om : du.
Frgo quattuor &d 9 oz du sunt in continua analogia; itaque
reclarum ¢d Ju duae mediae proportionales sunt 0% oz.
Ita cum in proposita figura
demonstratio convenienter cum
organica constructione facta sit,
/S ) apparet per organicam construc-
™ tionem, datis duabus rectis in-
£ % /9 ¢ aequalibus (ed du) ac propor-
tione rectarum data, inveniri
duas medias proportionales, qua-
rum ut prima (¢d) ad quartam
4 % (d), ita cubus®) ex prima sit ad
4 cubum ex secunda (df). Demon-
stratio autem, cum unam quandam rectam (ed) supposuerit et
per linearum descriptionem duas alias (6{ du) adsumpserit,
quae minores quam prima et iuxta eam ex ordine positae et
inter se inaequales sint, ut quadratum ex prima ad quadratum
ex secunda, ita invenit esse secundam ad minimam (p. 173).
Et cum ad primam et secundam tertiam proportionalem (osr)
adsumpserit, ostendit duas medias proportionales ita conside-
randas esse ut in organica constructione. Nam dlle quidem

i

@

8) Rursus scriptor, cum &idos huc intulerit, neglegentius versatus
est. Etenim #idog Euclides elem. 6, 20 coroll. 2 de figuris planis ac
similibus adhibet. Iam nihil obstat, quin idem de solidis figuris dicatur;
sed hoc Graecus scriptor diserte exponere debebat, velut aregeor eldos
Suowoy T& xad duolws évaypagouevoy (elem. 11, 37), neque vero &idog
simpliciter ponere licebat, cum cubum intellegeret.
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ebolonetar TGv mowrwy, oV TO avrd. 8&mi uéy yae Tig

doyavixfic xatagneviig, Adyou doFévrog dvo evdetdy aviowy,

.20 ovumépacua Oelxvvrar, dni 08 Tig amodeifews, uy do-

Séviog tov Adyov Tav eddedv, 0o Fn TodTo uével Lyzov-

uevov, mwdag & Aoyp dodébre ai téocageg evdsiar. Oel yag, 5
Adyov d0Févrog wob Ov Fyee ) medTy evIeia mEdg TRV TE-

tdoTy, & 1§ avrg Adyw yevéoSar wai To dmd Tig mew-

T &idog meog TO amd vig devvégag.

«'. E¢v 9 vplywvov w6 ABI, xei dno vav AB BI
avaypagii wvydvia magadinhiyeeupe ve ABAE BI'ZH,1C
xal at AE ZH &Binddow Eni vo @, xol 3milevydi 7
OB, yivetar va ABAE BI'ZH magellniéyeauua loe t@
vwo tav AT OB mepieyouévy mwagaldnloyoduup & ywvie
7 &ovwv lon ovvaugotéew vjj vmo BAI 4GB.

"ExBeflijodw yag v OB &ni v0 K, xai dia viv 4 I'1=
tfj OK mapddinhor ydweay ai A4 I'M, nel dnelevydw
N AM. Enel magaddnhdyoouudy dovwv vo AAGB, ai A4
OB ioa ©é elow nai mwagaddylos. 6uolwg xai ai MI' OB
loac ©é eloww xal mwagddAnhor, dore xai ai A4 MI” ioae
té-elow nel moagdAdnphor. wal ai AN AT Gpa ioar 820
xal magdiinlol elow . magaddnAdygauuov dea doviv %o
AAMI & yovig vjj vno AAI, vovréoswy ovvaugoréey

3. delxvurar] ylverar Hu 4. 1oi10 ABS, 70UV Paris. 2368, 74
mgopAnue Bredow  b. post ev9eiae add. evploxovrar Bredow 9. ini-
tio libri praeter titulum periit praefatio, id quod et aliorum librorum
similitudo et cap. 78 docent e’ manus recentissima in B, quae
etiam Si8llov 4 margini adscripsit, £ S, om. A 10. dvaypaqy TU-
xovre S, cvayoaqn Tuyov | 16 Gnueia A, évaypeqij Tuydy T Onutia
B Ta 4B A4F BI' ZH ABS, coniunx. Co 12. 3¢ AB AE BI' ZHH
A, coniunx. B (BI" om. S) 15. exhn9ij yio OB A(BS), corr. Hu
1@v AT A, distinx. BS 47, ned S, 2nt isine acc.) A (B cod. Co)
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quae in ratiocinando conclusio dicitur eadem est, sed quibus
ex principiis utrumque efficiatur, non ad idem redit. Nam in
organica quidem constructione, data proportione duarum rec-
tarum inaequalium, in demonstratione autem, non data propor-
tione rectarum, fit conclusio; quapropter hoc relinquitur quod
quaeratur, quomodo in data proportione quattuor rectae in-
veniantur. Oportet enim, data proportione primae rectae ad
quartam, in eadem proportione cubum ex prima fieri ad
cubum ex secunda.

Pappi Alexandrini collectionis liber IV.

*

L Si sit triangulum afy, et a rectis af 8y quaelibet Prop
parallelogramma «Bed ByLy describantur, et rectae de Ly pro-
ducantur ad &, et iungatur 98, summa parallelogrammorum
ofed Byl aequalis fit parallelogrammo quod rectis ay 98
continetur sub angulo qui summae angulorum gay d3p aequa-

lis est.
9 Producatur enim

I8 ad %, et per « y

ipsi 9 parallelae du-

Y cantur ad yu, et iun-

A gatur Au. Quia paral-
lelogrammum est al33,
rectae al I8 aequales
el parallelae sunt. Item
uy 38 aequales et pa-
rallelae sunt; itaque et-
iam al uy aequales et parallelae sunt. Ergo etiam Au ay ae-
quales et parallelae. Parallelogrammum igitur est aduy sub

17. 48. af AA6OB A, om. BY, dislinx. B3S  18. 49. duolws — mepdi-
Andos om. S 18. @B Co pro OB 20. xal af 4M non satis per-
spicua in A 22. 4.4 MT AB, coniunx. S  rodxs|réoTiv A
Pappus 1. 12
4
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35 16 9o BAT xai 976 AGB- ion yap dovrev ) vmo 4GB
jj vno AAB. xai émel v0 AABE nagalindiyoaupor @
AABG Toov docly (3ni e yap vijg avriic Pdoeds éowey
7iig AB xai & valg avrals magallijhotg roic AB A46),
adla ©0 AABO v AAKN ioov dovly (énl ve yap tijgh
avtijs Baoeds Eowiy i A4 xai & 1ails adrais mapaldi-
Aowg zaig 44 OK), xai v0 AAEB &pa vg AAKN icoy
dotlv. i ta avra xal v0 BHZI v NKI'M igov foslv-
ta &ga 4ABE BHZI magaldnidyecuua v AATM ioa
doviv, vovréorw T Yo AT OB & ywrig vj vno AATL, 10
# &gy oy ovvaugotépaug taig 9o BAI BOA. xai éont
10010 xadohinwregoy moldg voi &v voig dedoywviog émi
1@y terpaywvwy dv toig ovotyelowg dedstyuévov.

F. ‘Huwixdiov &ni vijg AB §nwny Eyov vy diauergoy,
xal Tjj & zoi wévroov lon xai 1 AB &n’ edSelag ) BT, 15
xai épanvouéyy §) I'd, wai diya § BA neoipépsre v¢p E
onusie, xal dnefevydw o FE- & §) TE dkoyds &ovwy 1)
xakovuévy Elagowy.

Elljpdw ©0 Z xévigov vov quinvxdiov, xai Emelevy-
Swoav at ZA ZE. dnei dpI1) dovwy ) vmd ZAT, & fjue-20

e ’\7'5\ :

/é\
-
“ 4 74 & e

xvxdlp 2otiv v i tijg ZT', ob wévrgov Eoxiv 76 B. mal
tij¢ BA émilevySelong iadndeveov yiverar 36 BZA velyw-
vov, @ore duuolgov uév dotwy ¥ Smé AZB ywvia, telvov
0¢ 7 dno EZB. iydw xdSevog dmo vob E émi vy AB
dedustoov i) HE - iooydviov &pa 16 I'ZA volywvov 15 EZH 25

4. 16 o ABL AB, corr. 8 2. 10 dwd AABE AB! cod. Co, 16
dmd Aae 8, énd del. B3 Co 2. 8. &)t 44 OB AS(B), corr. Co
5. 10 A4 OB 161 414 KN AB, coniunx. S, corr. Co post &l xe
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angulo Aay, id est summi angulorum fay d98; nam angulus
dJp angulo Aaf aequalis est. Et quoniam parallelogrammum
dafe parallelogrammo Aa39 aequale est (sunt enim in eadem
basi af et in iisdem parallelis ¢f 03), itemque Aaf3 ipsi Aaxy
sequale (sunt enim in eadem hasi Aa et in iisdem parallelis
Ax 9x), ergo etiam parallelogrammum Ja@s parallelogrammo
Axy aequale est. Eadem ratione etiam Bnly ipsi wxyu
asequale est; ergo summa parallelogrammorum dafs SBnly
parallelogrammo Aeyu aequalis est, id est ei quod rectis ay
B3 continetur sub angulo Aey, qui quidem summae angu-
lorum Bay d3p8 aequalis est. Atque hoc multo est genera-
lius quam illud quod in triangulis orthogoniis de quadratis
in elementis demonstratum est ).

I. Sit semicirculus in recta of, rationalem diametrum prop.
babens, et radio aequalis in productd of sit By, et ducatur ?
langens yd, et bifariam secetur circumferentia 8J in puncto
¢, et iungatur ye; dico ye irrationalem esse, quae minor
Yocatur.

Sumatur semicirculi centrum [, et ijungantur {d (e.
Quoniam angulus {dy rectus est, idem in semicirculo est
cuius basis Ly et centrum 8. Et iuncta #d triangulum {8d
fit aequilaterum, itaque angulus 03 est duarum tertiarum
recti, et angulus &8 tertia pars recti. Ducatur ab ¢ ad dia-
metrum of perpendicularis én; ergo triangulum y{d ipsi &ly
aequiangulum est (quoniam angulus ely angulo Cyd aequalis

1) “Videlicet in 47. primi lib. elementorum. Idem etiam demon-
stratar in 34, sexti libri de aliis figuris similibus; sed illud in trian-
gule rectangulo tantum, hoc (quod Pappus exhibet) in omni triangulo;

illud de quadratis tantum vel figuris similibus, hoc universe de omni-
bus parallelogrammis etiam inter se dissimilibus” Co.

y&o A! expunxit av 1. 16 AA EB &ge 16 AA KN AS, coniunx.
B* Co, ac similiter in proximis versibus 8. r@. XN I'M A(BS), 76
KNMT Co, corr. Hu 19. 7oiTo xei oduxwregov A(BS), corr. Hu au-
ctore Co  13. post zergaydvwr add. V2 “xel 1dv duolwy xal ouolws
avayeypauuévwy lib. 6. Elem.” 14. 8 add. B 15. Tone AB, corr.
S 7jjAB add. Co  ¥orw ante % BI' add. S 16. 7enwjodw ante

% BA add. Sea  17. 67t Co Sca pro oitws
12*
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ToLywve , wnai ot wg §) ZI medg vy I'd, 7 EZ medg
ZH. énivowwov 0¢ v0 ano ZI' voi ano I'd- énizeivoy
&ga xai ©0 and EZ vob ano ZH- Adyog dge tob anmo EZ
7eog ©0 amo wijg ZH bv 15’ meog «f, vob 8¢ amo ZIT
meog w0 and EZ v &5 medg t5’. xai vob ano ZI' agas
mog 0 awo ZH Adyog Eaviv By E0' medg 1f. Eozw & %
ZB tevpanhadia viic BO: xai vy vijg BZ diumhaoiwy
ZI'- Adyos aga wiig ZI' medg tiy Z@, 6v 1/ meog &, xal
ijg ZO mdg OI By & moog 7' - xai ov dno wvijg ZT" &pa
70g T0 dmo vijg ZO Adyog doulv Ov £0' meig ne'. 2deiyIn10
08 zot and I'Z meog ©0 & ZH Adyog Ov §0° meog ¢f -
xal t00 dmwo OZ dge medg ©6 amd ZH Adyog doriv g n&
ngog ¢f - ai OZ ZH apa fnrai siow Svvduer uévov ovu-
uevgor, xai 7 OZ vijgc ZH usilov dvvarar v¢f dno dovu-
uéroov tevri. wal OAy 7§ ZO ovupereds dovwy fymi i 15
AB: amovouy deo tvevdery foviv ) GH. gy 08 3§ ZT
xai N Ouwhi] adTiic: 1) &pa Svvauévy vo d¢ vmwo ZI" HO
&hoydg davey 1) xalovuévy Edgowy. wai dtvavar To dig
ond I'Z HO 7 I'E- dacowr Gea Eoziv i) T'E.

Ove 3¢ 3 I'E dvverouw ©6 dig w0 I'Z HO, ovrwg Eozar20
dijhov - dnelevydw 7 EO. Enwel ©0 éno ET Yoov doviv voig
ano v E@Q O xai ©¢ dig vwo I'O OH, Zozw dé nai
t¢ dwd EO OZ Yoa ¢ ano EZ xai vy dig vno ZO OH
[avdhoyov &pa doziv wg ©0 dmd T'E meog va dmo E@ @I
psta tod dig o6 I'OH, olirwg ta and EG@ OZ moog ©025
and EZ peva voi dig vmo ZOH. ol wg & meog &,
mavte mpos mavta. xal toov dowiv v0 amo I'E zoig ano
EOr xai ©¢p dig 9o I'OH), ioc &ge »ai v ané I'E EO
OZ toig ano EO OI EZ »oi v dig vwo T'OH usta vov

1. 9 EZ Co Sca pro # EH 2. 21} tolrov utroque loco A, corr.
BS 5. 70 ante ano EZ add. S 6. ¥orae 0y A, ¥orae J7 7 BS,
corr. V2 (¢s1w d% 7 Sca, sit Co) 1. dinhactwy S, J/////twv A, di-
nldaiov B 8. 9. Ty ZO ov H ngbds [/// iic extremo folio A, iy
&9 Ov 9 ngos .. xal 1ijs S, corr. B Sca 15. 8Aqe 1 AB, corr. S
17. xed dindij abrijs del. Sca, 7 ante dindij add. Hu  di¢ add. Co
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est; uterque enim tertia pars recti), atque est fy : y0 =
&: fn. Sed est {y? = 4y02*); crgo etiam &{2 = 4{n?, ita-
que f2: {2 = 16 : 12, et {y2: &2 = 6k : 16 (quiu ex con-
structione Ly = 2¢(). Sit autem B9 = }8; et est {f =
ly; ergo Ly: L3 =8:5, et {3: 3y = 5:3; ilaque
fy2: 92 = 64 : 25.. Sed demonstravimus etiam {y2: {n? =
6k : 12, itaque [I92: {n? = 25 : 12; ergo rectae {3 [y ra-
lionales sunt potentia solum commensurabiles, et quadrato-
rum ex {3 {n differentia quadratum est ex recta quadam
sibi ipsi incommensurabili!). Et tota {J commensurabilis
est rationali af**); ergo J7 apotome quarta est (elem. 10
defin. tertiarum 4). Sed [y rationalis est, itemque dupla
ly; ergo recta, cuius quadratum duplo rectangulo ex {y 9
sequale est, irrationalis est, quae minor vocatur (elem. 10,
95). Et est 2Ly- 91 = y&?; ergo ye minor est.

Esse autem pe2 = 2(y- I sic apparebit. lungatur &J.
Quoniam propter elem. 2, 12 est

ye? = &3 + Iy? + 293 97, atque

92 4 902 = &2 + 203 - In**¥), sunt igitur

7 4 €92+ I = e92 4 Fy2 + s[2 4+ 2y 9 - Iy + 209 I,

id est (quia y& + {3 = &)

*) Est enim {y = 2{J, ideoque {y2 = 4{02. Sed est eliam {y? =
{2 4 dy2; ergo (02 = {02, et {y2 = §yd2 (Co).

1) Scilicet 35 — 12 = 13, et /13 iriationalis est.
*) Est enim (9 = (f + % = 4 af + } af = § af.

**%) Hoc efficitur ex elem. 2, 13 cum commentariis Commandini .
(fol. 38) vel Clavii (p. 199 sq.). Nimirum illad theorema, quod Eucli-
des de oxygonio tantum triangulo posuit, valet etiam de orthogonio et
amblygonio.

18. post dldgowy add. 2omiv A, &g} B3S, om. Bl Sca  24. Znel BS,
i A 22. 23. xal 70 énod A, corr. BS 24. aveloyov — 28, dig
vmo IM'OH, wanifestum interpretamentum, del. Hu mpog 16 &no ABS,
corr.{ Hu auctore Co 25, obrwg 16 and A Paris. 2368, oUTw 70 @O
B, corr. S (an forte Sca?) 26. 9no ZOH Sca pro vné ZHEO
27. moos mavre add. Hu auctore Co  28. ¥mo I'6H Sca, vno TEOH
AS, 9n6 yc 97 B 29. a0 I'6H Sca pro vmd THO
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dig 9o ZOH, toviéorwy tp Oig v I'Z HO. xovoy
dpnenedw 0 éno EO- Aoume &ea va énd EI' ZO Yoa
iy 10ig and EZ O xei t¢ dig ono I'Z HO. &v 70
a0 ZO ioov zoig awo viv EZ OI (10 uév yag ano wig
ZO Zoviv x&', 0 08 ano wijg O ¥, »ai 70 and EZ i) -5
Aotrov &pe ©0 @md T'E ioov oviv v Oig vmo ZI' HO.

4 7. ‘Huwxindiov vo &ni wijc AL énuny Egov mpy dud-
pevoov, xai tij & vod xévrgov lon dotw ) I'd, xai épa-

" wropévy § 4B, nai diye rerunodw v vmo I'dB ywvia vmo
tijg AZ- 8v 7 AZ Smegoy) dovwv 7 Smegéyer ¥ & dbo 10
dvoudrwy Tig peva Jyrod uéoov ©o Slov morovarg.

EiljpIdw yoe vo H xévrpov toi fuuxvrdiov, xai éme-
tebydw v BH, xai 3ni vijg HA yeyodpdw nuindixdeov ©o
HBA, xai &fefljodw 7 AZ inl w K- ion & &aviv 4
BK nepipépeta i) KH. 7y9w xdderog &ni vy Al 7) KA. 15

@ 7]1‘0' V 0

xai émwel Eaywvov doviv mlevea 7 BH, juicaa ¢ zijg
ebaywvov 7 KA (dxfallouédvy yae iy dumdipy vijs KH
megupspelag vmotsivel), duwhasie dpa 7 BH wijc KA,
 vovzéotwy §) T'K vijg KA. wai Eovwv 609 6 vmo KA
¢ntvorrov &pa dotiv v @nd KI' vod dmo I'd, wovréowew 20
10 &no AT w06 and I'Ad- ai AT T'd &pa fyrel eiow du-
vauer uovov ovuuergor, xai ) AT vijg I'A ueilov dvvarar
T amd ovuuéreov Eavtfj, xai 7 peilwv ) AT oduusreog
dory gnrfy i AT & Vo dvopdrwy &pa medry doviv %
Ad, gy 8¢ ) HA- 3 dga ©6 omo védv HAA ywelov2s

6. 9n6 ZI'N6 AS, vmo yi 79 B, corr. B3 Co Sca 7. T Al in
marg. (BS)  éni Co pro eno 9. ywvle 5 Vo A, ywvie % ¥no B3S,
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= &3 + Iy + L2+ 2Ly - 9y. Com-
mune auferatur &92; restant igitur
7624+ 32 = Iy 4 &2+ 20y - 91. Etest 952 = ef2 4 Iy
(quia quadrato ex g9 pro unitate
supposito demonstravimus esse 32
=25, £2=16, 92 =09); per
subtractionem igitur est

yel = 2Ly - I

III. Sit semicirculus in recta cy, diametrum rationalem
habens, et producatur ay ac semidiametro aequalis sit yd,
et ducatur tangens 03, et angulus y0f recta of bifariam se-
celur; dico rectam Jf differentiam esse qua recta ex binis
nominibus (elem. 10 defin. secund.) eam superat quae cum
ralionali medium totum efficit (elem. 10, 96).

Sumatur enim semicirculi centrum 7, et iungatur g,
et in recta nd describatur semicirculus 78d, et producatur
0% ad x punctum circumferentiae; ergo circumferentiae Bx x7
inter se aequales sunt. Ducatur x4 perpendicularis ad ay.
Et quia g8y hexagoni circulo inscripti latus est (elem. 4, 15
coroll.), eiusque dimidia pars est xA (quoniam x4 producta
circumferentiam duplam ipsius %7 et aequalem circumferentiae
Bxn subtendit), est igitur 8y = 2x4, id est yx = 2x4. Et
rectus est angulus xdy; ergo est xy2 = 4yA2 (propos. 2), id
est dy2 = 4yA%; ilaque dy yA rationales sunt potentia solum
commensurabiles, et quadratum ex dy superat quadratum ex
yA quadrato ex recta sibi ipsi commensurabili, et maior dy
longitudine commensurabilis est rationali ay; ergo Ad est ex
binis nominibus prima (/0 def. sec. 1), et rationalis d; ita-
que rccta, cuius quadratum rectangulo sub d dA contento

ywvée 1ij 76 BL, corr. Sca  40. &re Co Sca pro oiTwg 14, mos-
ovang S, item A, nisi quod ovons paene evanuit, nowioa B, m...... A%
18. 14. 76 IIBA B Sca, to HBx A, 16 78 S Co 4. % AZ ¥ab 16 K
Hu, % ZAK ABS, % AZK Co 45. tjj KH add. Sca (v§j KH neqi-
“¢pegele voluit Co) 20. &mel Tplrov Al, corr. A%(BS) 21. 10 &no
Sca, 7 B!, om. AB3S 23. anmo aovupurgov AS, éno Tijs aovmui-
zpov B, corr. Co Sca 24, ¢nry AB, corr. S

Prop.
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dvvapévy aloydg &orww %) wakovuévy éx dto ovoudrwr. Jv-
varar 88 avro §) AK (due yog ©0 iooywveov shvar 6 HAK
tolywvoy 1 AAK towydvy oty &g ) HA meog AK, 1)
KA ngog A1) 7 AK &pa 2 dbo ovouarwy doriv. nai
émel duoigov dotiv % vmo BHT ywvia xei ton v HB vj
HI', ioémheveov &pa éoriv o BHI volywvov. 7x9w &y
xddetog ) BO: dunkii dpa oriv ) HI, vovréerw 3 AT,
1ii¢ I'O. =xai &delyIn 10 ano AT vob ano I'A Erivgirov:

0

a

70 dga @no AT roumhaciov &ty v0b amd I'@- ot AT
I'0 &oa ¢nrai elow dvvauee udvov ovpuergor, wai v AT
tijg 'O peilov dvvarar t¢p amod dovppérgov éavejj, xai To
#agaov dvopa vo I'O aluperedy dovwy fnrfj ©ij A 3§ AO
dpa dmovour) &ovwy méumey. xal &nel vo uév vno JHO
{oov dovlv v¢ dno BH O vo looywwia elvar ta BHO
BHA vplywve, ©6 08 vmo AHA Yooy &oviv v¢ amd KH1
dta ©o tooywvia glvar va KHA KHA volywva, dorwv &ga
g 70 vmo AH® 7eog ©o- dno BH, obrwg ©o tmo AHA
meog ©6 amd KH. xai dvaldef. wg 08 10 dno 4HO nedg
10 Vw6 AHA, ofrwg ) OH meog vy HA [xowdv yae Uiog
70 4H)* »al &g &ge v OH mpdg vy HA, ofrwg ©6 dmo!
BH, zovréorv ©o ano ZH, medg v0 amo HK- duehdvre

2. % 4K Sca, HAK A, n9x BS 8. 1¢ 44K Co pro e HAK
4. 7 ¢ AK &pe ABS, corr. Sca 5. &me dypolgov AB, corr. S
ton *++ it A, Ton HB 17 A%S, 7 add. B 7. xe%¢10 HBAO AB,
xd9eros 7Bd S, corr. Sca 8. 2mi vplrov Al, corr. A%(BS)  413. xai
&gl — p. 186, 2. 70 ano HK iniuria om. Co (conf. adnot. ad p. 186, 3)
18. uiv ¥mo AHO ABIS, corr. B3 Sca 15. w6 JHA Sca pro
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sequale est, ‘irrationalis est quae ex binis nominibus vecatur
(elem. 10, 55). Sed est 0x? = 5d-dA (nam propter trian-
gulorum #dx xdA similitudinem est %d : dx = Jx : dA); ergo
recta dx est ex binis nominibus. Et quia angulus gy dua-
rum tertiarum recti est et 3@ 7y aequales sunt!), triangulum
igitur 8ny aequilaterum est. lam ducatur perpendicularis
B9; est igitur ny = dy = 2p9. Et demonstratum est dy?
= §yA2; ergo by32 = $yA2, id est 3y3? = yA?; itaque yA
y9 rationales sunt potentia solum commensurabiles, et qua-
dratum ex yA superat quadratum ex yJ quadrato ex recta
sibi ipsi incommensurabili, et minus nomen 3 commensu-
rabile est rationali ay; ergo A9 apotome quinta est (elem.
10 def. tert. 5). Et quoniam propter triangulorum gn9 dn8
similitudinem est 8y : 99 = dn: By, id est

dn- 93 = B,
et propter triangulorum xnA dyx similitudinem =y : yA =
dop : xy, id est

0 - ph = xn?, est igitur

dn-9% _ dn-qi

T xp?
d-nd _ B goq est TP — P

dn-nk — xp’ dn-nk — A’
3 B _ %, . ..
o= = dirimendo igitur est

, et vicissim

ergo etiam

1) Aogulum By duarum tertiarum recti esse scriptor inde effecisse
videtur, quod antea demonstravit gn latus hexagoni esse; praeterea
elem. 1, 5 adhibuit, ut aequiangulum, ideoque aequilaterum triangulum
esse ostenderet. Sed rectius, nisi fallor, in superiore propositione idem
demonstratum est.

ino BHA éné KH idem pro énd KA 16. forwy dga idem
pro dga 2oty A7. b7o (ante JH.A) add. idem  18. xal add. idem
balict) dvariaf os 16 Vnd JHO mds 16 Vno AHA, obrws 16 amo
BH npog 10 ame KH Sca, quae nos ab ipso scriplore, tanquam tacite
supplenda, omissa esse censemus ideoque in Latinam versionem reie-
cimus  wg J¢ Sca pro 42 a¢ 19. 20. xowwoy — 70 JH del. Hu

8. 7wgoc 70 éno HK Sca pro mgos 10 AHK
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Goa gotiv wg 1) @A meog AH, olrwg to dnd KZ meog

70 @ro HK. xai 8elydn loov ©o omo vy AHA v dno

HK - {oov &g nai ©6 v7wd tiv AH AO v¢g ano KZ. xai

gorwy ) udy A@ dmovoun rwéuncy, 7 08 AH nry- 4 Gea

KZ 4 pera gnrot uéoov vo Ghov motoiod dotwv. &0elxdms
0¢ xai 'fy 4K & dbo évoyo?'rwv Aoy dpa ~<q AZ bsgoxy

doty vnsqaxet % &x dvo ovoya'mw 7ijc usra gnrov uéooy

70 Odoy nowvm;g

0'. “Eorw xbxdog 6 ABI, o5 xévtgov dotw 70 E, dia-
uergog 0¢ §) BI, xai dpoanvouévy §) Ad ovurminrovoa w5 10
BI" xata 76 4, xai dujgdw 7 42, xai dmilevydeioa 7 AE
xpBefAinodw éni ©o H, nal émslevyIwoay ot ZKH HABG -
v Yoy doviv 1) EK «ff EA.

Teyovérw el fydw tf KA mnapdddnhog 7 OEM: Toy
doa wai § ME tf 5EO. fy%w dnd voi E éni vy ZO12
xdderog 1) EN- Ton &po éau‘r 2‘7 ZN n"] NO. v 0¢ nai
% ME jj O napdalinlog doa Eotiv §) NE ojj MZ - oltwg

1. 2oty Hu pro EoTan 1. 2. 16 ané KZ moos 10 éné HK Hu
auctore Sca pro 10 V1o vév AH A6 ngo; 16 o AHA 1. 16 eno
KZ — 3. v() ano KZ] 16 énd KZ mpos 10 and KH. xed 2mel 1o
awo KH ooy &a1e 1¢ Omd JHA, ¥otee xal og 7 6.4 meds AH, 10
o KZ mpos 1o vmo AHA. &lda xel wg 7 A4 mgog AH, 16 vmo
AH A6 mos 10 vno AUA. xai 1o vmd AH A6 &po mpds 16 vmo
AHA ¥oter d¢ 10 dno KZ ngos 1o vno AHA. Ioov &ga Eotlv 10
ano KZ 1¢ vmo6 4H A6 Sca, in quibus vir acutissimus iusto liberius
scripturam traditam evagatus esse videtur (conf. adnot. ad p. 184, 18 et
Lat. versionem) 2. xal &ely9n — 3. 1§ ano KZ] ostensum autem
est rectangulum quod 4H AO continetur quadrato ex KZ aequale esse
Co, ad quae addit: ubi hoc ostensum sit, nondum comperi, nisi fortasse
ipse ostenderit in superioribus, quod tamen non apparet; nos autem illud
ipsum ostendere sequenti lemmate nitemur (sequitur languida demon-
stratio quaeque longe ab elegantia Graeci scriptoris a nobis restituta

abhorreat) 5. uerapnrov [///// 5///|1wtovo‘a A, pere roi gnrov pé-
gov 10v Abyov mowoioe B!, corr. B3S 6. 7 4K & d‘// I 4z
vmegoyn A, 1 0x & dvo ovoucwy ...... ).;' BIS, % &pe add. B3, corr.

Sca 7. 7 (ante & d‘vo) add. Sca 9. 4 Alin marg (BS) 14. xara
10 A xal dujydw % AZ Sca (quia paulo post pro % 4E, quod recte
AB3 praebent, in B!S % J¢ legitur) 13. post HAG add. ad{ S
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- 2 — xn? 2 .
Sn—mh _ @R = 2y et 22— % By demonstravi-
7k xn? Ap — xp?

mus esse 07 -74 = xn?; ergo etiam

9 %2 .
el Sed est etiam
8 _ dn13. orgs

I = dgoqa OB

oA = x(2.
Et est 49 apotome quinta, et d7 rationalis; ergo recta x{
est quae cum rationali medium totum efficit (elem. 10, 96).
Sed demonstravimus etiam rectam dx esse ex binis nomini-
bus; ergo per subtractionem recta Jf differentia est qua
‘recta ex binis nominibus eam superat quae cum rationali
medium totum efficit.

IV. Sit circulus ofy, cuius centrum sit &, diametrus Prop.
. fiy, et tangens ad, quae productae By occurrat in J, et a
mncto 8 per circulum ducatur recta d3{, et iuncta ae pro-
ducatur ad % punctum circumferentiae, et iungantur rectae
[ 9A3; dico rectas ex & inter se aequales esse.

U

Factum iam sit, et ipsi x4 parallela ducatur u&9; est
igilur u& = £3. Ducatur ab & ad (3 perpendicularis ev;
est igifur &y = »9 (elem. 5, 3). Sed erat etiam u§ = &3;

13. 81. Co Sca pro obrwg  417. magaldnlos et superscr. ioy Paris. 2368,
oy in contextu AB cod. Co, megaiinios S Co
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doa ion Zotiv ) Vno wdv ONE wj dmo vov NZM,
tovtéary ©j o Tdy OAE oltwg dpa Iy wixdy dowiv
t¢ 4 N 5 O onusia* olrwg &pa ioy Zoxiv 3 omd wdv
ANO ywvia zj Sno vy AEO, rovréory v Vmo Ty
AEA- offtwg dga & xixde 2otiv va A N E 4 onueia. b
goTww 0¢- dp9) ydg dotwy Enazépe v@v V7o vwv EAA ENA.

Sviwedioetar 01 oivwg. Enel dp9 doriy Exarépn vy
vmo vy EAA ENA, & xdxdp Eoviv va 4 4 E N onusia-
oy doo oty 7) vmo ANA v vmo AEA. @A’ 7 v7mo
AEA Yoy dotiv vjj S0 AEO dia vag mwagadinlovg vag EA 10-
HO: & xindp doax 1@ A N E @ onusia- Toy dga Zosiv
i 9o OAE ywvie zjj vwo ONE. ald’ § dno OAE oy
dotiv vjj oo OZM - magdddnlog doa Eoviv ) ZM vjj NE.
xai govwy lon v ZN ©jj NO- lon Goe doviv xai § ME j
EO. xai ovwv wg ) EH neog HE, oVrwg 3 uév EM meog 15
EK, 7 0¢ OF npog AE- »ai g &pa 7 EM meos EK,
ovtwg § OF meog AE. xai dvadlaf. xai oy goviv § ME

i 50 - oy &pa nai 3 KE tjj AE.

€. "Eotw xUxdog 6 ABT, xai épantduevar ay AA A1,
xai dmelevydw § A, xai dujydw 1) EZ, &otw 6¢é 5 EH
toy zjj HZ* 6t xai ) OH tfj HK £osiv ion.

"Hydw tvjj Al napeddnhog 9 EM, »ai eldjpdw %0
xévroov 10T wixdov ©o A, noi Enelevydwoey at AA AZ
AT AM AE AH. 2nei lon éoviv % EH vjj HZ, ton doviv
xal ) MI ©jj TZ. xei &0z 7 MI' mgog dedag ©fj I'Ad-25

2. roi7’ ot A, ToUTéore BS 3. 7@ ANF®O A, distinx. B (pro A
et hic et infra passim S habet d: conf. ad p. 186,14) 5. 7¢ 4EN

onueie A, distinx. B, 1¢ aevd onueia S, corr. Hu 8. 1& A4 EN
AS, distinx. B 10. di0 AB cod. Co, corr. S Co 10. 11, 1ra¢c Ed
EO Co, ¢ EEO A (B cod. Co), ras el £ S 1. 1¢ ANEO A,
distiox. B (1& dvE9 S) 13. 201y 17t 16 ONF A(B cod. Co), 2osl

tjj omo ${y S, corr. Co % ZM Co pro # ZHM 16. EX tij 82
OF mpos »AE A (B cod. Co), corr. S Co 16. 17, mpds OK obres
AB cod. Co, corr. S Co 47. xel (ante fon) add. A! super vs.

19. E At in marg. (S), om. B 20—383. Zarw | /// /// ///] [Z oTxes

xeal | JIIIIII]] n ixde A, ¥ore xal Yon # nd Tij nx (n¢ B3) olrms xa
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ergo parallelae sunt v&§ [u (elem. 6, 2); itaque L Hv§ =
L = L 3ak*). Ergo puncta 9 a » § sunt in circum-
ferentia circuli (ex elem. 5, 21 conversa); itaque [ avd =
Let% = [ ash. Ergo puncta a« » & J sunt in circumferen-
tia circuli. Sunt vero; nam ex constructione uterque angu-
Jorum ead &vd rectus est.

Componetur hoc modo. Quoniam uterque angulorum
ed evd rectus est, in circuli igitur circumferentia sunt puncta
¢d e v, ideoque L avd = [ aed. Sed propter parallelas
0% est L aed = [ a9F; ergo puncta o ¥ £ sunt in cir-
culi circumferentia; itaque [ 9af = [ 9vE. Sed ex con-
structione est [ daf = [ ILu (sunt enim in eodem segmento
19); ergo L dlu = L IvE, ideoque parallelae Lu »5. Et est
{r =3 (elem. 3, 3); ergo est u& = £3. Et, quia ex con-
structione parallelae sunt ud xA, est &n: en = u§ : xe =
§9: ek, et vicissim p&:E9 = xe: ek, Et est u§ = £3;
ergo etiam xe = &i. .

V. Sit circulus afy, et tangentes ad Jy, et iungatur Prop.
ay, et rectum ay in n secans inter ad Jdy recla &l ita duca- 5
tur, ut portiones ey n inter se
aequales sint; dico etiam 37 7x
(id est portiones quae sunt intra
circulum) inter se aequales esse.

Ducatur rectae ay parallela
&u, et sumatur circuli centrum 2,
et iungantur Aa AL Ay Au Ae Ay.
Quoniam est &n = 75, propter
parallelas ny ep est etiam uy =
yC. Et est uy ipsi yA perpen-
dicularis (elem. 3, 18); ergo est

*) Anguli enim »{u $af, id est #{n San, in eodem Sunt segmento
(elem. 3, 21).

....... #y9w B, ¥otw d% 5 ey Yon 1§ 7l obrws xad § I i nx orca
Ton. #7x%w S, reliqua corr. Cd’ 22. 23. 70 K xévrgov AB!, x del.
B3, om. S 2. AE add. S 25, 5 MI add. S
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. ton &pa ovly 1) AZ Tjj AM. xei dnei loy doviv v A
%] AT, ion dosiv ) AE ©ij MI'. Zovw 8¢ nai 3 A4 ©j
AT Yoy, xal 6037 7 Vo vdv EAA 3095 ©ff vmd wdv
MI' A éotiv Yoy toy &pa daviv xai § EA v AM, vovs-
éovw vfj AZ. alMa xai v EH v HZ Zoviy lon- 4 HA5
doa waderdg dovw dni vy EZ- oy doa dowiv ) OH tjj HK.

9 §'. "Eorw xinhog 6 ABI" xai dpanziuevar ai A4 AT,
xai dnelevydw § AL xai Sujydw 7 EZ, xai ovw ilon 3
HO =jj HK* 67 »ai vy EH vjj HZ 3oziv iov.

Eiljpdw w0 xévigov t0d xv-10
xhov 10 A, nal énelsvyIwoar ai
EA Ad AH AZ AT. insi 6%
dotv Exarépa tdy o vdv EAA
EH.A, &v xdxhgp &otlv ta E A H A
onpsta* Pon dpa doviv ) Vo T@w1b
HAA ywvie wf vnd vov HEA
ywvig. el drel S oy Exa-
tépa 1@y V7o vov AHZ ATZ, &v
xvnde &otiy ta A HZ I onusia:
toy dpa dotiv ) O7o vy HIA yew-20

vie, tovtéorwy 7 Vo tiv HAA, vovtéotey % Omd T
HEA, i on6 vav HZA - Toy dga &oviv woi ) EA vff AZ.
xal 3oty wdSevog ) AH' Ton &pa 2oviv ) EH vjj HZ.

10 ’Eav dow toeis xinhor tj] Féoer xai v ueyédes dedo-
uévor xai épantiuevor aldjdwy, xai 6 mepihaufdvay ai- 25
T0Ug xUxdog dodei Eovae T ueyéder. mooypdaperar 3¢ vdds.

11 . Tevpamhevoov 10 ABI'A dp9qv Eyov Ty dmo ABI
yoviev rai dodeioey Exdoryy v AB BI I'd A4 &d-
Saudy: dsifar dodeigay my Emilevyviovoay ta 4 B onusia
[eqv BA). 30

5. Tiit AZ A? ex tijt Ax 7. s Al in marg. (S), B af add.

Hu 9. 81t Co pro obtws  42. AH AZ AT Hu, AT AH ABS, AT
AH AZ Co 43, 16y Umo v S, 1av abrdy AB 44, 15, &y xUxie
— onueie el doa add. Co  48. AHZ Hu pro AHK  48. 19, 2
xvxdw Co pro xvxdwy 49, ta AIIZI A, distinx. BS  21. rovréomir
% Uné 1@y HAK ABS, corr. Sca, om. Co 24. numerum {9 prae-
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A = Au (elem. 4, 4). Et quoniam est ad = dy*), est igitur
propter parallelas ay epu A ady ~ A &dy, ideoque e6 = dyu, et
subtrahendo ae = yu. Sed est etiam ad = Ay, et [ cak =
L uyd (uterque enim rectus est); ergo est sA = Au = Af (ut
statim demonstravimus). Sed ex hypothesi est etiam ey = n{;
ergo triangula Ay CAy inter se aequalia sunt et similia, ideo-
que Ay perpendicularis est ipsi &0; itaque 39 = nx (elem.3, 3).

VL. Sit circulus afy, et tangentes ad Jdy, et iungatur Prop.
ay, el similiter atque in superiore theoremate recta &f ita du-
catur, ut sit 9y = nx; dico esse etiam &7 = 7f.

Sumatur circuli centrum 4, et iungantur e Ae Ay AL
dy. Quoniam propter elem. 3, 18 et 3 uterque angulorum
eeh end rectus est, in circuli circumferentia sunt puncta
saend; ergo est [ yad = [ ngA (elem. 3, 21). Rursus quia
uterque angulorum An{ Ayl rectus est, .in circuli circumfe-
rentia sunt puncta A 5 [ y; ergo est L nyd = L qlA. Et
est Lyyh = L nad = [ nek (ut modo demonstravimus); ergo
L nedk = [ nLA; itaque aequicrure est triangulum eif. Et
est perpendicularis 17; ergo est en = L.

Si sint tres circuli positione et magnitudine dati et inter
se tangentes, circulus quoque qui eos comprehendit magni-
tudine datus erit 1). Praemittuntur autem haec. )

VII. Sit quadrilaterum «fyd, angulum ¢@y rectum et Prop
singulas aB By yd da magnitudine datas habens; demonstre-
tur rectam quae puncta @ 0 coniungit magnitudine datam
esse?).

*) Nullum eiusmodi theorema in Euclidis elementis invenitur; et
est corollarium ad 4 propos. 36, quod auctore Campano disertis verbis
addidit Commandinus, veteres autem ut consentaneum omiserunt.

4) Vide infra prepos. 40.

2) Sine dubio scriptor, ut supra iam significavimus, hoc agit, ut
quadrilateri, cuius unus adgulus rectus sit, lateribus magnitudine
datis, nulla positionis laterum ratione habita, demonstret diagona-
lem, quae rectum angulum secat, magnitudine datam esse. Ceterum
punctorum a« g y J positionis plures sunt casus, e quibus unum tan-
tam eligit, reliquos omittit. Conf. p. 195 adnot. *.

mittit B 25, dpanvouévny A1, corr. A2(BS) 27. {' add. Hu
30. 7yv B4 del. Co
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Enelevydw 3§ Al xai xadstor fydwoay &mi uéy tay
Ird 7 AH, éni 0¢ ziy AT 7 BE. inel odv éwatépa vy
AB BI" dod¢iod dovwy [} & detIuoig), xai 637 dovwy %)
tno ABI", xal nadevdg dorwv ) BE, dodsica &oo ¥ovau
8 xal éxdory tvov AE EI' AT'5
BE (xai yap 6 vwo AIE
toov Ov ¢ ano BI" yivevrae
009év- xai dodsioe dotuy 4
Ar, dore éxdary tov AE
ET BE Zozac dod¢ioa). ma-m
sy T A 2nel dodelod dovey Enc-
oty ©0v Al T'd 44 ed-
ey, xai xadevo dovwy §) AH, doIeiod dove xal Endory vy
A4H HT AH (xai yap % dmegoyy vod and AT medg 6 @nd
Jd4 naga vy I'1 nmegaflndeioa mwoiel dodeicay Ty Tijg15
I'd moog HA dnegoyyy, dbg &ove Afjupa: dove xal exdarny
tav AH HI' AH JdedooGai). nai Emel iooyuvidy &axwy ©o
AHT zplywvoyv 15 TEZ vouydve, &otww g 7 HIT meig
T'E, otrwg #) ve Al mpog I'Z xai 7, AH meog sy EZ.
xai &ote dodelg 6 wiig HI meog T'E Adyog* dodsice dpa20
dotan wal Enotége vy I'Z ZE. akha xai éxavéga tdv EB
BI'* »ai éxdory dea sdv ZB BI' T'Z dod¢ioe. 7ydw Oy
xddetog dni vy I'Z ) BO- Jdodsioa doa Zoriv Exdowy
Tdv ZO O BO: doze xai éxarége vy 40 OB dodeioa
doti. xal 0931 dotw 1) vmd B@A: Jodsica oo Eawiv2s
5 Bd.

4. &evy9w ABS, corr. Hu 2. AT 1 BE — éxerépa add. Sca,
AD % BEZ. »al éxdorn add. Co 3. 7 & dpuSuois interpolatori tri-
buit Hu %] 7 A, 7 B, # S, del. Co Sca 6. xal yap — 10. ¥orm:
dodeioe, elsi vera ratione nituntur, tamen suspecta videntur; nam
scriptor hanc demonstrationem tamquam consenteneam poterat omit-
tere; at vero, si ponere malebat, debuit ex ordine demonstrare primum
ay, tum a¢ &y, denique Be datas esse 9. 7év AE Co Sca pro vy
AL  10. BE add. Hu  13. % AII Co Sca pro 7§ AH k. AH
add. Hu  45. 16. v tij¢ I'41 Hu pro wiw tijs TH 20. #pe add.
Sca 24. éxaripa Hu utroque loco pro éxdorn 22. I'Z (ante do-
S&tox) Hu pro A
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lungatur ay, et ducantur perpendiculares ey ad yd et
Be ad ay, et producta PBe secet ipsam Jdy in [. lam quia
utraque rectarum of By magnitudine data, et angulus afy
rectus, et Se perpendicularis est, singulae igitur as gy ay e
datae erunt — etenim rectangulum sub ay ys, quippe quod
quadrato ex By aequale sit, datum est; et data ay; ergo
etiam singulae e ey Be datae erunt3). Rursus quia singulae
ay y0 de datae sunt et an perpendicularis est, etiam singu-
lae dy 7y ey datae sunt — etenim quadratorum ex ay ad
differentia ad rectam Jy applicata efficit differentiam recta-
rum Jdy oy datam, sicut lemmate quodam demonstratum est4),
ita ut singulae dy 7y ey datae sint5). Et quoniam trian-
gulum e7ny simile est triangulo Cey, est 7y : ye = ay : y{ =
an: &f. Et est proportio 7y : ye data (dat. 1), dataeque ay
an; ergo etiam utraque y{ &f data erit (dat. 2). Sed etiam
utraque Bs fy; ergo trianguli {8y singula latera data sunt.
lam ducatur perpendicularis 89 ad ly: ergo, similiter ac
modo demonstravimus, singulae {$ 3y f9 datae sunt. Et
data est 09 (= dy — Jy); ergo {rianguli orthogonii 498 ca-
theti 39 9 singulae datae sunt; data igitur est 38 (adnot. 3).

3) Est enim ay-ys = 8y2 propter elem. 10, 83 lemma; et data
est By; ergo etism gy? (dat. 52); itaque rectangulum wy -y& magnitu-
dine datum est. Sed quia est ay? = a2 + 82, el af fy maguitudine
datae sunt, etiam quadratum ex ey magnitudine datum est; ergo etiam
recla ey magiitudine data (dat. 55). Et datum erat rectangulum ey - y&;
ergo y¢ data est (dat. 57); itaque etiam «e (dat. 4). Denique, quia

propter similitudinem triangulorum est 8 : 8y = f¢ : ey, dala est etiam
Bc (dat. 1. 2).

4) Hoc lemma nostra aetate non exstat; quod sic restituendum esse
videtur. Propter elem. 2, 13 est
ay? = ad? 4 dy2 — 2dy .0y, sive
ay? — ad? = 0y — 2dy.dn = dy (dy — 24n).

Et datae sunt rectae ey ad'; ergo etiam quadrata, et quadratorum dif-

ferentia. Et data est dy; ergo secandum dat. 57 differentia dy — 3J9y
data est; itaque etiam differentia dy — d.

8) Differentia dy — d7n, quam datam esse demonstravimus, est ipsa
ny. Kt data est dy; ergo etiam dy data (dat. 4). Et est and = ay? — n2;
ergo data est a7 (adnot. 3 med.).

Pappus 1. 13
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AAdwg.

12 7. "Hydw vadevog éni vy AT §) AE nai xBeflijodw
dni ©0 Z. Zmel dodeiou Eovwv Exaory vav AAd AT I'A,
xai xaderog ) 4E, dodeioa Zoror val énavépa viv AE ET.

xai &mel tooywvidy doTey T 5
2 ABT zpiywvov v¢p I'EZ zge-
¢ ywvp, oty wg i) TE medg

EZ, 7 I'B ngoc BA. do-

deig 08 6 ziic I'B mpog BA

Adyog* doIeig dpa wal 6 Fijg1e

I'E mpog EZ Adyog. xai do-

Yeioa oty ) TE- doIeioa

? 7 &gaxalf) EZ. v 82 xai %
AE dod¢ioa - xal 8Ay doa %)
AZ Zovaw d0¢ioa. xara tavva dojoeTal xal éxarépa TV 15
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ALITER.

VIII. Ducatur ad ey perpendicularis de, quae producatur
ad L punctum sectionis cum 8y*). Quoniam singulae ad dy
ya magnitudine datae suntS), et de perpendicularis est, sin-
gulae ae ey &d datae erunt (adnot. 4. 5). Et quoniam tri-
angulum ofy simile est triangulo (ey, est ye : &f = yB : fea.
Sed data est proportio y8 : fa (dat. 1); ergo etiam ye : &
data. Et data est ye; ergo etiam &l data (dat. 2). Sed
erat etiam de data; ergo tota Jf data erit (dat. 3). Eadem
ratione utraque B [y data esse demonstrabitur (est enim
ay: yB = Ly : ye; et data est proportio ay : y8, ac data
recta ye; ergo data [y, itemque 8y — Ly = BC). lam rursus
a 6 ducatur perpendicularis d7; ergo singulae (y 7y dy da-
tae sunt. Et data est 8y (= BL + {n); ergo trianguli ortho-
gonii @nd catheti By 70 singulae datae sunt; itaque B0 data
est (adnot. 3).

IX. Sint duo aequales circuli positione et magnitudine Pr0p
dati, quorum centra e £; et exira sit datum punctum y,
per quod circulus ysf describatur, tangens eos, quorum cen-
tra @ B8, in punctis  e; dico circuli ye{ diametrum datam
essel),

Tungantur eln y{3 yun off ye nlx S» In**). Fiunt igi-
tur 9 ye parallelae, quia ad verticem anguli ey %{9 inter

*) Hic unus casus est ex pluribus quos licet statuere. Punctum
enim & aut extra quadrilalerum in productam ye« cadit, aut in ipsum
punctum «, aut inter « y; atque in hoc quidem casu rectae de pro-
ductae punctum { aut inter g8 y cadit (quod supra supponitar), aut in
ipsum g, aut inter « 8. Et huius extremi casus demonstrationem ad-
dit Commandinus, quam Graecus scriptor neutiquam omisit incuria;
sed uno casu demonstrato reliquos consentaneos esse existimavit.

6) Scilicet ad Jy ex hypothesi, et y« secandum adnot. 8.

4) Nonnulla eaque graviora scriptor huius theorematis silentio
omisit, quae a nobis, quantum probabili coniectura adsequi potuimus,
restituta sunt. In figura lineas punctis notatas et litteras § o addidimus.

**) Vult igitur scriptor puncta # $ x esse in circumferentia circuli
cuius centrum e, item 7z in circumferentia circuli ye{; denique u sta-
tuit punctum sectionis rectarum fe &{y.

13*
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se aequales, et circumferentiae &nl nxf similes?), ideoque
triangula sy{ #9¢ aequiangula sunt. Atque eadem ratione
I 7wy parallelae esse demonstrantur. Et ex hypothesi cir-
cali, quorum centra a (3, aequales sunt; ergo recta [y ipsi
ed aequalis est3). Ducantur ad rectam en perpendiculares
a6 B%; hae igilur inter se aequales sunt (nam propter
elem. 3, 14 in aequalibus circulis aequales rectae distant o
centris aequalt intervallo); ilaque etiam au fu, itemque ou
Au inter se aequales sunt (nam duo triangula agu 8u binos
angulos ad verticem aequales, et angulos ad ¢ A rectos, et
unum latus @ uni lateri B aequale habent). El datae sunt
singulae ud A8 uo oa; ergo eliam utraque Su po data est4).
Sed data est etiam utraque oy y8 (det. 26; nam puncta &
B v positione dafa sunt); ergo triangulum afy specie datum

2) Hoc tamquam consentaneum scriptor omisit demonstrare. Et
sumpto circuli y¢{ centro § itnctisque rectis a¥ && an facile apparet, quo-
niam recta £e per { transit (elem. 8, 12), et radii sunt &¢§ §{ ne af, trian-
gula e§{ nal aequiangula esse. Unde nos statim concludimus angulos, qui
sunt ad peripheriam, éy{ 7%{ aequales (elem. 3, 20), ideoque triangula ey{
n${ aequiangula esse. Verum Graecus scriptor, Euclidis elementa liberius
egrediens et centri § mentionem evilans, lemmate nititur huius modi: Si
duo circuli extrinsecus se tangant, et per contactds punctum quaelibet
recta, velut efzn, ducatur, similes circulorum circumferentiae abscinduntur
{quod quidem lemma similiter, ac modo significavimus, demonstratur; nec
minus valet, si circuli intus se tangant, et a contactis puncto quaelibet
recta, velut ¢d¢, ducalur, ut recte adnotat Co). Porro ex arcuum & nxl
similitudine efficit eos, qui in his insistunt, ad peripheriam angulos &y{
n9{ aequales esse. Denique conferatur libri VII propos. 4102, ubi auxilio
tangentis rectas, velut 43 ye, parallelas esse demonstratur.

3) Hoc loco scriptor sic concludere videtur: Quoniam, ut supra de-
monstratum est, parallelae sunl 97 ey, aequales sunt anguli {n$ (ey. Sed
sit o punctum sectionis rectae &y et circuli, cuius centrum 8, circumferen-
tiae, et iungatur do. Ergo triangula {n% d¢o similia sunt (utrumque enim
triangulo {ey simile). Sed eadem etiam aequalia, quia circuli circumscripti
aequalesrsunt (elem. 3, 26. 28) ; ergo est {n = Je. (At vero brevius, ut vi-
detur, demonstrari poterat rectas gd, £l« parallelas, ideoque triangula 30
nef similia et aequalia esse. Alia rursus ratione Commandinus ex lem-
mate, quod in adnot. 2 attulimus, arcis &J &z{ similes, itaque arcus &d
nx! similes et aequales; ergo eliam reclas ¢d n{ aequales esse demonstrat.
Quod si verum esse statuamus, supra abundet demonsirstio de rectarom
& 9n parallelismo.)

4) Argumentatio scriptoris haec esse videtur: Propler dat. 88 sin-
gulae ¢d &£ {n magnitudine datae sunt, ideoque eliam tola &7. Et datae
sunt 4 (= 4 &d), no (= §nl); ergo per subtractionem dala est recta 1o,
ideoque etiam utraque Au po (dat. 7). Tum rectas S ¢o dalas esse inde
effecisse videtur, quod in triangulis orthogoniis 18 yoe datae sunt singu-
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est (dat. 39); itaque etiam yu data erit%). Et quia circuli
7dx diametrus ve (daf. def. 5), itemque ue datae sunt, re-
liqua igitur w@ data est®). Et quia datum est vy - up, datum
igitur etiam nu-ul (utrumque enim rectangulum propter
elem. 3, 36 quadrato ex tangente aequale est), id est su - ug,
id est (elem. 3, 35) yu-un. Et data est yu; ergo etiam usn
(dat. 87) itemque yr data est. lam quia positione ac magni-
tudive datus est circulus, cuius centrum «, el positione ac
magnitudine data est recta mry, et rectae mlx y{9 ita ductae
sunt, ut 9x ipsi,ry parallela sit, data est diametrus circuli
circa yfz triangulum descripti?), id est circuli ysl.

X. Sit triangulum ofy singula latera data habens, et Prop.
intus punctum J, et sit ad — dy = dy — dp, sitque ea dif-
ferentia data; dico unamquamque rectarum ad dy d8 da-
tam esse.

‘Quoniam data est differentia «d — dy, sit ei differentiae
utraque rectarum as $*) aequalis; ergo tres &d dy d( inter
se aequales sunt. Describatur circa centrum d circulus yel;

lae 1 no (ut statim demonstravimus), itemque &8 87 (sunt enim radii cir-
culorum magnitudine datorum : dat. defin, 5). Omnino igitur scriptor ea-
dem ratione quam supra propos. 7 adnot. 2 et 3 demonstravimus sic pro-
cedit, ut omissa punctorum « 8 positione rectas au ug magnitudine datas
esse ostendat. At mulio brevius dicere poterat secundum dat. def. 6
puncta a 8 positione data esse (id quod paulo post diserte scribit) ; ergo
reclam a8 magnitudine (dat. 26), ideoque utramque etiam rectarum eu
4B, quippe quae inter se aequales sint, magnitudine datam esse (dat. 7).
5) Hoc aut ex ipsis datis efficitur, quoniam triangulum ugy specie
datum est (41); sed idem etiam magnitudine (52);
ergo ypu magnitudine data (85), — aut, sicut vel ipse
huius theorematis scriptor vel interpolator quidam sig-
¥ nificavit, a puncto y perpendiculari ad af ductd, quae
si sit yr, secundum ea quae propos. 7 adnot. 4 et 5
demonstravimus datae erunt re 7y; et data etiam zu
(= 1@ — ua); ergo trianguli orthogonii yru singulae
catheti datae sunt, itaque etiam uy (ibid. adnot. 3).
6) Circuli enim 79x datus est radius ge (dat. del. 5); el data uc;
ergo etiam up data (dat. 4). Sed pro radio g« scriptor diametrum we
ponit, quia slatim in proximis tota yu (= v¢ + gu) tamquam data uti-
tur; itaque sic concludit: Data vp; ergo etiam dimidia ge; et data ue;
ergo datae etiam uc — oo = ug, et up + vo = vu.
7) Vide append.
%) Qualem punctorum & { positionem scriptor intellexerit, statim
ex proximis elucet. .

_N

R
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ergo propter superius lemma data est 6f. Cuius portio 8L
data est; ergo reliqua @0 data est. Sed etiam utraque rec-
larum ad (= dC + BL) et 0y (= O[) data est; ergo una-
quaeque rectarum ad dy Of data est.

XI. Haec igitur sunt lemmata; theorema autem ab initio
propositum (cap. 10) iam demonstratur hunc in modum.

Sint tres circuli inaequales, inter se langentes, quorum PI'OP
diametri datae sint, et centra « 8y, et circa eos describatur
tangens ipsos circulus Jel, cuius diametrum invenire opor-
teat !).

Sit eius centrum 7, et centra « 8 y iungantur rectis
af By ya, item iungantur e 7P ny producanturque ad d ¢ e
puncta circumferentiae circuli, cuius centrum 5. lam quia
diametri circulorum, quorum centra g 8 y, datae sunt, sin- .
gulae etiam af fy ya datae erunt (elem. 3, 12). Et sunt
rectarum a7 yy n8 differentiae datae?); ergo propter superius
lemma recta an data est3). Sed etiam de data est, itaque
diametrus circuli def data est. Et haec quidem iam finem
habeant; reliqua autem subiungam.

1) Accuratius, nisi fallor, scribebatur “dico eius dibmetrum datam
esse”, Praeterea scriplor determinare omittit, quibus finibus radioram
da {8 ¢y proportiones contineantur, ut circa tres circulos « § y unos
die describi possit.

3) Nam quia ex hypothesi 7 centrum est circuli circa circulos e 8 y
descripti, est ne + ad = ny + ye = 58 + B¢, ideoque nB — ny = ye —
Bl et nf — o = ad — B, et qy — ne = ad — ye. Et datae sunt ye
8 ad; ergo eliam differentiae.

3) Etenim in producta ne ponatur a3 = 29y — 78 — na; ergo est
g — ny = ny — (nee + «d)
4 C=y =09
Tam vero, ut propositio 9 adhiberi possit, de-
monstrari oportet trianguli 38y singula latera
data esse; quod etsi neutiquam dubium vi-
detur, tamen qua ratione effectum sit a scrip-
% p  tore, nonsatis liquet. Porro adhibitd propos. 9
apperet datam esse 97, et, quia data est I«
{adnot. 2), etiam an datam esse,

’
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catur angulus afy, et a puncto y ad circumferentiam ducatur
70 ita, ut sit y8 = af + dy, et ducantur ad ay perpen-
diculares Bs 6L; dico essec af = 2 fs.

Ponatur enim
& = ag, et fI =
‘e, et iungantur
rectae a3 Iy I,
et ducatur perpen-
dicularis 9%, et
iungatur Sx. Quo-

niam ex hypothesi

est y8 = aff + J,

et ex constructione 89 = fa, subtrahendo igitur est

9y = dy, ideoque 3y? = dy2. Sed est dy? = ay-y{
(elem. 10, 33 lemma); ergo

Yyl =ay -y, id est Iy : ay = yi : Iy; itaque

L oy = [ {3y. Rursus quia est (elem. I. c.)

af? = ya - ag, est igitur 2af8? = 2ya-as, id est (quia

ex constructione 33 = af, et e = ae)
ad? = yo-an; id est a9 : ya = an : ad; itaque

L 9y = [ n3a. Sed demonstravimus etiam

L 9y = L Say; ergo trianqulorum 3y ady reliqui
quoque anguli aequales sunt, id est

L 9y = L and; ergo etiam

L 9%y = L 9. Et perpendicularis ducta est 9x; ergo

{x = xn. Et quia uterque angulorum «f9 axd rectus

est, circulo inscriptum est quadrilaterum
afdx; itaque (elem. 3, 21)

L f9a = [ fxa. Sed est angulus 8%« dimidius rectus ;
ergo etiam angulus Sxa dimidius rec-
tus est. Et est rectus angulus Sex;
ergo est

19. 20. xal § HO dpe 17 OZ 2ot A(BS), corr. Hu  23. xal xUxde
B (voluit xal 2v xuxdp, quod expressit Coj 28. age add. Hu

’

Sit semicirculus afy, cuius diametrus ay, et du- Prop.
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17 ¢y'. "Eovw quuixhiov ©o ABI, xai xexdaodw y ABA,
xat gotw lon 1) AB vij B4, xal tjj B4 neds 6p%aog fydw s
7 AE, ol Enelevydw 7) BE, xal avrf meig dedas nydw
0 EZ, xai 6 xévigov 16 H, nai Eorw wg v AH meog HA,
ovtwg ) 4@ meog OZ, rai dnelevydw 1) OFE: 6 ) vmo
tv BEA ywvia {on oziv ©jj Ond vav AEQ ywvig.

"Hy9w ¢nd vob H éni vy BE xadevog 1 HK- ion1
aga Zoviv 1) BK ©ij KE. xai &otwv 0037 1) vmo vy BAE:
ai 7geic &g ai BK KA KE ioar aAdjhaig siolv. xai
nagaldyrdg dovwy ) HK ff EZ, »al gmei Eojgovy sy vmo
tiv KEA ywviav tjj 9o viv JEG ywvig lony, xai oty
lon 7 4K vjj KE, v Goa Yoy Zoziv ) vwo KEA yovie s
©j) oo KAJE, Gue Goa xai 1) vno KAE ©jj vno 4EO loy
dotlv, Gnr doa mapaddndis dotv ) 4K vjj EG.

"Hy9w xai vfj AE nagaddnlog ) KA, xai xBsfMjodw
0 I'd énl v6 A, wai énefedydw 1) BA. Enel odv 1) udv
KA tfj 4E éoviv nagaldnhog, v 6 KH =zjj EZ, Cyreivai20
08 wal §) KA ] E® magdddnlog, 61v Gpa dta 6 icoyw-
viov glvae ©0 uév KAH volywvor v EAZ voiyuvy, ©6 3¢
AKH v EQZ, oty wg puév ) AH neos HK, 9 AZ neos
ZE, wg 8¢ 7y KH noog HA, v EZ neog ZO - Gri doa »ai
wg 1) AH meog HA, olitwg §) AZ meog ZO (8¢’ Toov yag) - 25
dve dga wal «'¢ 7§ A4 neog vy AH, otrwg §) 4O meog
iy OZ (deeddvee ydg). vménerro Ié wal g ) 4@ meog

4. IT A! in marg. (BS) "Egrw etc.] hoc theorema posteriore
demum aetate Pappi collectioni insertum esse videtur 13. &m} nfiv
zir A neque haec satis perspicua, émeledySwoey 1iy B (sed clevydwoear
expunctum), néc ..... S, &nel 2ony n Sca, quoniam est Co, corr. Hu
14, yovler tijt Va6 10y AE® ywviav tony ABS, ywric 1§ — yovle
fon Sca (Co) 16. vmo 4EC ton AB cod. Co, corr. S Co 18. 49, 2x-
AepAnoYw 1) I'4 coni. Hu 20. fortasse &re {nreirar legendum esse
adnolat Sca 2. wore 0 5 KH A, re del. A2
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fe = ex. Sed est ex = Yal (quia ex constructione est
ae = ¢, et, ut modo demonstravimus, {x =
x7) ; ergo est
of = 28¢, q. e. d.
XMI. Sit semicirculus «fy, et ducatur angulus egd ita, Prop.
u sit @f = B4, et ipsi Bd perpendicularis ducatur de ad ?
circumferentiam, et iungatur Be, eique perpendicularis du-
catur ¢ ad basim, et sumatwr centrum 7, fiatque 93 : 3¢ =
an:md*), et iungatur Pe: dico angulum Bed angulo ded
aequalem esse. ‘ 4

e 5y &

Ducatur ab 7 ipsi 8¢ perpendicularis 7x; crgo est fx =
s (elem. 5, 3). Et angulus fBde rectus est; ergo tres fx
®0 xe inter se aequales sunt (elem. 3, 31). Ac parallelae
sunt 7% {e; et quia propositum est demonstrare angulum ged
angulo ded aequalem esse, atque est dx = x»&, dico igitur
angulum »&d angulo xde aequalem esse, itaque, si propositum
iam factum esse statuamus, angulum xde angulo ded aequa-
lem, itaque rectas dx Je parallelas esse.

Ducatur ipsi 0e parallela x4, et producatur ye ad A, et
iungatur GA. Iam quia parallelae sunt Ax de, x5 &, et pro-
positum est demonstrare rectas xd &3 parallelas esse, dico
igitur, quia triangulum Ax7) triangulo def, et triangulum dxy)
triangulo Jsf est simile, esse

Ay g = 0 : Ce, et .

an : 7 = ¢§: [I; itaque ex aequali

Ay : 96 = 00 : [3; ergo dirimendo

Ad : dp = 03 : 3. Sed ex hypothesi erat

%) Id est, recla J¢ iuxla proportionem ez : nd secetur in 9.
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©Z, olirwg ) AH meog HA- 8ve &pa &aviv ag 7 AA
neog 4H, obrwg 1) 4@ neog OZ, zoviéory 1) AH medg
HA- 8w &ga iony doviv §) A4 tf] AH" v &Gpa wai 4 AA
vj 4H Zoviv loy. ¢Ade xai §) AB ©jj B4 &oviv ion: Gu
doo xai 7 AB vj BH &oviv ion. dAda 7 BH &xavépes
tav A4 AH oviv {oy: 8ve dgo wal 7) BA tvjf AAd doziv
loy. Zorwv 04 2mel yap mapdAdnlic dovev vy KA vij AE,

Yy

i @ 7Ty [ 4
xal &ty oy 7 AK ©fj KE, Yoy doriv xai 4 9o vGv BKA
ywvie ©j vmo v@v AKA. &mei odv toy doziv 3 BK wj
KA rai ywvie 7 9o ©év BKA ywvig ©fj $7o vav 4AK.A10
doziv Yo, wai ) BA doa vjj A4 Zoviv Vo).

18 Kai 1) obvdeoig axodovdwg Tj dvalvos.. é&mei yag
oy &oviv §) 4K =jj KE, Von xai ywvia 1 9no6 KAE wj
o6 KEA. aAk’ ) uév ono KAE tj o AKA Zoziv Vo,

7 0¢ w6 KEA wjj vwo BK.A Eoviv lon dia vag KA EA15
nagaldjlovg: xai 3 v BKA &oa tf vnd AK A oxiv Lo,
Zovey 08 xai §) BK ed9¢ia vj KA ioy: xai fdoi doa §) BA
Bdoe wf] Ad Zoxiv lon, dore nai ywvia 3§ dnd v@v ABA
% oo BAA, vovvéorwy tfj vno A4.AB, roveéory T S0
ABH. xow) agnetjadw 3 tmd ABA - houny dga 1) $mo 20
ABA hourj 7jj vné ABH 2oziv ioy. dAha xai 3 9o BAH
%] 976 BA.A doviv oy dvo &) velywvd doviy va BAH BAA
zag dvo ywviag vaig 0vo ywviaig toag Fyovea xal uiav whsvgey
wjpy AB vjj B4+ Yoy &ea 7 uév BH wjj B4, 7 ¢ 4H
v AA, dove xai ) Ad vj AH Zoziv lon. émel odv2s
dninerar og ) AH meog HA, 7y 40 neos GOZ, oy J¢

3. # A4 wijx AH AB, corr. S  15. % 82 bnd KAE AB, corr. 8
16. 7ijit 916 KA 4 AB cod. Co, <ns1:XMLFault xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat"><ns1:faultstring xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat">java.lang.OutOfMemoryError: Java heap space</ns1:faultstring></ns1:XMLFault>